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INTRODUCTION 

• A 

LA GEOMETRIE 

PRATIQUE. 

OPIRFE DES MEILLEURS AUTEURS,' 
Divifée en- deux Parties y dre/Tée de m ife dan* 
Un ordre très^méthodique pour rinftruâion des 
Cadets des Troupes du Roy , & pour tous ccujc: 
.qui veulent encrei- au Service- Militaire de SM^ 
Maiiste'. 

D r j> i E* JB 



: A M ONSEIGNEUR D'A NG E K V î E t l'ERSi- . 
Miuillre & Secraaire d'£t,at de la Guerre. 

» 

evafier Daudet y Ingénieur yGéograjfjkê^ 
idinaire dn Rcy: de U'Reim.^ 

* • ^ 

j Vol. m-it. 





A P A R r 



eKcz- ESTIENNE G A N E A U , ruc S; Jacquet ^ 

aux Aroies <i& Dombes.- 



M. DGC. X 

jipprtUatim fit. 
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VJFERTISSEMENT. 



E T T E féconde Partie a été com- 



\ ^ pofée avec tant de foin & d'é- 

xaûitude , qu'on peut la regarder 
conime une Bibliothèque de tout ce 
qu'il y a de plus important dans la 
Géométrie Pratique , & comme un 
livre propre à conduire ( par fa feule 
Jedure) un jeune homme à un degré 
de fcience , dont le détail qui fuit , va 
faire voir l'utilité. 

Cet Ouvrage eil divifé en huit prin* 
cipaux articles 5 dont le premier en- 
feigne la pratique du Compas ^ dt 
la Refle , c'eft-à-dire y à tirer toute 
forte de lignes perpendiculaires 
parallèles y à les divifer entant de par-, 
>ties égales que l'on veut à trouver 
des proportionnelles & réciproques, à 
tirer des tangentes & des feccantes , 
à tracer des lienes courbes ou circu- 
Iaires ,à former des angles , à les 
prendre fur le terrain , & à les divi- 
•'fer à volonté» à tracer tous les poli- 
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iv JiF'ERTISSEMENT. 
gones 4- à faire des figures égales 6c. 
lemblables à d'autres » à les divifer en 
parties égales à lever toute forte de 
plan 4 à changer toutes figures end'au-^ 
très figures diûemblablesj quifoienr. 
pourtant égales entr'elles. ' 

.. Le fécond article traite de la Tri-^ 
^onomètriei on y apprend à réfoudre 
tous triangles « à trouver leurs angles 
& leurs cotez inconnus , par les tables- 

' de Ilnus tangentes &: feccantes ou au- 
trement , à trouver ouàmefurertoute 
forte de longueurs & largeurs accef* 
iibles ou inacceffibles» ce qui fe fait 
par l'Altimétrie. 11 donne aulll quel- 
ques principes fur l'AJironomie par la; 
réfolution des triangles fphériques 
51 fait connoître les zones & les dif- 
£érens climats, il donne quelques^ 
segles pour trouver les Longitudes & 
les Latitudes 4 la hauteur des A{ires> 
& leurs diftances de la terre. 

Le troifiéme article traite de la/'/*/-!' 
«iWm> 5 il enfeigne à mefur^r ou toi- 
&r toutes fortes de fupecû ci es planes 
droites & courbes , rçgulieres ou irré- 
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j4P'ERTISSEME17T> 
der l'arpentage , avec des table: 

Le quatrième contient la Stéreomè* 
trie , qui apprend à connoîtrc la fuper- 
ficie & lafoiidité des corps ou folides,: 
réguliers ou irréguliers. Il donne des^ 
règles pour le jeaugeage des ton- 
neaux avec dçs tables pour le toifé 
de la charpente ou mefure des bois.- 
,On y trouve un Tarif confidérable 
pour la rédudion de toute forte de 
bois quarré en piéces^ réduites. 

Le cinquième article confiile dans 
le Nivellement , avec une table des 
différences du vrai niv eau , avec le ni-; 
veau apparent. 

Le iixiéme» eft un abrégé des Mé* 
caniques y o\ji des Forces mouvames ^ Qxs.- 
: l' on apprend à connoltre la nature du^ 
mouvement, l'effort qu'il fait fur les^^^ 
eôrps fans reflbrt , furies- corps pci 
. fants & fluides. Il traite des Machines 
propres à communiquer ou à arrêtée 
le mouvement , comme font là Ba-. 
lance , le Levier , la Roue , la Poulie,'. 
Jie Plân incliné ou le Coin , & la Vis-.. 

■ » 

Le feptiéme aKÎclc parle de l'Hy- 

drmUque ^ c'eit- à- te' » du nio^Ye■5. 

■ _ ■ X . --^^ ■ 

' ' ' " • ■ ■ : i \ ' ■ . . 

- : ■ t - ■ . ' . ■ / ■ 
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vj AP^ERTISSEMBNT; 
ment , des proprietezôc de la conduite " 
àes eaux. Il confidcre le mouvement • 
des corps fluides par rapport à léur. 
pefanteur , à leur choc & à leur ref-^ 
fort. Il donne des règles pour les 
Moulins à eau ôc à vent , pour con- . 
noître la depenfe des eaux dans des - 
tems donnez , la valeur ou produit 
d'une fource , la hauteut dfes jeta 
d'eaux , celle des réfervoirs , & l'ou^ 
veriure t^ue doivent avoir différensr 
ajutages , avec des tables propres à- . 
ces ufages. 

Il traite des Potnpes foulantes, af». 
pirantes & expulfives, ou autres ma* 
chines propres à éieveL.les. eaux. Il 
donne aulFi des règles pour trouver 
la pefanteur fpécifique de tous lès- 
Métaux où autres matières pefantes ; 
comparées entr'elles, avec des tables. 
. Ilenfeigne à connoître la charge ou; 
portée d'un VaiiTeau fur l'eau de la 
.mer ou fur quelque rivière , & de com^ 
bien il doit on peut s'enfoncer dans 
ces eaux. Il finit par une notion des 
Baromètres ,. des Thermomètres . 
^es Oeolipjiles,,'' . ■ >" 
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jiFÉRTJSSMMET^T. vi) 

Enfin le huitième article traite de5> 
^2dachines de Guerre ». & comme la pou- 
cire eft l'ame de prefque toutes ces Ma- 
chines » il enfeigne quelle en e(t la 
matière i où on l'a trouve ^ com- 
inent on . la prépare , quelle dofe oti 
iiii donne, & comment on la fabrique. 

Il parle de la compofîtion de la 
matière du canon , de la forme qu'on 
lui donne « du nom de toutes fes par- 
ties y de la manière de l'éprouver & 
de s'en fervir, de fa portée , de fa 
charge > de fon^ afBit, des inftrumens 
oti. armes néceilàires à fon fervice 
tant en Place qu'en Campagne ». des . 
batteries, du calibre des pièces & du 
poids des boulets , avec des tables 
drefieesà cet ufage, des boulets rotU> 
ges, à cartouches & autres manière^ 
de chargée le canon. 

Il s'étend fuffifemment fur le mor- 
tier à bombes , fur fa forme > fa ma- 
tière, fur (es parties î fur les bombes , 
leur forme, letu: prix» leur charges- 
leurs ampoulettes ou fufées, & fur la 
portée ou jet des bombes, avec des 
tables. 

■i* -T. . 
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viXj ' AFE uns SE M k?rri 

Il traite enfuite des mortiers ca^' 
nons, des carcafles , des grenades, des" 
pétards 4 des pierrieis Ôc autjpes ma* 
chines de guerre ^ des feux d'artifices-r 
comme pot à feu,. balle a feu, gau-- 
dron, bariques foudroyantes, &c. de^ ^ 
leurs matières & compofition , deS' 
mines , contre-mines , le tout terïni* 
né par une notice détaillée de tou- 
tes les munitions de guerre nécef- 
faires dans un Siège , de ce qu'on.- • 
peut y confoinmer, & de celles qu'oiï' 
peut en rapporter » fuivani ce qui 
s'eft palfé dans les Sièges de nos der- 
nières guerres : voilà en général ce' 
qui compofe ce fécond Volume 
dont la grolTeur n'a pas permis d'en-^ 
XtQjc dans un plus grand détail , ôt 
que nous avons été obligé de divifer en 
deux. Heureu^ fi les foins que j'ai pi;is' 
pour| les drefferôt les rendre utiles au 
Public, peuvent lui' être agréables, ôc- 
le porter à me pardonner les fautes > 
d'imprelfion & d'érudition qui pour»-. 

|okm aiQ échapj^ées à ma yigilanci^: . 

« > 
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INTRODUCTION 

A 

LA GEOMETRIE 

PRATIQUE. 
ARTICLE 

J^e la Pratique du C 

la Relie, 




O M M E la pratique 




È^^ll & de la Règle s'étend //ir/^i li^ 
^"^Mll^nes^ les Angles^ les Triangles^ 
Mlles Cercles^ leê^Poligones ^ & fur 



les différents chavgmens , oh riducfioriS des 
figures^ il eft néceffaire de parler ici de 
leurs difFérentes opéracions dans pluûeur^ 
fe^tions particulières. 
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i De U Pratique 

* 4i * * 4 * * * * * * * * :î: * :H * * : * 

SECTION PREMIERE 

De la Pratiqtte des Li^es droites 

^ CQUïheS, 

* ' 

PlLOBLEM£S. 
I. 

D^Vn point donné A. fur me ligne droite 
donnée RC, élever nne perpendiculaire 

AD. Fig. I. pl. /. 

Du point B. & C. & d'une diftance plus 
grande que la moitié de la ligne donnée > 
comme BF. CE^ décrivez deux arcs de 
cercle , qui fe couperont au point D. tirez 
la ligne AD^ qu'on prolongera tatij qu on 
poudra, & cette ligne AD. fera U perpen^ 
^Mculaire demandée par le Théorème u de l^ 
ortie page 140* 

Rem arqjjbp 

6i la ligne donnée BC. étoit trop Ion.: 
jgue, prenez fur icelle deux points E & F; 
égàkpiçat diftaats 4» poinp domiç A. ^ 



Digitized by GoogI 



% *des Ligfiei ^ 

ie ces deux points E. F. & d'une même 
ouverture de Compas, décrivez deux arc» 
de ce£<:le s'cncrccoupanc au poinc D. tèna^ 
ponr lors la ligne AD. & prolonge\la a 
lonté ^ elle [era la perpendiCHlaire dmandie. 

I I. R £ M A K Q, U £. 

Si le poinc A* ^ft donné fans aucune H-' 
gne , il faut en ce point tirer la ligne BG* 
& opérer ainfi qu'on vient de le dûe^ iûi£< 
que la ligne BC. eft donnée. 

II. 

D^Vn foint donné K. abaifftr une ligne 
ferpendiciélaire fur une Ugn^ donnée BC# 
Fig. 1. pu t. 

Du point A. comme centre, décrive^ 
un arc de cercle qui coupe 1» ligne don^ 
née BC. aux points EF, 

Divifez la partie de cette ligne EF. en 
deux également au point G, tirez enfuita 
la ligne GA.qu*on prolongera tant qu'oa 
voudra ^ elLe fera i* perpendiiçnlaire dc^ 

m. 

D'Vn peint donhé A. k l'extrémité d'une 
Ligne AB. élever une perpendicuaire. 

. Prolongez s'il fe peut la ligne BA, vers 

1 Ç eflCorite que ÂC. égale A£»# enfuice de^ 

Al) 

i 

^ 
t 
I 

I 
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«r De U Trattijue 

points C & B. décrivez d'une même ouvert 
titre de compas deux arcs de cercle s'entre- 
coupant au point D. tirez la ligne AD. 
'qu'on poura prolonger à volonté, & ce 
fera U perpendicHUire demandée. Figure 4. 

pLI. 

autrembut. 



S 



Oit l'extrémité A. de la ligne propo- 
^ fée AB. pofçz à difcretion.le point G. 
audeffus de la ligne AB. & de ce point & 
intervale CA. décrivez la portion de cer- 
cle DAE. tirez la ligne DCE. Ci l'on tire 
t>our lors la ligne AE , fera perpendU 
<HUire far l'extrémité A, de la ligne AB. 
•bropofèe» Fig. j. p/. /. „ > 

Autb-eWent, 



U point A, décrivez l'arc GHM. &t 
^ du point G. décrivez l'arc AH. 
Du point H. décrivez l'are AMN. du 
«Gint M. décrivez l'arc NH. fi l'on tire 
y0ur lors U ligne AN. eUe fera perpendicu^ 
taire fur l'extrémité A, de la ligne AB. pro^ 

fofée- Fig» S'P^- ^' 

IV. 

r> Vr un angle donné ABC. élever uHik 

0 perpendiculaire. ' ^ 

1 ' pe l'angle donné décnv^z à iifcïo* 
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Jts Lignes é ' ^ 
ion l*ârc de cercle EF. des points E & F, 
r d'une même ouverture de compas ^ dé-<, 
rive:2 deux arcs de cercle s'encrecpupanc 
a point D. fi l'on tire pour lors la ligne DB^. 
le fera perpendiculaire f^r l'angle^nm 
ig.^.pl.I. ' , 

V. - 

D*Vn point. Jùttpé A, tiret um ligae pa^ 
ralUle à meAigne donnée BG. fif, 7.. 

Du point A. ab^ifTez la perpendicttlairéT 
F. fur la ligne BC. ainfi qu'on l'a déjà, 
ïfeigné, * , 

Prenez un autre point H, à volonté.fut; 

ligne donnée BC, & fur ce point élevez 

perpendiculaire HG. parallèle & égale 
la précédente AF. pour lors fi l'on tire* 

ligne DE. paHant par les points G & A. 
tte ligne fera parallèle à la ligne donnée BCt 
ir la définition des lignes parallèles , & f^ri 
Théonme F", de l/t /. partie, page 141, 

150, • . . 

• Autrement,.' ' 

ê ' 

• - . • 

3 'Un p oint F. pris fur, la ligne donnéô- 
BC.xformcï un arc de cercle paffant 
r ie point donné A« (enfuite d'un autre' 
»int H. pris à volonté fur cette mêoi^, 
ne ^ ôc^ d'une mêinç ouverture de cem-i 

A iii ■ 
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^ De la Pratique 

pas » décrivet le fécond arc de cercle pa£- ^ 

fant par le point G. f/g;. Z.fL I. 

Si vous tirez pour lors une ligne tangente 

à ces deux arcs de cercle par les points G 

& A. cette iigne D£. /^m parallèle à la ligne 

donnée BC» 

AVne ligne donnée BC. tirer une ligne 
DE. ii^ni lui f oit parallèle. £à£% 9. /• 
D'un point G, pris à volonté fur lalignc^ 
tirez une ligne oblique iG A. du point G. 
& d'une ouverture de compas telle qu'oti 
voudra*, décrivez un'arc de cercle HK. du- 
point H. & de larmême ouverture de com- 
pas , décrivez lin autre arc de cercle GF. 
égal au précédent HK« pour lors fi l*an tire 
me ligne DE. pa(fjnt par les points V & 1^. 
€Ctte ligne DE. jfera parallèle 4* la ligne don^- 
nie BG* a canfe ds régalité des angles aU 

fÊmesm.. . 

D'Vn point donné A. tirer une ligne courm 
be para 'lele a une ligne courbe donnée B 

C. F/ç. 10. pl. /• 

" Prenez deux points à volonté DE. fur la 
ligne courbe donnée BC« divifez en deux 
également au point K, fa portion DE. de 

pî» deux points D & £• & d'âne ouverture 
i • 
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des Ugnes • f ^ 

i compas plus grande que la rftbîtié des 
^ux portions DK. EK. formez en dehors 
: en dedans de cet arc ,-des arcs de cercle 
entrecoupant aux points F & G» tirez les 
gnes FG. fe coupant au point G. pouf lors ^ 
e point H. fera le centre de Tare de cercle 
[onné BC. je dis qae fi de ce centre H, & 
L^une ouverture de compas égale à la dil« 
ance HA. Ton forme un fécond arc de cer- 
:le M AN. cette ligne courbe fera parallèle k 
\a ligne courbe donnée BC, k catà/e. de la con^^ 
^entricité des deux arcs de cercle^ I. Paru fagi' 
139 €^154. 

La propofîtion pu problême précédent , , 
fuppofe la conndiifance de celui qui fuit }. 
f§avoir ^ 

Vin. 

^ jJL Trois f oints donnez. ^ faire fapr une 
jTV circonférence d!uncercley fourvU ^ueces 
trois points ABC. ne f oient point fur une 
même ligne. Fig. ij. fl. //. ^ 

P R A T I Q^U !• ^ ^ 

Tirez du point A.au ppintB. & du point 
C. au même point B. deux ligM» 

droites BA. BC. divifcz les en deuxégale-^^ 
ment aux points D & E. fur lefquels éle- * 
vez les deux perpendiculaires DF.EF. qui 
fe couperont au point F» fi de ce point 
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& dijlance d^m des points donnez^ A. ou 

C. l*on forme une circonférence oh arc de 
cercle , elle fafferx par les trois points donnez^ 
ABC. par le Théorème II. de la /. F^rtie 
page i55>. 

Autrement. 

t 

DFs points A & B. & d'une ouverture 
de compas plus grande que la ligne 
AB; décrivez deflTus & deffbus des arcs de . 
cercle s'encrecoupant au points G.H.fi^* 
i6.pl. II. ' 

De même des points B & C. & d'une oxkm 
Yeiture de compas plus grande que la. 
itioitié de la ligne BCé décrivez deiïus 6c 
dclTous des arcs de cercle fe coupant aux' 
points L. M. il Ton tire pour lors les lignes 
GH. LM« elles fc couperont au point K« 
pour lors, (î du point K. comme centre (St 
intervalle A. oh ohC. on forme nn cercle ^ 
OH une portion de cercle , elle pajfera par les 

trois points donnez. ABC* par le mime prin^ 
tipe. 

POur tracer fur le terrain une ligne droite 
d'nne difiance a une antre ^ comme de Â 

èi^. Vtg. & i^.pi. rir. 

^4"** Lorfi^ue le teriain eft uni ou bien 
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des Lignes^ ' • 5 
.{dat ^ il faut aux deux points A & . B» plan* 
ter deux jalons on fiquets d'environ un 
pouce d'épaifïeur ou grofleur , & de trois. 
Qu quatre pieds de longueur ou hauteur ^ 
pointus par un des bouts , 6c fendus pat 1 
leur autre extrémité , enforte qu'on puilTe 
dans leur petite fente ficher une carte ou 
^uarré de papier blanc * • 

- Enfuitede dix en dix toifes, comme aux 
points D. £• F« G. H. plantez des fembla^ 
bles jalons ^ enforte qu'en bornoyant du 
point A. tous ces ja ons » couvrent 'tm 
empêchent de voir le dernier jalon qui 
eft fur le point B. obfervant de planter ces 
jalons le plus à plomb qu'il fera po0ible. 

La hauteur des jalons peut remédier à 
rinégalicé du terrain, lorfqu'il u'eft pas* 
fort irrégulier , & il fuffit que quelque- 
partie du bâton d*un jalon foit cachée pac^ 
ceux de devant; car il n eft pas poffiblede. 
trouver un terrain affez uni pour mettre; 
tous les jalons à une même hauteur , pour<^ 
vu qu'on foit alTuré en bornoyant qu'ils- 
font plantez dans une même ligne droite 
entre le premier & le dernier. 

On peut auffi éviter quelques petits 
fonds du terrain y en plantant les jalons 
au-delà, ou en deçà fur un lieu plus élevé, 

Ainfi ayant planté les jalons D.L.F.G.H, 
gilforte ^ue de trois en trois ^ le premiec. 
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^ De la prAtî^ke des Lignes 
couvre ks d ux autres, je disque iî Von 
tend une corde ou chaîne du premier jaloa 
[A. axix aunes qui fuivenc , & qu'on fade 
tm (îllon fur la terre immédiatement au* 
<d)^(rous de cette covde , Ton fera du point 
!Aw au point B. une ligne droite telle qu'on 
fleut le fouhaiter. 

^ i*. Lorfifue les deux difiartces A Se B. ne 
'fêuvent point être découvertes toutes les denx 
^ Im fois , eanfe de rinégalieé 4h terrain ^ 

pourra tracer entre ces deux points une li-> 
droite de cette manière. 

Cherchez un point comme E. entre ces 
deux diftances, d'où Ton puiflTe découvrir 
les. deux; points* A & B« fans déranger Tin*, 
firument avec lequel Ton peut découvrir 
ces deux extrêmitoz A & B. & ayant du 
point Ë au point A. &c du même point £ 
w point B. fait la même opération que 
l'on vient d'expliquer, on tracera avec la 
mime facilité une ligne droite du point A au 
fùint B. par La définition de la ligne dro^ite ^ 
L Fanie, page lyj. 
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De la Divifan des Limes^ 

P K O B L £ M £ 

I. 

DIvtfer une ligne donnée AB. €n deu^ * 
parties égales. Fi^. ii.pl.I. 
Prenez fur ceccc ligne deux points à voJt 
lonté GH, & de ces deux points, ou des 
extrêmicez A & & d'une même ouver^^.' 
ture de compas , ( pourvu qu'elle foie plus 
grande que la moitié de la ligne A B. ou de 
la portion GH.) formez au-deffus & au- 
deiTous de cette ligne des arcs de cercle 
s'enciecoupant aux points CSc D, fi l^on( 
tire ponr lofs uni ligne droite CD. d e cou^ 
fera on dtvifera la ligne donnée AB^ en deusfi 
également au^ point £• par le Théorème IX. d^ 
la /• part. pag. t4), 

* *• 

Autrement.. 

DEs points B & A. & d'une mcW 
ouverture de compas plus grande 
que la moitié de la ligne donnée , décria. 

vez deux portions de cercle s'entrecou- 

panc aux points C* D. / L'ott tife 4e ces dentà 

Avj 
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f oints de /edion U ligne draite CD. elle côui 
fera la ligne donnée AB, en denx également 
4» point E. Fig. ii.pl. I. 

9 

. Autrement. 

LOrfque la ligne à divifer AB. eft fur un 
terrain fpacîeux , au lieu de compas ^ 
il faut fe fervir d'une chaîne ou d'une 
corde y qu'il faut attacher alternativement 
avec un piquet aux deux cxcLeaiicez de 
cette ligne A & B. & de ces deux points 
^ cxçrêmitez » ayant formé des arcs de 
cercle ( fe coupant aux points CD. } avec 
cette chaîne ou corde , à laquelle il fauc 
attacher une pointe pour marquer fur le 
terrain les points de fedion CôcD. Ji avec 
féne autre corde on forme une ligne droite CD. 
elle coHpera la ligne donnée AB. en deux éga^ 
Ument au point Ë. Ftg. .fl.J. 

II. 

Divifer une ligne AB. en trois parties 
égales. Fi g. 14. pl. 11. 
Des points A & B. & d'une même ouJ 
yert^ire de compas ( pourvû qu'elle foit 
plus grande que la moitié de la ligne don« 
née) décrivez par defTus & par deflbus 
cette ligne des arcs de cercle s'entrecoi^^, 
^aut aux poiixts H & It ' . 



Je s Lignes. • 1 1; 

Tirez enfuite les lignes AH. HIÎ. que 
vous divilerez eu deux également aux 
points L & M. dis cjus fi vous tirc^ les 
lignes LI. ML ces deux lignes conférant la 
ligne drnnée AB. en trois parties égales péLr. 
ks f oint s de feUion N & 

V V 

III. 

DM fer une ligne AB. en autant départ 
ties égales cfiéon voudra , eonme icy ett 
fix\ Fi g. 17. pL IL 

De rcxtrêmitez A. tirez à difcretioti 
une ligne oblique AD. & de rextrêmité B^" 
lirez, en une autre BC. parallèle à A D. 

Enfuirc des points A & B. <5c fur les li-' 
gnes AD. BC. prenez à difcretion cinq 
parties égales marquées parles chifres i, u 

3-4. y. y? l'on tire pour lors d'un chifre à 
Vaittre des lignes droites paralle/esy rwme 1. .y,* 
2. 4. &c\ ces lignes couperont la ligne donnée 
AB. en fix parties égales aux points t. f. g, 
11. 

R B M A R V E. 

Exemple précédent peut fervir peur tout 
autre ^ en obfervant toHfOHrs de prendra 
fur les lignes parallèles AD. BC. amant de 
parties égales à volonté ( pourvu cjiiil y en 
ait une inoins ) que vous voulez^ divi/^t 

ii^nç donnée ÀB^ 
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Delà pratique 
Autrement, 

POar divifer une ligne dm te donnée AB^ 
en tant de parties égales quon voudra , 
conm: par exe rp'een éfuatre^ Fig. 1 8. pU II. 

Tirez au-deuas de la ligne donnée une 
ligne CD. qui lui Toit parallèle , mais plus 
petite, ayant porté fur C0« quatre par* 
ties égales à volonté i. i. 5. 4.. tirez AC. 
BO» que vous continuere:^ lufques à leur 
rencontre au point E, \e dis que fi Von tire 
du point E. dis lignes p tries Svi fions 1. 1. 
eles divi feront la ligne dogmes AB. ^ quatre^ 
parties égales aux points F, G, H* 

IV. 

POur divifer une ligne droite donnée AB^ 
terminée félon des y-aifons données ou pro^ 
poCées à être divifées félon les raifons C. Dm 
V.Fig. 19. pl. II. 

Du point A. tirez à difcretion ttne ligne 
otlique AG, & fur cette ligne portez les 
quatre lignes ou raifons données , en(brte 
que AH. égale la ligne C. que HI. égale 
la ligne D. IL. égale Ë. & que LM. égale 
F. 

Tirez enfuite la ligne T5M.;> dis pour lors 
Iqiêe fi des points L. I. H. on tire k cette ligne 
Us parallèles LN. lO. H"?. , elles divi feront 

h li^e AB. fehir les tr^s mifm d^nmi 
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des Lignes. 15 
C. D, E* F. aux f oints P. O. N. par T article 
particulier d€s lignes froportioneUes &. reci^ 
froqncs ^ L fart, pag ,ioo. 

Y. 

OTer ou retrancher d'une ligne donnée AB; 
telle fanie cfuen voudra , comme icy I4 
cincjHicrne partie. Fi g. io.pl. /I. 

Tirez la li^ne indéfinie AC. fur laquelle 
portez à volonté cinq parties égales i.x. 
5.4.. 5. de la dernière divifîon 5. tirez la 
ligne B $. Je dis pour lors que fi de la pre-^ 
miere divijîon I. on tire une ligne \D.pa-- 
ralleiea 5. B. la portion êiD. fera la cinquième 
partie de la Ligne A B» que L'on en veut te^ 
trancher. 

VI. 

« 

• 

COuper la partie quon voudra d'ane ligne 
donnée AB. far exempU les trois cinquié'^ 
mes. fig. % ' .pl. IL 
- ^ Faites un an^le à volonté ECD. & pre* 
HCxTiirunde fes côtez CD^ cinq parties 
égales & à difccetion, enforte que la por- 
tion CF. en contienne trois, prenez enluttc- 
fiir CE. la valeur CH. égale à la ligne AB. 
tirez enfin DH. & fa parallèle FG. pou' lors 
ta li^ne QG^ contiendra les trois ctnquHmft 
' eki CH. &■ par confiqnent ^ AB* ^ 
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lé De la fratiqiiâ 

VIL 

COaperune ligne droite AB. terminée Jafis 
la moyenne & extrême raifon , enforte 
éjue lereElangle ctmpo fé de tonte U ligne ^ 
de L'une de fes gieax parties , fait égal an 
{jjuarn conjlrnit fur l'antre partie. Fig. i^. 
pl. IIL 

Elevez la perpendiculaire AG. prolon- 
gée vers D« faices AC. égale à la moitié 
de AB. du point C. & de rintervalc CB. 
décrivez l'arc BK* 

Du point A. ôc de Tintervale AK. décri- 
vez Tare KE. pour lors la ligne AB. fera^ 
e^Hpée ou divifée en £• dans la moyenne & 
extrême 'rai [on. 

Car (i vous faites le reâiangle AH. de la 
toute AB. & de fa partie BE. ce redangle 
fera égal au quarré AF. conftruit fur fa 
plus grande partie AE. par le 1 héorème j.dc 
M Lparttepag. 14^6. 

Autrement.. 

POnr couper oh divifer une ligne AB.efà 
moyenne & extrême raijon. kig. 15. pU 

m. ; 

A rextrêmité R. de la liçne donnée, élew/ 
vez la perpendiculaire BO. égale à la moU 
t/é de la ligne AB. du point. O. comme, 

centre, & ^ie riniervale OB. dccriyea uii 
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des Lignes. 
De Tautre extrémité A. de la ligne 
donnée , & par le centre du cercle 
licez la ligne AOD. qui coupera la cir- 
conférence du cercle au point faites 
en fui te AC. égale à .AE. la ligne AB. 
fera coupée en moyenne & extrême raifon atè^ 
point C* c^efi^à^din que AC : : AC* 
CB. 

Car ËD« eft égale à AB. parce qu'elle eft: 
diamètre du cercle S^'^que le rayon OB, 
cfl: égal à la moitié de AB. la ligne AB» 
étant tangente AD. AB. :: AB. AE. ou 
AC. à laquelle elle eft égale ; donc en 
Qtant AD. moins AB. ou DE. qui eft AE»* 
ou AC. eft à AB. comme AB. moins AC. 
qui eft CB. eft à AC. 

Et en renverfant AB. AC : : AC. CB^ 

donc AB. eft coupée en moyenne & extrême 
raifon. par le Théorème YI. de la L partie^ 

* 

Remarq^ub. 

Y^Voiqtie dans la figure t^.pL VI. le cer-i 
J^j^le ne foit poif^t de la grandeur qnil 
convient d'être félon ce Prohlhn^ ^ cependant 
il faut le confidir^ranme ft [on Kayon BO. 
étoit égal a la m^it:é de la ligne donnée AB. 
car la démonflration ojUon donne icy de ce 
problème neft bonne que dans cette hypothefc^ 



V 
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'i$ De la fr fi tique 

VIII. 

Deux lignes droites données A & C. 
UT-Z trouver une miyenne froportionslle. jig. 

x6.pl. nu 

giTirez une ligne indéterminée DG. fur la- 
quelle prenez DE. égale à la ligne donnée 
A» ôc EF. égale à C. 

Divifcz pour lo^s la ligne totale DF. en 
deux parties égales au point O. & de ce 
point comme centre & intervale OD, dé- 
drivez un cercle. 

Au point. E. élevez la perpendiculaire 
£H. qui coàpera la circonférence du cer* 
ele au point H. po^r lors cette perpendicum 
laire l|H, J^era, moyenne proportionelle aux 
deux lignes données A & C» car DE. EG : : 
' EF. & par conféraient AB : : BC. ces lignes 
^tant êg.tles aux précédentes par le Théorème 
XII. de la I. part. pag. xi}. & zij. 

IX. 

' TT? Ntre dsHx lignes droites données I. H. 
^ JL-/ troHver deux moyennes prçportionelles. 

Fig. i7.pl.l\\. 

Tirez unj lig ne AB* égale à la ligne H. 
& abailTcz au point B. la perpendiculaire 
BC. égale à la ligne L 

Menez la ligne AC. coupez -la en deux 
également au point F. élevez les perpen-t 
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des Lignes^ rji 
diculaires AO. &c CR. du point F, comme 
centre , décrivez Tare de cercle DE. en 
telle .force ^ que la corde DE. touche l'an^ 
gleB, 

pQurLgrs les deux lignes AD. CE. feront 
moyennes -proportionelles entre les deux lignes 
données H & l^ar C article des lignes propor^ 
tionelles ç^f réciproques^ I. part. pag. lOOp 

X. 

rRois lignes A. B.C. étant données , trouver 
une quatrième proportionelle. Figure x^^ 

fi. m. 

Tirez deux lignes qui faffenc tel angle- 
E. que roti voudra, prcnfz fur Tune de 
ces lignes la partie EF. égale à la ligne 
donnée A. & fur l'autre FG. égale à B. ci^ 
jez la ligne G F. 

Prenez enfuite fur la ligne EF. la ligne 
FH. égale à C. & tirez HK. parallèle à 
FG. faites la ligne D. égale à GK. & cette 
ligne fera la efMtriéme proportionelhquel'o» 
vo^Aoit connottre. 

. Car à caufe des parallèles FG. & HK* 
EF. EG : : FH. GK. & par conféquent A. 
B : : CD. ces quatre lignes étant égaler 
aujc précédentes , donc D. efi la quatrième 
fToportionelle qu'on cherche. 
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^ De la frÀtique 

AUTUSMENT* 

Dlfpofez les deux premières lignes 
AB. de ly toifes , & AD. ào- lo. fur 
une même ligne droite , rcxtrcmitc A. 
étant commune à toutes deux, tigure 30* 
f/. IV. 

Tirez enfuite la troi(îéme ligne AC. de 
Il toifes 9 formant avec AB. tel angle 
qu'on voudra, & ayant joint BC. qui fe 
trouvera de 9 toifes , tirez fa parallèle DE. 
qui fera de (î toifes. 

Pour lors la diflance AE. qui fera de & 
toifes, fera la quatrième ligne proportio-» 
iielle aux trois lignes données* 
c Car dans cet^ proportion 10. 15 : : 8« 
iz. donc les quatre lignes BA. DA, AE^ 
AC» font proportionelles. 

\ XI. 

A Deux lignes droites données AB. BC' 
trouver une troi filme j^roportionelie ^ 
c'eft-à-dire qui ait même raportà BC. que 
AB. a avec BC. Fig. iS. pl. III. 

Prenez de fuite les lignes données AB. 
BC. cnfortc qu'elles ne fafifent qu'une me- . 
me ligne , tirez enfuite àdifcretion la ligne 
AF. fur laquelle portez la diftance AD. 
égale à la ligne BC. 6c ayant tiré la ligne 
DB.ôc fa parallèle CE. je disque la ligne. 



4 
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des Lignes. ir 
DE. fera ta trolfUme proportionelle anx deux 
lignes données AB. fiC, 

Xlh 

POur faire des échelles proportionelles ; ^ 
cefi^à^dire d'un même nombre de parties 
égales chacHnes y fur des longueurs inégales 
données. Fig. ji. pU IV. 

Soient les trois grandeurs inégales don- 
nées D. £• G.aufquelles on veut faire trois 
. échelles qui leur foient égales, & qui con- 
tiennent chacune foixante parties égales. 

Tirez une ligne AO. à volonté, & fur 
icelle, & d'une ouverture de compas telle 
qu'on voudra, portez fix parties égales, 
comme AC. ces fix parties vous donne- 
ront AB. 

Faites enfuite fur cette ligne AB. le ' 
triangle équilateral ABF. prolongez FA; 
A volonté vers R, & FB. vers Y. 
. Menez du point F. des lignes par toufr 
les points de diviûon de la ligne AB« com« 
me î. X. 3. 4. 5» 

Enfin coupez FL. FL égales à D. FM; 
FN. égales à E. FP. FS. égales k G. & 
pour lors les lignes LI. MN. PS. feront Us 
trpis échelles demandées. 
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fzi , ' De ta pratique 

N XIII. 

POar trouver le centre Jtun cercle dont on 
a la circonférence. Fig. 31. pL IVT. 
Soit le cercle ABC. tirez à volonté dans 
ce cercle une corde AB. divifez-la en deux 
également au point D. & fur ce point éle- 
vez une perpendiculaire DC. laquelle 
écant prolongée , cou^ era le cercle aux 
points CE. fi l'on divife pour Lors cette ligne 
en deux parties égales au point O. ce point 
fera le centre du cercle cfuon vouloit trouuer 
far le Théon II. de la I. pm. pag. 15p. 

A U T B. E M E N T. 

PRenez fur la circonférence du cercle 
donné trois points à volonté A.B.C. 8c 
ayant tiré d'un point à Tautre deux lignes 
43roite5 AB. CB. élevez fur le milieu d'i- 
^elles les perpendiculaires DE. lefqueîles 
fe couperont au point G. pour lors ce point 
G. fera le centre du cercle quon vouloit con» 
VOttre» Fi^. ii*p^* I^ • • 

XIV. . 

'Vn point donné A. mener une ligne droui 
te qui touche un cercle propofé. Fig. 34.. 

Du centre B. tirez lafecante BA. divifez 
la en -deux également au point C. & dqi 



v> 



Digitized by,Gt 



des Lignes. 5 5 

Tintervale CA. décrivez le demi cercle 
ADB, coupant le cercle donné en D. fi 
l*on tire ponr lors U ligne AE. faffant far 
le point D. elle fera tangente au cercle don^ 
ne , & ne le touchera tjHen ce fenl point , par 
les Thé or. i^. & i^. de la I. part, pag. 162^ 

XV. 

A Vn point donné A. d^un cercle propofe 
AUC. faire paffcr une ligne qui touche 
ce cercle. Fig. pu Jl^. 

Du point D, comme centre du cercle^ 
tirez la ligne DF. enfortè que'v AF. égale 
ADp ou que fa portion AE, égale A G, par 
le point A. menez la perpendiculaire AH. 
que vous prolongerez vers I. pour lors cette 
li^ne Vil. fera tangente au cercle donné yÇ^\ 
ne p^'ffera que par le point h. qni efi propofe^ 

XVI. 

D^Vn point donné K, hors d'un cercle 
FGH* tirer deux tangentes à ce cercle m 
ïig. ^6. pl. If^. 

Du point C. comme centre & intervalle 
CK. décrivez un autre cercle Concentrique 
jau cercle donné. 

Tirez le rayon ou ligne CK. qui coupe- 
.la le cercle donné au point F. & par ce 
^oint ^xifsz h cotiic du ^raad cercle MN, 
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Çv JDe la fratique 

coupant perpendiculairement KC. 

Cela fait , du point K. prenez dans le 
Grand cercle de part & d aucre les deux 
arcs KB. KD. égaux chacun a l are MN. 
tirez les deux- lignes ou cordes KB. KU. 

ce feront les deux tangentes dmandees , 
lefquelles toucheront le cercle donné au 
point ou les rayons du grand cercle MC. 
NC coupent les cordes , ou ces mêmes 

tangentes. , 

Von voit par le frobleme ey-deffus, en 
fie peut tirer que deux tangentes au cercle. 

Autre M. EN t. 



U point donné K. tirez une ligne KÇ 
au centre du cercle , laquelle vous di- 
\ifcrez en deux également au point D. Fig. 



J7. V^' t^' 



Du point D. comme centre & intervalle 
PK. ou DC décrivez un cercle qui cou- 
pera le cercle donné aux points î 5c G.ft 
l'on tire pour hrs les lignes KF. KG. elles /ç- 
ront tangentes au cercle donné, 

XVII. 



P 



Onr faire une ligne droite égale a U cir- 
conférence à' un cercle donné CDB. Fig, 



'^Titel une ligne indéterminée FG. Tut 
laquelle vous porterez trois fois le dia- 
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des lignes. %jf 
mètre du cercle donné CB. & fa ieptréme ' 
partie £B. lots La, ligne totale FB« fera 
me ligne k feu près égale à la circonferençe 
du cercle donné i car l'on nenfçauroit trotmr 
une ^ui lui foit parfaitement égale , ain/i i]uon 
Fa dit ddns U première partie ^ parle Théorime 
IL delà/. JPart.pag. }tu &c^ 

PROBLEME GENERAL 



Pour trouver la circonférence ^un 

Cercle. \ ^ 

I*. N doit obferver que quand le 

diamètre de ce cercle eft de 

iooooo, parties égales, fa circonférçnce 
eft d'environ 3 14160. femblables' parties , 
& par conféquenc le diamètre d'un ccrçle 
eft à fa circonférence à peu près comme 
joocoo^edà 3x4160. ou coniflpie iqqoo. 
à ; 14^ 6. ou comme 7,eft à 22. * * 

Ce raport fervant à trouver la circon- 
férence d'un cercle, dont on connoît le 
diamètre , on doit multiplier^ le diamètre etu' 
cercle par 31 41^. & divifer le produit par 
10000. cette divHîon fe fait en retranchant 
dece produit quatre figures à la droite^ 
parce que les .figures qui relieront à la 

Pm^ IL B 
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IÏ6 ' I>« la prati<jue 

gauche ^\xA\t ^xoàmt y feront conmîcre la.cîr*' 

• conférence àu cercle , & les figures retran- 
chées feront le nunietateuc d'une ftadtion , 
dont le dénominateur feroic roooo. 

'^" ^0. Four connoîcre la circonférence 

* à'uniercîe , dont le diamètre eft par exem- 
ple de 64. pieds,il faut multiplier (J4. pieds 
•valeur du diamètre, par le nombre pro- 
portionel 5 1416. & du produit 101,06%^ en 
jettaAcher les quatre dernières figures » & 
ce qui refera *o J p ieds fera la eircon- 

V. V I 6OOP 

férence du cercle dm le diamètre feroâ de ^4 
pieds, 

' , Mais fi en voulait comottre le diamètre 
4'un 'cercle par J a circonférence cemm y, mfe^ 
%it mt le contraire du problême précédent. 

Car il faudioit multiplier cette cîrcon-" 
'férence par looooo.cequi fe fera en lui 
ajoutant vers la droite quatre zéros , & Voix 
divifera le produit par 3141^. 
' Ainfi pour connoître le diamètre d'un 
^rolc:. dont- la circonférence eft dé 154 
'pieds ~l on a joutera quatre zéros à la droite 
5e ce nombre 154 0900. & on divifer* 
ie produit 1540000. par le nombre pto- 
^.pttipneU i+U;. & l'on, aura 46 p ieds 6 1 

- . 3»4i^ 

■ 



^ 1 Digitizerfby Google 



Aes Lignes. ly 
fûur le diamètre du cercle , d<^m la circenference 
^Jt de i5ij. pieds. 

XVIII. 

POur trouver une ligne droite egalf a un 
arc de cercle donné "^CD. Fig. 55^ pL 
Divifez IVrc donné BCD. en deux éga^^ 
lemenc au point C« cirez les cordes BC» 
DC. & BD. que vqjas prolongerez à volon- 
té vers F» & fur cette dernière corde, ou 
ligne BF. prenez une grandeur BE. qui 
foit double d'une des cordes fiC. ou DC« 
& ayant ajouté à cette ligne BE. la troi- 
sième partie de Ja ligne DE. vous aurez la 
ligne BG, à peu près égale à U ligne courbe 
ÂK^nnéé BCD.- mais la différence eft fi petite , 
iorfc/ue l'arc BCD. ne pajfe pas 30 àegrei;^^ 
ejuil ne s en fmt pas une partie de cent mille 3 
jeit^on peut donner au rayon ÂB. ou AD* dié 
cercle , dont l'arc donné eftune partie. ^ 

Autrement, 

POur trouver une iignè droite égdo k peu 
prhs À une ligne courbe donnée AB. ftg^ 
^o.pl. V. 

' Tirez une ligne droite indéterminée DtE* 
•prenez fur la ligne courbe propofée une 
ligne AC. fi petite que la courbure de 
cette ligne foit imperceptible , portez cette 

petite partie ftu; ÂB« autant de fois qu'elle 

^ " * B ij • 



Di U frati(]Ui 
ypoura^tre comprifç, par exemple icy 
dix fois. 

Portez autant de ces parties fur la ligne 
indéterminée DE. lefquelles fe termine- 
xont en F. & vous aurcK. U ligne DF« 
f Tficifément egaU k la, courbe AB. 

POvT faire pajfer une circonférence de cercU 
par trois points cUnnes , Jans en connoitrt 
le centre. Ffg:^i. pL V. 

Il faut que les crois points donnez, ne 
foient pas fur une même ligne droite , 
xnai$ qu'ils puiffent former un triangle, 
j\CB. fans en chercher le centre, on com- 
sneocera par d.çjcrir0 Tare de cercle AC.en 
cette fortç. 

Ayant imaginé les lignes ou cordes AC» 
CB, on fera av^c du carton ou deux règles 
de bois uti angle égal k Tangle ACB. don( 
les cotez CA. CJ)« fpicAt prolpngez vers 

. Aptes avoir appliqué cet angle de -car^ 
ton , ou de règle de bois fur l'angle ACB. 
on décrira Tar.c C A. en abaiffant la pointe 
C. vers le ppin$: A. de façon que le point 
A. (oii Vm aura plante un piquet eu ^juelejué 
points) ioïi toûjours appliqué Je long du 
rôtc CAE en même temps que lepointB. 

y(|icjii\eurcraappliquc.le IpPgiu çoté CBF« 
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des Lignes. 
fmf lùts le pùim C. décfif4 par fin mouvement 

L'arc AC. 

• Le même angle ACB. fervîrâ à décrire) 

Tautrc arc CB, en même temps qu'on 
abaidèra la pointe C. vers il fdtit cjue lé 
point B, demeure appliqué le long du 
côté CF. & que le point A. demeure ap- 
pliqué le long du côté CE. & c'cH: ainit 
que le point décrira l'arc de cercle 

Mais pour décrire le rroifiéme arc de 
tercîc AB. ûir le côté AB, on fera avec 
du carton, ou les mêmes règles de bois^ 
un angle égal à Tangle ABC. dont les co- 
tez feront aufli prolongez vers G .H. en ob^ 
fervant les mêmes précautions que Ton a 
obfervé , en décrivant les autres deut 
arcs CA. CB, la pointe B. par fon mouve-^^ 
ment vers A. décrira Tare BA/ foutena 
par la ligne AB. & pour lors ces trois arcs 
AC. CB. ^K.fetmtrmtla circnnféfence du cer^ 
€le ACB. ^ié'on cherchait fans en connoltre h 
centre. V 

P 8. A T 1 iijS i. G E » E * A t B. 

POfêt tracer une ligne courbe de efuelefue cet^ 
cle que ce foit 3 fans en connoître le centre « 
m fans avoir befoin d'opérer Jur te terrain^ fig^, 
42.f/«^r ^ ^ B ii| 
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^ e ^ De la pratique 

Par exemple, Ton veut avoir une courbe 
âe 5 pieds de longueur, qui foit une por^ 
,|ion d un cercle de izo pied^ de diamètre* 
' ^II faut pour parvenir à peu près à la 
^onnoiffance de cette courbe , ou de cet 
arc de cercle ^ faire cette annalogie, corii- 
me 7 eft àiz. ainû 120 pieds diamètre 
d'un ccicle fera à fa circonférence incon- 
nue. 

Or, pour connoître cette circonféren^ 
ce inconnue , multipliez le . ' 
. pombre xz premier moyen 
^ar les 110 pieds du diamètre connit 

_ « 

;&leprod. 164.0 étant divifé par le 

nombre 7 premier extrême, 

donnera le . . 

quotien 377 pieds & ^ qui fera la va- 
leur de la circonférence du cercle , donc 
le diamètre ^eft de 120 pieds , cela efi 
evidenu 

Car dans cette règle ^ le produit des extrêmes . 
eft è^al au produit des moyens j comnse on U 
VMcj-après» 

m 

• * I 
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tUs lignes* 



31 



Muhiplicx 

un ;>c jëcond ex^ 

tréme* 

par 

p ^tmiêY txtrêmf 

plus 



37 



7c' 



donnera le nomb. t6^o 

produit des extré- 
mes. 



Multipliez 
par 

fiCond moyen 



r 



r 



1^40 



& vous aurez le 
nombre 



produit des moyens égal 
au prccédenc. 



'Ainfi fuivam cette preuve convaincante , U 
circonférence d'un cercle dont le diamètre ejl de 
^ 10 pieds 9 fera de y pieds & un fep* 
tienne. 

Lorfqu'on eft parvenu à la connoiflance 
de la valeur entière de la circonférence du 
cercle de 5 77 pieds & ^ y il faut parvenir 
à la connoifTance de la portion de ce cer« 
cle que Ton veut connoître , cefi-à-dîre , 
du nombre de Aej^re^dont elle efi compofee pour 
pouvoir la tracer* . 

comme l'on veut avoir cette portion de 

cercle d'environ cinq pieds quelques mi- 
nutes , il faut faire rannalogiefuivante* 

Si 377 pieds & de circonférence do|i^; 
nent 5 60 degrcz , qui eft la valeur entiers 
d'un cercle, combien une portion de Ji 

B iiij 



f 
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pieds de U même circonférence contien-» 

dra-t*elle de degrcz. 

Pour le fçavoir, 

multipliez les }6o degrez 

par les 5 pieds 

& le produit fera - i Solo 



(1 

lequel prod. 4 8i<^ 



le quotien fer4 
4 degnx, ^6 m$mM^ 



étant divifé 

par les & ^ qu*on peut ncgligcif: 

f 

donnera le quotien 4 degrez & environ 
46 minutes pour la valeur de la portion 
de cercle qu'on demande , dont la corde 
eft d'environ 5 pieds, & le diamètre du 
cercle entier de 1 20 pieds. 
» Car dans cette Règle , comme dans la 
précédante , le produit des extrêmes eft 
égal au produit des moyens ^ comme on le 
voie icy. 



des Ligna. 



53 



Multipliez 
fteds ^ H» 7« 
par les 

degré 46 minutes , 



Von aura pourprod. 



4 




Multipticz 3^0 degrcz 
par ks y p ieds , 

& le nombre 1^00 

Jêra le produit des ' 

Pfojfem.. ajoutcz-y les 

qui font les reftés 

à la divifion , 
6c le produit total 1800 

d^s extrêmes fera égal à 
celui des mojtnSi 

Les Jeux opérations ptécéâmtes étant faites p 

, il faut en venir a La pratique , & pour cela. 

Ayez deux règles de bois bien droites 
& bien polies AB. BC. fe joignant au poinc 
B. & s'ouvrant & fe fermant en forme de 
compas ^ obfctvant de les faire de 5 pieds 
& demi chacune j & à proportion de la 
corde de Parc de cinq pieds, elles doivent 
ctre divifées exadement autant qu'on peut 
le faire en pieds , pouces ^ lignes. * ^ 

Tirez cnfuite fur un plan bien de niveau 
une ligne droite EF. à volonté, fut laquelle 
vous prendrez la grandeur EF. de cinq 
pieds , & fur chaque point E & F. élevcz-,y 
deux piquets bien polis , & bien perpendi^ 
culaires. i 

Ouyjrez enfuite ces deux règles , enforte 

' B V ' : 



De la pratique 
que Taiîgle extérieur qu*elles peuvent fai- 
re KBC. fpit de quatre degrez 46 minu- 
tes y & ayant arrêté ces deux règles par 
une troiiiéme GH. afin qu'elles ne puiflent 
plus s'ouvrir ni fe fermer davantage , fai- 
tes glilTer ces deux règles AB. BC. ainfi 
arrêtées contre les deux piquets E. & F. 
fans les en féparer. 

Pour lors Le point B. oh fe joignent les deux 
règles y décrira un arc de cercle EBF. qui fera 
me portion d'un cercle % dont U diamètre efi de 
Î20 pieds ^ & fon rayon de 60. & cet arc 
£BF« aura 5 pieds, & quelques lignes de 
longueur 2 qui efice quonvouloit connoître. 

R £ M A R Q^U £• 

QVotque l'analogie de y a ii foit jufte 
dans cet exemple , elle ne l'cfi pas cepen^ 
dam dans tous y mais elle fert toujours a trouver 
a p u î ris la vérité de ce qu'on cherche en s'tn 
Jervant i les deux nombres de 1 1 3 <i 355 font 
plus exa^s à trouver la circonférence étuh cer* 
cU^ lor/quonen connon le diamètre. 

^ XXI. 

S Vr une ligne droite AB. décrire ^un fegment 
Je cercle capable d'un angle égala un angle 

donné C. Fig^ 41* pl- ^ • 

Faites l*angle BAD.égal àTangle donné 

C. & fur le point élevez la perpendiç». 

laireAF. 
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des Lignes. \ 5j 
Coupez AB. en deux également » Se dti 
ïîiilieu H. élevez la perpendiculaire HE. 
qui coupera AF. au point F. fi du point F« 
comme centre Ton décrit Tare de cercle 
EGA. & qu'on mène les deux cordes BG» 
G A. égaies entre elles ^ pour lors l'angle ^ 
BGA. fera égal à l'angle C. donc l'on dura, 
un fegmtm ABG. cafMUA^mmgUegdkm 

angle donné 

XXII. 

COufer dtm cercle donné B. m /egment ea^ 
pa le d'un angle ^ égala un angle donné D#. 

iv^. 44. fi V. 

Tirez le rayon BA. & la perpendicu- 
laire FA. faites l'angle FAC. égal à l'an- 
gle donné D« tirez la corde CE. égale à 
AC. 

Si Ton tire pour lors la grande corde AE« 
l'angle CEA. fera égal à l angle FAC. donc 
l'on aura le fegment ACE, capable d*m angle' 
égal a angle^donné D . & que l'en veut re-i 
trancher du cercle proposé* 

XX m. 

POuat décrire une ligne fpiraU fut une ligne 
droite donnée AB. £^^•45. f /. V. 
Si l'on veut que cette ligne fpirale ait' 
quatre révolutions , il faut divilcr la moi- 
tié de la ligne AB, en cj^uatre parties égaleç 

B Y) 
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AD. ou toute cette ligne en huit parties 
égales AB. amfi qH'onU voit dans la Biurt 
45. ^/.V. ■ • ^ 

Divifca enfuiie la partie DE. ou DF. en 
. deux également au point C. & de ce point 
comme centre.décrivez le petit demi cercle 
DE. & les trois autres par-dcirus FG. HI. 
LB. 

Du point D. comme un fécond centre , 
«Iccrivèz le petit cercle FE. & les trois au! 
très cercles de deffous la ligne HG. LI, 
& AB. pour lors la ligne circulaire qui a formé 
4ms les ctrcUs tant dejfts ejne dejfous la l;gnc 
dome'e A^yfera la ligne fpirale demandée, 

XXIV. 

POuf ewflruîre une ovale fur me ligne droite 
donnée AB. Fig. 46. pL V. 
, Divifez cette ligne AB. en trois parties 
égales aux points C. & D. & de ces deux 
points, comme centres & diftances CA,' 
DB. décrivez deux cercles égaux, Icfqucis 
fe couperont aux points £ & F. 

-Tire^ en fuite les deux parallèles FDH. 
ECG. je dis q^ue fi du point E. & diftance 
G. 4*on tire la courbe Cl. & que du point" 
E. & didaiice H. 1 on décrive l'autre cour- 
be H L. Von aura tour lors l'ovale qu'on de- 

mande AGIBHL, cette pratipe ejt puremeH»' 
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Autrement. 

AYant divifé la ligne donnée AB^ e» 
trois parties égales aux points C« &c 
D. décrivez deux triangles équilateraux 
CKD. CID, dont vous prolongerez les 
cotez par les points C &: D. & 'intcrvale 
CA. ou DB. Ftg. 47. VI. 

Pour lors du point C. & diftance A, dé- 
crivez i'arcde cercle F AE. 

Du point D. &c diûance B. décrivez 
larcHBG. 

Du point 1. & diftance £• décrivez 
VarcEG. 

; . Et enfin du point &,4iftance F. décri- 
vez Tare FH. & vous mmz. pouf lors décrit 
m AEGîiiiF. 

POur co^Jlruire une ovale Jur le terrain & 
fur une ligne donnée AB. Fig. 48. ^l^!S\. 
Prenez fur cette ligne deux grandeurs 
égales & à volonté CA, DB. 

Aux points C & D. plantez-y deux pi- 
quets , aufquels vous attacherez une corde 
pliante, enforte que cette corde étant 
pliée , ou formant deux lignes CE. ÊD, 
puifTe juftement aller toucher les points 
A&B. 

Je dis pour lors que Çl avec un piquei; 



! l 
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paflfé dans la corde au poinc E« Ton décrie 
au^dellus ôc au-dcirous de la ligne ÂB. les 
arcs de cercle A¥B. AGB. l'on aura demt 
me ovale i cmc opération eji la plus geomeinque. 

XXVI. 

P0f4r confiruire une wale fur deux diameires, 
donnes AB. CD.)9f. 49. p/. J. 
Divifez le grand diamètre AB. en deu:^ 
également aux point G. fur lequel poinc 
portez le petit diamètre perpendiculairer 
ment , enforte GC. égale GD. 

Enfaice ayant pris fur le grand diamè- 
tre deux points E. & F. enfotte que les li- 
gnes tirées ?de ces points au point C. com- 
me FC. EC. foient égaies au grand diamè- 
tre AB. 

Supofez donc que les points E. & F. 

foient deux piquets , & que les deux lignes 
£C« CF. foient formées par une corde ^ 
décrivez du point C. au rnoyen d'une poin- 
te , ou quelque autre inftrument Tare ACB. 
& Tare AOB. vous aurel(J^ ovale demandée^ 

XXVIU 

Our trouver le centre d'une ovale BCGDAH^ 

F{^. 50. p!. VI. 
. Tirez à volonté dans Tovale donnée les 
deux parallèles AB. DC. que vous divife^. 
\ rez en deux également, aux points E& F,, 
tirez enfuite des points E & F, la ligtiQ. 
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des Lignes. 
droite GH. traverfant l'ovale ,pour lors 
ayant diviféxette ligne GH. endeux éga- 
lement au point \. l'on aura, en cepQmt le 
centre de l^ovale ^non veuloit trouver. 

XXVIII. 

POat trouver en même temps le centre & 
les deux diamètres d'me ovale dcnnee.ûz^ 

Si.pl. V I. 

Tirez à difcretion dans Tovale propo- 
fée-deux parallèles XN. HI. que vous divi- 
ferez en deux également aux points L & 
M. & ayant tiré la ligne PO. palTânt par 
les deux points LM. le poi>a milieu E. de 
cette ligne fera le centre de l'ovale. 

De ce point E. comme centre, décrl» 
vez .un cercle parfait coupant Tovalc aux 
points F & G. & de ces deux fedions , 
firez les lignes FG, que vous diviferezen 
deux également aux points R.S. tirez^pour 
lors la ligne BSERD. & vous a4re<. le grand 
diamètre de C ovale. 

Tirez enfuitc fur le point comme cen- 
tre de Tovale , & à angles droits la ligne 
AEC. & vous auYe\le petit diamètre de l'ofvale. 

v; XXIX. 

P Oar conftnnre H .e ovale prolongée ou enfor^ 
tut d'elipfc fur me li^ne donnée AB. Fie., 



y- 
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Divifez cette ligne ÀB.en quatre parties 
égales, & au milieu C. élevez-y la per- 
petidicuiaire CO. égale à AB. & égale* 
ment divifée en quatre parties égales. 

Au point D. extrémité de cette perpen- 
dliculaire , tirez à AB. la parallèle GH» 
^ui ne foit que la moitié de AB. & divifée 
en deux également au point D. 

Tirez enfuite les lignes BH. AG. Se 
portez fur ces deux lignes le tiets de la 
ligne donnée, comme AM. BL, 

tCela étant fait , du point F. décrivez 
Tare de cercle AEB.du point I. décrivez 
Tare de cercle GNH. du point M. décria 
vez Tare de cercle BPH. & enfin dupojnt 
L, décrivez l*arc AOG. & vous aunz. poiir^ 
Urs Celipfe oh ovale propoj/e. 

Pour trouver le centre £me elipfe^ ^ on fi 
firvira de la rnUbode^fu^on a donné cy-^ devant 
pour trouver ceUit de l^ovale parfaite. 

*■ ^ ]K 

POur co^Jïruire une parabole fur un diamètre- 
donné AB. & fur une baje EF. Fig^ $1. 

Elevez au point B.milieu de la bafe FE.le 
. diamètre donné A B« perpendiculairement ^ 
tirez au point A. une ligne AC. parallèle 

BE« & divifez enfin le diamètre AB« en 
tant départies égales qu'on voudra, conv 

me icy en cinq aux points ^.ic. 



\ 
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dis Ligna. 41 
cle chaque point de divifipn tirez à volonté 
des patalleies aux lignes AC. B£« 

Divifez Tangle droit CAB. en deux éga^ 
lemenc j tirez la ligne AD. enforte qu'elle 
faflç un angle de 45 degrez DAB. cette 
ligne AD. coupera toutes les parallèles 
aux points /. 2.),4. s* & fera enforte 
que la 1 gne AT. fera égal à i. i. que la 
ligne A 2. feia éeale à la ligne x. i. que la 
ligne A j fera égale à la ligne ( ainfi 
des autres |ufqu'à l'infini ,, fi le casy étoit«) 

Gela étant fait,picncz avec le compas 
la valeur de la ligne 2. 1. & delà memê 
cwenure de cot»fé^s du point L comme foyec 
delà parabole^ coupez la ligné 2, 2. ait 
point H. 

Enfuite prenez la valeur de la ligne 5. 
tx, du point I* coupez cette ligne ( êvtc /4 
mêihe ouvirme de compas ) au point I. 

De plus prenez la valeur de la ligne 
4« 4. & du même point U & aiec la même 
^verture de compas , coupez cette ligne aa 
p<Sint K. 

Et enfin , prenez la vajeur de la ligne 
5« s. & da même point \. comme foyer de U 
parabole ^& de la même ouvert nre de compas^ 
coupez cette ligne au point E. qui efl; l'ex- 
trcroité de la bafe donnée ^ & vous aurea 
les demi ordonnées de la parabole qui £cm 
xoiu I G. iH. jl. 4K. jE« 



Dv 
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Si l'on tire pour lors du point A, une 
ligne en adouciiïant qui paffe pas les points 
G. H» L K. Ë. l'on awra décrit U moine de la 
parabole demandée , ainfifi 1^ on fait de l* antre 
€cté du diamètre A B« la memt opération , l'on 
jaura la parabole entière. 

Autrement. 

I Von veut conftruire ou tracer une parabole 
O fur un diamètre donné CD. fig^ ^^.pLf^If. 

Prenez fur ce diamètre une grandeur à 
, volonté CA, & du point A. comme cen- 
tre èc diftance AC. décrivez un cercle 
ClB. décrivez enfuite tout autant de cer- 
cle que. vous voudrez encre le point C. 
& le point D. enforte que leurs circonfé* 
xences palTenc toutes par le point C. 

Elevez enfin au point A. la perpendi- 
culaire AG. laquelle coupera tous ces cer-^ 
des aux points i. 2.5. 4. 5* 
. Cela étant fait, tire^ à part une ligne 
indéfinie AK. fur laquelle vous porterez 
la valeur AB. égale à AI. du petit cercle , 
ik vous ferez la grandeur BI. égale à la 
grandeur AB. 

Portez encore la grandeur A2. de la 
perpendiculaire AG. fur Tindéfinie AK. & i 
faites la parallèle 1. 1. égale à Ai. 

De même portez la valeur A3, de la 
perpendiculaire fur l'indéfinie AK* & 
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des Lignes. 4} 
faites la parallèle 3. 3. égale à A^. 

De plus , portez la valeur A4, de la per- 
pendiculaire fur rindéfinie , & faites la 
parîallele 4. 4. égale à A4, enfin prenez la 
valeur A5. d^ la perpendiculaire AG. & 
portez la fur rindéfinie AK. & faites la 
dernière parallèle 5. s* égale à A 5. & 
vous aurez les demi ordonnées de la para- 
bole BI. u 1. y. ^.4. 4. u 5* 

Pour lors fi du point A. vous tirez une 
ligne courbe 9 en adouciflant & pâflant 
par les points i. 2. 4. 5. des demi or- 
données, vous décrirez» la moitié de la para^ 
bole demandée^ & fi enfuite vous tfanjportexi 
de autre cote les menées demi ordonnées en 
faifant la même opération y vous décnrez^ I4 
parabole emiere.' * 

A u T R E M Ç N T. 



P 



Our tracer une parabole Jur une ligne Jon^ /. ^ ^ 
née AB. du point A, conFinie centre. Ôc^/J' 



ihtervale AB. décrivez un cercle V>0?.Sc p*^-^^ 
fur le rayon AB. tirez tout autant^^que ' 
,vous voudrez de perpendiculaires ou pa- • 
ralleles entre elles , pourvû qu'elles foienc 
toutes également éloignées Tune de l'au- 
tre , lefquelles couperont le cercle aux 
"points i.i. }. 4. &7. 

Prenez enfuite la cortie BI. &: portez la: 
fur la première parallèle ^ 6c vous aure:^ 



Digitized by Gopgle 



De la pratique 
la valeur i. i. pour la première demi oi>' 
donnée de la parabole. 

Prenez la féconde corde Bi. & portez- 
la fur la féconde parallèle , & vous aurez 
la féconde ordonnée z* E. 

Prenez la croificmc corde B5. & portez 
la fur la troifîéme parallèle^ & vous aixrez 
la troifîéme ordonnée j.V. 

Prenez la quatrième corde B î. & por- 
tez-ia fur la quatrième parallèle ^ & vous 
aurez la quattiéme ordonnée 4, G, & enfin ' 
jufques à la feptiéme ayant pris la fepcié* ' 
me. corde B7. portez^la fur la feptiéme * 
parallèle , & la valeur 7K. fera votre fep-^ 
tiéme & dernière ordonnée. 

Pour lo'S fi du point B. l'on trace une ^ 
ligne pafTant par les points LE.F.G.HJ.K« , 
/W aura une demi parahole , & fi de l'autre 
€hé du rayon B A. l*on y prolonge les mêmes 
ordonnées > & d*une même longueur^ & quony 
. Ptéee une autre ligne pafant par les mêmes 
^ims , l^ôn aura la parabole entière. SSt 

f AVT&BMENT. 

POur tracer une parabole fur une ligne don* 
née AB. Fig. 1 6. pl. IX. 
Elevez au milieu C. de cette ligne la 
perpendiculaire CD. pour fervir d'axe à 
votre parabole,, de la hauteur que vous 

youdrez^ & (^ue vous diviferez en tant de 
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parties égales qu'il vous plaira, comme 
icy en 5 . tirez de tous ces points de di« 
vi(ion tout auta^c de lignes parallèles à 
.la ligne donnée AB. 
^ Cela fait, tiiez à part une ligne à vo- 
lante NO, & fur icelle prenez NI. de la 
grand^eur que vpus voudrez^ & au point 
N. abaiiTez la perpendiculaire NP. égale 
àNL tirez enuiicc la ligne PI. que vous 
porterez du point N. au point importez 
«nfiiit^ Pz. du pointN.au point j. & P^. 
de N à 4 • ainû du refte jufques a la der- 
nière divi{îon« 

Pour lors du point N. comme centre , 
& de Tintcrvale NO. faites l'arc de cer- 
cle OR« égal à la demi bafe AC« de la*li« 
gne donnée AB. & tirez la ligne NR. 

Je dis que fi du point N. comme cen« 
tre vous faites des arcs de cercle par tous 
les points de divifion i. i. 4. 5. entre 
les deux lignes NO» NR. tomes les cor-- 
^eâ ou fôuftendentes de ces arcs donne-^ 
f ont les demi ordonnées de la parabole* 

Ainfî la corde de Tare i.a. t. ferala 
4emi ordonnée EH« celle de a, fera la 
4pmi ordonnée FK. celle de 3.a» }• fera la 
dèmi ordonnée GL. & ainû des autres ^ 

^ par confe(jU€nî > Ji on en fait autant de 
^auifê 'me de Paxt , & qu'en tire une ligne 

l^tmihf^ e9i'ad(mtS^t i'çpçtrmité de jcei 



DeU prati^ui 
prdomecs ^ on aura la paralfolc cnticre ADB*. 

XXXI. 

POur tracer ou conftruire une hypevbok fkr urte 
ligne donnée OH rayon ^A.fig. $6. pi- y^I* 
*: Elevez au point A. de même qu'à la pa* 
'rabolc la perpendiculaire AC* à volonté , 
& au poinc L tirez fa parallèle BE. que 
vous prolongerez àvôlonté vers Q. 

Enluice fur le dianaetre AB. prenez tant 
de parties égales qucT vous voudrez , com- 
me i. !• 4* S - & chacune de ces divi- 
fions tirez tout autant de parallèles i. t. 
3. 3. 4- 4- 5- 5- ^^^^ lignes AC ou 

BQ, 

. Cela étant fatt, au point A* faites un 
angle BAE. plus grand que celui de la pa- 
rabole, c*eft-à-dire de plus de 45 degrez, 
tirez la ligne AE. coupant toutes \t\ pa- 
rallèles en de mêmes points i. a. 3.4. 5* 
Pour lors la valeur de la première ^pa- 
rallèle J.fera la longueur de la prem^erâ 
demi ordonnée de L^iperbole demandée Jk. ayant 

{»ris.avec le compas la longueur 2.2. &c 
'ayant portée du point 1* de la ligne AÇ; 
comme foyer de riiyperbole au point M. 
on aura x . M. pour fa féconde erdonnée. 
- Portez 3-. }. du point L au point N. & 
vous aurez la troifiéme ùtdomée 3. N. 

.V Ponez y(V'4v pipint |^ au point 



- des Ltffies^ 
'VOUS aurez la cjuameme ordomes. 

Portez enfin la valeur 5.5. dé la cin- 
quième, parallèle du poinc I. au point D. 
<âr mus aurez. 5 • D. pour U cinquième demi 
ordonnée de votre hyperbole^ 

Si Ton tire à la fin du point A. une li- 
ngue courbe partant par ces points M. N. 
G* l^on aura décrit la moitié de l hyperbole 
demandeeTy & fi L^on en fait autant de l'autre 
cote du diamètre AB. comme kVQ^l'on aura 

toute Phyperbole. ^ 

j ». , • • 

A u T R E M E N T. 

POur tracer une hyperbole fur une ligne don» 
neeKL.Fif^ 57.pl VU. 

Elevez au milieu de cette -ligne la per* 
perpendiculaire IH. qui doit fervir d*axe 
iSL rhypcrbolc de la grandeur que vous la 
voudrez , & l'ayant divifée à volonté en 
tant de parties égales que vous voudrez y 
-comme icy en 5^ tirez par les points rie 
divifions tout autant de lignes parallèles à 
la bafe ou ligne KL. 

Tirez enfuite àpart une ligne. BG. égale 
ih moitié de. ladite bafe IK. & à l'extrê-. 
xnité B. de cette ligne , élevez une perpen- 
diculaire BD. à volonté, & ayant pris fut 
xetce perpendiculaire une valeur BC. à vo^ 
ioftté du point C. décrivez gn demi cercle 
JSPAf dont Iç rayon foijD ÇB^ 
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'j^t De la pratique 

Enfin du point C. comme centre & in« 
tervale CG, faites un quart de cercle GXD. 
£t<iivifez la portion de là ligne AO. en 
autant de parties égales que Taxe IH. 
c'eft-à-dire en 

Pour lors, fi du centre C. & par tous 
les points de divifion de la ligne AD. 
vous faites des arcs de cercle , ils coupe* 
ront BG. à des points qui détermineront 
les demi ordonnées de l'hyperbole, ainfi 
portant BE. de M. à N. & BF. de O en P. 
de même que BR. de S en V. & ain(r des 
autres , m aura les extrêmiteK, des demi ordon^ 
néei , far ou faifam pMjfer une ii^ne ad$ueie 
U main, on aura l'hyperbole KHL. Jùr^uoi 
Fon remar(jnera que plus Paxe de l'hyperbole , 
de mime ^ue eeUe de la parabole a de parties 
/gales , pins elle efi parfaite , & plus facile À , 

trac€\ 
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SECTION.SECONDE . 

' ■ De U Pratique des jongles. ' 
.Problème*, 

• • • •« . ^ . • 



r. 




pur partager un anglè- domi ABC. m 
deux fàrties igaUs. Ftg. i . pl. r/j/, - 
Prenez /ur les cotez AB. BC. deux fr" an* 
«leurs égales & à volonté BD. BE. & des 
poihts. D &-E. décTÎvezaufli à volontés 
d'une même ouyerîure de compas deux 
êtes de certle , fe coupant au point F. fi 
i'oji tire pour lors du fommet B. de Tangle 
donné «ne ligne BF.,tf//* <^w>r4 i'ang/e 
damé en deuk parties égatet ABF. FBC. par 
les Théerêmef /, //. ///. delà /. Partie, pajré 
146,. ■' ■ • • . ® 

A u X R ÏM t'N T. • - ^ 



D 



U fommet B. de l*angle donné ABC. 
décrivez l'arc de cercle à, volonté 

que vous divife- 

rei-cn deux égalcjtaentiàu point Ç. f/>. z, 
//. P'IhJ, -' ' " • -...'S . * • 



-c Q De la pratPpie 

Si vous tirez pour lors la ligné BGÊ. 
elle divifera P angle donné en deux également 
ABF. FBÇ. parle Théorème, FUI. .de la A 
f art.pag. i$^, , 



JL V * 



D/w/^ M» angle-dmé ^C;^M'&oif par^. 
ties égales ^ioïta&z du point A. com- 
me centre un arc de cercle à volonté EF, 
que vous ctiviferez en (rois parties égales 
aux points D & G, fi l'on tire pour lors du 

Kint A. des lignes à ctiaque divi4oii'^48 
rc > comme AP. AC. ces Itgnes dtviferon^ 
l'angle donné en trois parties égales, ti^, j, 

pLrill, ' - ; ' 

. -, •.. .Au T.JÎt. EH f. ■-<■•'' 



..p 0«r dévifirj'anglf rdpnné ACB.f pfirQif 
jT parties égales. Fig. ^. pU p^J/f. - . 
, Décrivez du point G. iîarç AB. tncCurç 
, de, cet angle , prolongez le cpté AÇ. 
A chevez le den^icerek ABD. •. • » ; • .. v 
■ Enruitc du point B. au moyen d'une rè- 
gle , parcourez la çitco(h£érçjioe du demi 
cercle ABD/jufqu*à ce que vous aye* 
trouvé un poiiii dans cette circonféreace, 
'xomm^ G. jufqu'à ce que. la portioo dei» 
legie GF. (..depuis y[ns,çtf;ç^iqty_ la. ci|:r. 
conférence , jufques^à; celle ;,du. d^m^^ 
proloo^é) (oi$ égale àH iUyo» à 
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des. AngUs. r 
Alors, comme Tangle GFC. GCF. font 
4gaux , il ^'enfuivraquc TangJè CFG. fera 
le tiers de Tangle donné ACB, donc l'^rc 
CD./era le tiers j m U treifiéwe partie de 
l'angle donné ACB« donç il le dtvtfera en tm» 
également 9 ce qu'on youloit connoîne. 

• ru. 



POur faire d^un point donné A. un angle de 
tant de degre'^ que l'on voudra fnr me ligne 
étroite donnée AB. comme par exemple icy 4^ 
elegrez^ Fig.-^. pl. YllL 
Faites du point A. comme centre Parc 
de cercle BG, far^ lequel vous porteç^zi-U 
valeur delà ligne donnée AB. comme, BC^ 
qui fera une corde de 60 degrez , pi\if- 
quelle eft égale au rayon ducervcle^ . 

Divifez cet arc d.e .çercle BC. en quatre 
partie? égales aux points, p. E ^ . F., Icf-' 
quelles feront encore foufdivifécs. e,n jj^ 
^ autres petites parties égales, c^ui feront des 
• degret* 

. Pour lors ayant ti^ré du point A. le 
rayon AD. vous astre':^ un ar^gle DAB. de' 

4 5 ^^t^^^ y 9^ ^fi ^^^^^ f ^'^^^ voulait trouver 
par la dmfion dn ierelè ^ dont il eji parlé danf 

U LPart.pag.i^u ... 



«a» 



Cij 
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^ , It R E M A R Qja E/ 

O / tfia z/M/^i^ avoir un angle dé plus de 66 
O dfgnz. y comme far exemple dey^ 
il faudroit peur Im achever de former le cfu^rt 
de cercle BDC. que l'on divijèron en neufpar^ 
ties égales , dons chacune comiendroit lo de^ * 
gre^LM CT* ayats^ prif fur le quart de cercle la 
valeur BD. on trouvera pour lors l* angle DAB, 
^7 5 degrés qne l^ on voulait trouver ou fortiMt 
jur une ligne donné e^ AB, Fig* 5.//. f^IIf. 

• 

- .n> P M A BL ft U E. 

^ Jl/f^^^fi ^^<^rigle que l^on vm avoir étoii 
jCKt de plus de degrez, y comme par exem^ 
pie de iio degrez.> il faudrait pour lors pro^ 
longer ia ligne AB. wrj-C. & former parlé 
f aim A. le demi cercle BDC. qu'il faudrait, 
àhifer àt i g parties égales ^ canten'afff chacune 
lo degrez.^ ainfi en prenant furie demi cercle 
ta vdeur BDE, de 120 degrez. ^ ^l'on aura 
V^avgle EK^.de ixq degrez ^ qui eft celui que 
ton vouloit avoir au point A. & fur la lignç 

4ohifée AB. Fig. 8. pL VUJ. • 

l, .X I I>-.»K E M A ». U E, . 

^T72Vryî» tm peut former tant fur Je papier l 
SZd q^e fur le terrain toutes fortes d'angles ^ 
au fùoyen d* un cercle emitr au d^uu demicer^ 
sic dfi cf»V}^€9 dç corne ^ de hw m de^ carton^ 



'4iinjt ^f^m 4 coutume de itn fcrt^r dans pU^ 
JieuTS occufionii & dont on peut apprendre lei 
différents ufages dansiè Livre du fieur Bîok , 
fngénieuf pour les infirumems de Mathématf^ 
que A Paris ^ c^eji ce ejui nous a obligé de m 
nous pas étendre icy fur cette matière qtd efi 
ti^t*a-fait méchanique. 

. IV. 

POtuT faite m Jmgle égal kun angle Jkfê^ 
ni GEF. jir me ligne proposée Aïiv Fi g: 

5. pi.rm. - . . V 

Du fommet E. de l'angle donné, dé^ 
crivcz à volonté l'arc de cercle GF.enfuicc 
dit pôhit A\TBft:fbr U 4igne prôpoféfe; & 
avec la même ouvercure de compas, dé<« 
«ivez Vtrc BCD. • 1 

Prenez (uc cet arc la* poition BC* égale 
à FG. & ayant tiré la ligne AC. vous aurez 
tangle BAC. ^ui fera égal k l'a?7gle- dmmé 
GEF. & fra formé fur la ligne proposée KV^ 
S caufe de L'égalité de leurs arcs. Théorème 
I. JPàrt.pag. i^y^ , î . 

^ R E M A K Q^ .U ' 

I l^c?i voulait former furie terrain un angle 
O égal À un angle donné ^ Ufaudreit pour'tm 
fe fervir d'un demi cercle , pu d'un quart de 
cercle , ainfi qvtcn a coutume de le fair^ , & 

que tous ceuxjjiui ont connoiffance de ces fortes 

' . Ciij . 
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1^. . l^eUPratr^ue ^ 

itnfifumns peuvent apprendfe d'eux mmêii 

. V 

D'Vn pBintMfiHi "B. hm â'me ligne CA. 
former fur cette ligne un angle égal à un 
angle donné D. Fig. 6. pl. f^T/l.* ** 

Prenez fur ccice ligne donnée un point 
à volonté j comme A. fur lequel faites un 
angle FAC. égal à l'angle donné D. tirez- 
cnfuite la ligne BG. parallèle a la ligne FA> 
& votû auU2i t'mgU / ropoj^: BGG« igédii'Mh, 
gle donné Ù. 

VI. 



Î7 Ntre deux lignes données MA. NA. for^ 
nrfytm l^ angle h:. îinr me iigne égale k tmê 
trotfiéme Itgne donnée Yi. ^ni fa^e ^iVec lei 
demc. précÛentès MA.NA. un iungle égal 
m angle donné E. Fig*^ lO. pl. rj/L 
l pMces l'angle NAF. égal^ Tangle. donné 
Rprolong^z^FA. vers G. en forte que AGf 
foie égale, à la^ troifiéme ligne donnée D. ^ 
Par le point G. tirez GB. parallèle à 
NA. & ayant .enfuite tir4 du point B. la 
ligne BC. par.iUele à GA. je dis (jue cette 
Rgne refera égale a la ligne dopnée D. & 
Quelle formera entre les deux autres liqnes 
liofinées AM. AN. un angle ACB. égal a tan-^ 
gledannéE. • . . . 
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VII. 

POur conmttre fur le terrain la valeur d'u^ 

Jt-psuti^tlle éu aummem, tig. ii, pL IX, ' 

Plièèz àû point B. fommet de cet îtngle^ 
un demi- cercle far fon pied, énforte que 
fa ligne immobile ED. loit dirigée le long 
«le la iigneBA:& que fa branche mobile GF; 
foit dirigée vers BG. /?flAr iorj le Hombrè^dé 
de'gr<ti -^> fè tràùveroht 'marefueyfut U démj 
iercle enmt D, & G, fera la valent de l'atigté 
a caufe de l'égalité des angles oppof^ 
far la poùut , far U 7 héertm* /. U. /. pan* 

V • A V T ii E M E N. T. ' * -, ' 



$ / l^angle firme par les âèux pans de 
raUl&9H amnment itoit imfieur ou rentrani 
Com^^e BAC. on en trouverait la valeur en la 
maniepe fuifiiit. fig. ii* pL IX. ^ 
: Prenez deux règles à volonté GF. 
fe joignant air |)oinc F. en formé dd com^ 

^ - Portez ces deux règles dans vangle pro-" 
poféà côdnoitrev enlorte qii'uhe de vos- 
règles EF. foit dirigée le long du pan de 
rtutailfe BA. & que Kaùtrô règle GF. foit 

M(iirigée le long de lautre pan de muraille 

C» • • • 
uij 
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' éprenez enfuite deux^randeurs egalet 

& à volonté fur ces deij^ règles comme 
FH. FD. & ayant porté l'oaferture de ces 
4eux règles iur le papier:^ 9^^^^% de^tra^ 
ccr un demi cgrcU DHK. enfotte queFD# 
pa FH* foie ic Tayon de ce demi ce^cleJ 
* Pour lots n l'on divife ce demi cercle en 
iSo parties égales ^ on cànmhta camhieneon^ 
tiendra de degrel^^ L'angle HFD# ce if ni fera 
la valent de V angle propofi k comohre BAC» 
Cett^ opération peut fe faire au^^ m^en Â^ufk 
r^aporteur de corne j de. cuivre oh de cartom erk 
i^applt<jiiant furl^angU formé par hs deuxfe^i. 
EF. G F, çaf an moy n de ce rapoHeur ^ on con^ 
noUra la valeur de angle HFD. efui ejl. le 
mime que ceki qui ejl formé par, le^^detéx pan» 
de muraille h AC. 

^ On appelle, un rapmeur ^ m idm* ifenh 
divijé exaUement en degrex^^ & plus exaUe^ 
ment en minutes y on a souMme en faire Jur 
du cuivre > à cayfe de fin immutabilit é ^ fur de. 

la corne à çaufe de fa tranfparence f& qticl^' 
juefoisJkr dH Ç^rtûny & furie papier^ mais, 
le moins fouvent qu'il eftpojfible k caufede Imht 

ifariaiion ou mutabilité ^ Se c'eft fur ce^ ta--' 
. porteurs guo^^peut exprimer furie papier les 
angles qnon a obfervé fur le terrain avec le 
griphomitre , fui efi au0 un efpece d'mjbru^ 
ment de cuivre k lunettes ou a finules ,^ fiu moyen 

éifkel en a cmmc de lever les angles > lafifU. 
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'f%,n de cee inftruments fait ajfez, voir U ma-*, 
meredcsenfervir. ^ ^ 



1 



P Ont faire un angle égal k U meiti/^ ou 
bien au dotéle d^un angle donne A^C. 
i^» Si vous voulez que Tangle propofé 
ne^ foit que la moitié d'un angle donn4 
ABC. prolongez le côté AB. de cet angle, 
vers & du point B. comme centre , dé-/ 
çrivez un demi cercle DEF. Joignez la 
^ïoixtTil^. four lors L'angle l^DK. ou ADG; 
fera égal à la moitié de Sangle donni, ABÇ^ 
fig. i^.pln IX. 

x^. Si vous voide^jfu^un angle fiit égal à I4 
troifiéme partie d'un angle donné ABC. Fig. 
14 pu IX. 

Après avoir formé, ainû qu'on a déjà 
dit, le demi cercle DEF. prolongez le 
-coté ABD. vers G. enforte que GD. égaje- 
DB. tirez enfuite la droite GE. . 

Pour lors l'angle DGI; ou AGE. fera 
égal à peu près à la troifiéme partie de 
1 angle donné ABC. ou ce qui eft la même 
choie, /i9 portion du cercle ID« Jera U treè^ 
péme partie de la portion du même cercle EF; 
^ui fefme l'angle donné. 
j 3 ^. Si vous voulez, faire un angle triple d'un 
^gle donne comme KQlk. 
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|S Vratique 
^ Preiiesî'fttr l*iin des cQCez de votre angle 
trois grandeurs égales & à volonté GD« 
DB. BF. du point B. comme centre & 
diftance BD»décriyea&Un demi cercle DEF. 
tirez enfuite la ligne BC. paffant par le 
point pour lors angle CBA. fera à peu 
près jriplf de l'angle iùnnè AGK. par les 
|)rin<:ipes précédents , donc l'arc de cercle 
%Y^é Jàfa\piple du petit afc du même cercle QI; 
: Oft a dit cy-delTus a peu près , parce qu'on 
tl'a pas pu trouvée yxio^^ïc^ la îfïfeUion 
d'un angle parfaitement ^ non plus que la 
divifiondu. cercle en jpartiçs parfaitement 

I X. 

S Vf un point donné Q. d'une ligne ÇX^l 
faire un ari^le de tant de degrés^ ifue l^on 
voudra^ , comme icy de 3 a degrés:, , par le 
moyen du c/)mp4^.de proportion. Jig. i j. pl. 

Portez un compas ordinaire fur le point 
C. &. ouvrez-te à difcretion, faifant un 
^rc EF à volonté* - • 
• Enfuite , portez le compas aînfi ouvert 
£ur celui de proportion ^ depuis le nombre 
jiifqu'au nombre 60 qui lui répond^ 
c'eft à-dire qu'en approchant ,îOU qu*eft 
tçcartant les jambes du campas de propor- 
tion ^ la diftance du, nombre au nombre 
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quijiui répond ^ foit égale à lalongueur 
CE. <)iie Ton a pris avec le coii|pa^ oc^^ 
jMiire fur-la.ligne CD. ; v^^ \ . V " ^ \ 
'Sur le compas de proportion ainfîarreté,' 
pren» la diftance qui fc trooMe jeiitire 1^ 
nombre 30 & 30, comme BH. & portez-la 
fur l'arc de cerde F£J . depuis* le .boint F. 
jufqu'au point G* ^ pour lors la ligne 
droite EG. fera une corde çle ^«j degrez , 
par conféqucnt Ton arc GOE. fera un arc 
de 3 o degrez dans un cercle dont le rayoQ 

cftCE, , . . 

I)o»c m ap&a trouve parle moyen du compa^ 
dje propmion furie paifiiC *d?mé ligne doYinfer 
CD^ m angle de io degrez.* ; ' ^ 
• peut eh trouver tant d'autres (ju^m vàur 
dra en Je fervant ainjl du compas de prepontoHl 
dpnt on peut voir les différents ujages dans 
le Livre du^eurhiou pour les infitHments de 
Maàùnmqut:: ^- 



r 



S E G T I O N TRO I SI FM£ 



' ; Pratime des^ Polizoncs, 



I. 



n T\ Ohf infcrire un trU*jgU J^Htlateral dans m 

^ Formez" d'un point tel que G. extrémité 
d*tfni rayon de ce* cercle AG^ un arc decér^ 
de CAD. tirez enfuite la carde CD» po* 
fez-la trois fois fur le cercle ^ & elle vous 
4onnçj:a le triang}e équilaceral CED* qui 
fera décrit dans le cercle donne A. cnjorte 
ijHe les trois arcs que jmêtiendrom ehacim d^^ 
Jes conz feront chacun de iio degrez.^ lefytuU k 
enfmb le feront pour le cercle entier , par h 
Theor. IV. de la L part.pag. 155. 

* ' • , ■ ■* • , 

POur mfcrire m cet de dans un triangle B A C% 
OH tel autre ^u*m voudra. Fig. %. pL X\ 
Divifez en cieux égaleraenc deux des an-« 
gles du triangle donné ^ comme ABC. ACQ^ 



/ 



Digitized by Google 



Tirez du fommet de ces attgles, & par 
kur milieu les lignes BC CD. fe coupant 
\»up.oiut D, ôç de ce point tirez des perpen- 
diculaires fur chacun des cotez dudit trian- 
gle , comme DF. DE. DG. qui feront 
égales.: 

Si du point D. & intervalp DE. Toa 
décrit un ççtck , U pajfera par /es mis.peintt 
E. F. G. du triangle ^ottnie BAC, & parco»Jr- 
^mm il Itdfefa i^mt , J CMtfe ÀtNgM des 
rayons de ce cercle par le Theor, JCJ, de la /. 

' : M ffifit4 de même dam Uttt sMre triangle. 

III. 

POur tracer ou infcrire un t^uarré dans m 
eerele donné A. Fi g. ^, pl. X, 
Tirez les deux diamètres de ce cercle à 
aiigles droits BAG. EAF. enfuite tirez les 
liignes EB. BF. FG.. & GE. & vous aurex 
^ppur lors tracé ou infcrit un quarré BFGE. 
* dans le cercle donné A; - 

Car le cercle fe trouvera partagé en qus. 
tre arcs égaux , chacun de 90 degrez, 
lenrs fiinrdes fim les cjhe:c du fttarré ferm 
ig^^K » ^ ^' ^ttarré fera infcrit dans le cercle 
donné , à cauji de l'égalité des cordes , des rayons» 
des arcs & des angles , par Us Principes gc-z 

I,part, fages 140 & i^.^,&(u 



\» 9 s. 
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D* lâ fr4ti^ue 

I V. - ; . ' 

POur circonfcrire un quarté au tmt d'un cercle 
donne À» Fig. 4. pU X. ' 
, Tirez les deux diamètres da cerçle dan^ 
néàanglea droits , comme BAG. EAF* & 
à chaainc des extrêmicez de ces diime- 
très fi. F« G. tirez des tangentes^ lef- 
quelles fe couperont aux pojnts C. H I. 
iè* vous dwtei^ pàitr lors eirconfcrû uri ^u^rré 
.CDHI. au tour d'un cercle donné A. À ca^fc 
de l"" égalité des angles droits , & des tangefttes 
jgui Les.fqrment par les Tùeor. XV. 0* J^i* de 
la /. fan* pag. 16^^ 

y. 



POur infcrlre m cercle dans un quarré donné 
lïHG.Fsg. ^.pl.X. 
« Divifez les cotez de ce quarré en deux 
parxies. égales aux points A. G B«D«.& 
^yaat tiré les lignes aB. CD» fe coupant 
au point E. fi de ce point E. & diftanceE 
vous faites un cercle, il fera ifjfcrit danf le 
éjuarré donnée & fa circonférence p^ffera par 
ies ^juatrc poms A. B.C. D. J:ins firtir du 

• A v I^ W b M* É N^t/ - ^ ' 



T irez les deux diagonales IH-. FG. (t 
coupaiic au0i au point £• û de ce 
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des Foligones. 6^ 
point Se diftahce de la perpendiculaire EB. 
vous décrivez un cercle > il paflèra auifi 
parles mêmes points duquarré A.B.C.D. 
d»n€ il fera infcrit dms le tercle demelfHG. 
Fig^6.plfX. 

VI. 

POur infcrirâ un quarredans un triangle don-^ 
ne ABC. Fig.j.pl.Jt. 
« Elevez au point A. la perpendiculaire 
AD. égale à la bafe du triangle AB. du 
fommec de Tangle C. abaiiïèz la perpea* 
diculaire CE. qui fera parallèle à AD. 
: Enfoite du point D. menez TobliqueDE. 
je%is que fi de la fedtion F. Ton tire la H-* 
gne FG. parallèle à la bafe du - triangle , 
cette ligne FG. fera un côté du quarré de^ 
mandé jcar C\ des points F & G. l'on abaifTe 
les perpendiculaires FH. GI. l'on aura powt 
lors un cjuarre FGHl. qui fera infcHt dans Id 
màngle donné ABC.. 

VIL. , ^ 

■ . ^ 

POuT mfcrire un triangle e^cjuilateral dam 
wi (]uarre donné ARCD. Fig. %.pL X. 
i Tirezles diagonales AC. BD. fe coupahe* 
au poim E.^ de ce pointé intervalle E A. 
décrivez le cercle AGF. enfuite du point 
G; comme centre & intervalle CE. décri- 
yez l arc de cercle GEF. tirez les lignes 
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i^4 pratique 
AF. AC qui couperont deux des cotez du 
quarré aux points H & L pour lors fi l'oH 
tire de ces deux ferions la ligne HI. elle 
Icra le côté d'un triangle équilateral ; car 
ayant tiré HA. lA. l'on aura le triangle équi- 
lateral AHL lequel [era inscrit damlequarré 
ÀenneAîiCD, 

VIII- ^ 

• ■* 

POur canfiruire un quarte fur une ligne don^ 
nie AB. Fig. 9. pl. Xf. 
. Elevez au point A. la perpendiculaire 
AC. ég^ile à la ligne donnée AB. enfuite des 
points B. & C. & d'une iiiter vaie égale à 
AB. ou AC, décrivez deux arcs de cercle 
fe coupant au point D. pour lors ayant tiré 
les lignes CD, BD.^aw quarredc^ 
mande ABDC. qui fera conflruit fur la ligne 
Jênnù AIR. par le Thear. I. de U L partie 
p^^gei\o. 

POwr cmjhmre un pentagene dam un cercle 
donne A. Fig* 10. pL XI. 
Tirez le diamètre EAB. & le rayon per- 
pendicuUire G A, divifez le quart de ce 
cercle GF. en cinq parties égale^ aux poims 
P. O. N. M. prenez quati^e de ces parties 
en cirant la ligne GM. que vous porterez 
pnq fois fur le cercle^ ^ vous aurez, pour. 
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^es Paligonet. 
kfsUpmtagmeGlAHlY^.ciuif^^^ dans 
it cerçU donne y k caufe 4^ égalité des étrci^ 

Autrement. 

Tirez les deux diamètres AB, .CD. à 
angles dcoics fe coupant au point E. 
^ coupez le demi diamètre ÈC. en deux éga^ 
Jément au point F, & de ce point & inter- 
^vale FA. décrivez l'arc AG. fig. w.pL IL 
. Du point A. & intctvâle AG. décrive?: 
Tare GH. pour lors fi vous lirez la ligné 
.AH. que vous la portiez .5. fois fûjr le 
rcercle, elle vous donner a nn pentagone regt^ 

Uer.miU.. 



POur tracer un pentagone régulier fur une /iV 
gne droite donnée A B. Fig. ii.pl. IL 
^ De rextrcmitc A. & intervalc AB. dé- 
crivez à volonté un arc de cercle BDF. 6c 
au même point A. éleyez-y la perpendu 
-çuhire AC. . , . . . . 

V Divifez la, portion de Parc GbV ôn cinil 
.parties égales aux points I. D, L. M. tiret 
cnfuitc la ligne droite AD. coupez labafe 
. AB.: eu deux également au point élevé» 
la perpendiculaire OP.. . ; 

Et enfin de la fecftion E. comme centre 
& de rinteivâle EA. décrivez un cercle, 
je dis que Jî vous portez, cinq fois fur ce cercU 
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la ligne donnée AB. vous aurez, décrit le ^fen» 
-tâgem reffdier ÀBHGF. fur Âr Uffie donnée 
AB. 

XL 

POur tracer m exagonc dans m cercle àon^ 
né h.Fig. xyfl.XL ^ ' ' 

Portez le demi diamètre ou rayon de ce 
•cercle ^B. fix fois fur le cercle, & vous 
^rcl(^ l'exaganc régulier BCDEFG. ^'injcrit 
dans le cercle donne'. ' ^ * , ^ : . . . 

il^exagàne, farce cjm le rayon d'un cercle dï 
égal À U corde %C. de 60 degrej^r& parée 
que fix fois * 6 o font ia valeur du cercle entier 
de 160 degre':^ 



PÔHf tracer 'UH êptagone dans un cercle 
donne A. Ftg. 1 4. pl. XL . ' 

' jAbaifTez le rayon du cercle AG. & du 
poinc G. comme centre &c diftance Gh. 
décrivez Tare de cercle CAD tirez fa cor- 
^e CO, ]e dis ejue fi vous portetfept fols fur 
le çircle la moitié DQ^ delà corde QD. vous 
aurez, tracé un eptngone à peu près exaU BD 
REFHI./«r le cercle dùméÂk 
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■ des '^oUgmést èj 
. X 1 1 1. 

POwr tracer un oUcg'-ne dans im emledm* 
ni K Fig. l 'y fl. XJ, 
•'Divife» le <\mtt <]u cercle GE. en deux 
parties égales au point F. porteit en 11 
moitié FF. ou FG. huit fois fur le cercle , 
& vous a'4 e!^ trace l'o^o^one demande' EF 
GHlKLM. ' 

' V-.-- •• • -XIV. • .•■ 



P our foTfif^er 'm ffiffâ^^onif d^fjs un cercU 
donné ^Flg. i6.pl. XI. 

. ' Tirez le rayonylG. & point G. & 
Aftance faites lare de cercle CAD. 
.coupant le cercle en C & D. . ' 

Divifezenfufte Parc du cércle CD. et» 
trois parties égales aux points *M & N; 
portez neuf fois fur le cercle Tune de ces 
trois parties CM ou MN.ouND. vm$ 
aurez, forme Un tnne:}gone CMNDEFHIK. 
dans le cercle donné A: 



_ _ : -A U T R f. M J£ N T. 

POurinJcnre dans m cerde denni un ennea-. 
gone, tirez le demi diamètre AB. de 
rexcrcmitc B. & intervale B A . décrivez 
l'arc DAC. t^rez la ligne droite ou corde 
CD. que vbtts prolongerez vers F, enforte 
que Ef . égale AB. Fig, i%. pL XI L " " 
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j6B De la prdti^ue 

Du point E. décrivez Tare FG. & du 

{»oint F. décrivez un autre arc EG. coupant 
« premier au point G. tirez enfin du c€ii. 
tre A. au point de fedion G. la ligne AG. 
qui coupera le cercle.au point H, je dis pour 
lors ^He la ligne DH. fera la nenvieme partii 
de i^mneagone demande» 

XV. 

POur tracer m décagone dam m cercU 
donne' IS. Fig. ij.pl. XI T. 
Formez daoïs ce cercle le côté MG. d'm 
pentagone , ainfi que l'on Ta déjà fait voie, 
ibu^HiviCés enfuite .ia moitié de l'arc M G. 
de ce pentagone en deux paçties égalés 
âû point O. portez la di (lance MO. où GQ, 
dix foi? fur ie c;ercle, & vous y amK, tracé 
le décagone demande H0GIK.LN?Q^, t 

XVI. 

Pour eonflnùre m endecagone dans un cerclé 
donné A. Fig. iç .pl. XIL , * 
- Formez dans le cercle donné un triangle 
équilateral CBD, tirez énfùitè le dianietre 
EAF. parallèle à. la bafe du triangle CD» 
je dis pour lors tjiièfil'tn perte la difiance AU. 
ouDH. 0}}z.e fois dans le cercle dome ^ m 
aura décrit l' endecagone demandé DFG-QIK 

LMNOP, dom AH. o^ DU.fm ÀftH pris 
ia m^émc partie, . ; 



« 
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' des PoHgimiJ. * 

Irez le idiamecre AB. & coupez^Ieen 
deux également au poim C. du point 
A. êc intôrvalè AC. décrivez Parc CDI. & 
du point C. & didance A.^décrivez Tau.tre 
arc Ad. Fig. im. pl. XII. 

Enfuite du point L & intervale ID. dé» 
crivez le pctic arc DO. tirez la jigne OC. 
]t dis pour Urs que fi l^m pme cette ligne OG. 
ûnzj fois Jiflr le çercle donnée elle formera un 
effdecajj^ctte demande. * 

XVII. 

I 

13 Ow^ eùnftmire un dodécagone dans ms 
Ju ' .cercle donné À. Fig. zi.pU XI /• * . 

Prenez la troifiéme partie d'un quart de 
cercle, comme FG. & portez-la doiize 
fois fur le cercle ^ & vous awcz^ m dodeca^ 
gone^ 

A figure générale pour trjacer tous les 
poligones dont on vient de parler, eft 
repréfentée dans la Fig. x8 . pL XI / /. - 
' Car la ligne DC. fcrvira pour tracer un 
triangle e^idlateral dans un cercle , donc 
i'j^gle du centre fera de 12.0 dcgrez.. 

Lalig-ne EF, fer vira pour ^«4nV^donjt 
y9^tï^^i^^à^S<^ de^rex^ , j ^ _ . 



L 
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^fjip De U Tratique 

La ligne UL. fervira pour pentagme^ 
4ontl*angle fera de 71 degrez^ 

La ligne BA. fer vira pour l' ex agom ^àont 
Tangle Icca de 60 degrez^ 

La ligne GK. fervira pour l*ept4gone ^ 
Tangle fera de 51 deg. %C min. ^ 

La ligne EH. fervira pow /'i^^^^w^ dont 
i'angle fera de 45 degYel(^ 

La ligne FG* fervita pour fmneagMi» 
Àont Tangle fera de 40 degreZé* 

La ligne BM. fervîra poorie'^ifgw»^j 
4ont Tangle fera de }6 degresi. * • ^ 

La ligne CN. ou AN fervira pour t'en- 
iicdgone, dont Tangle fera de ji degrcz, 
44 minutes, ^ ' 

La ligne BO ou BK,. fervira pour le 
décagone, donc l'angle fera de 30 de^rez^ 

M I ■ I ■ ^ > ■ ' 

■'METHODES GENERALES 

J>ûut tracer tous les Foligones ^dans des 
mrcles donnez^ou faris cercle. 

' PREMIERE METHODE, 

1. Exemple. 

Pour tracer m eptagofw àim$ tfft etfth 
4itmn4\ divifez fon diamètre AB. en 
iêpt p*ities égales , & des points A & B» 
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dis T^ligoneu jx^ 
& diftance da diamètre AB. décrivez deu:^ 
arcs de cercle fe coupant au point C. 
fig^xx.pl. XI I. 

Elifuite du point C. tirez la lignc.droîte 
QD. p^tiTant par l^a fecpode diviûon ù du 
diamètre AB,. . . . 

fè dispmffrhrs jué fil'm tire la corde BD. 
& quon U porte fept fois fur le cercle j elle^ 
vous donnera Ceptagsne demandé. 

I E x E M P X £• 

O / amlièu d'un eptagone \ on vouUit av^ 
O un exagonef fig. i}. pL XII. 

il faudroit pour lors divifer le diamètre 
AB« en fix pairties égales , & des points 
A & B. & de la longueur di| diamètre 
ayant décric deux arcs, ^e cercle fe cou-* 
pane aujpoint C. fî l'on tire la ligne droite 
CD. paUant toûjours par la féconde divi« 
£oA I. .du diamètre ^ ;> dis que la ligne BD. 
^ra pour lors la fixieme partie de lUxa^qone dc'* 
i^iumdéy & égale, au rayon.du cercle B£« 

Cette méthode peut fervir également pouf 
tous autres poligones j en obfervant i ^. de di» 
'Vifer toujours le diamètre AB« en tout autan$ 
de parues égales que vous voulel^que le poligone 
cwt^enne de cote'i^^ 

x*. Bt en tirant votre ligne CD. enfme 
^liette pajfe. tûâjours par la féconde di^fm >• 
gUmtre d^mspx^ < 

• m. 



■jj^ ^ De U fratique 

SECONDE METHOPE. 

POur tracer tel foligone (jue ee fait jSr 
une ligne ikoitf donnée A^, fans avoir he- 
foin d'aucun cercle donne , comme far exemple 
icy un pentagone. Fig. xj^fU XI IL 

Prolongez la ligne donnée AB. vers D, 
cnforte que AD. égale AB. du point A, 
comme centre & intervale AB. formez la 
demi cercle, DEÇ. élevez enfçite une per- 
pendiculaire AC. & ayant diviCp le quart 
5e cercle BE.. en cinq parties égales , por- 
tez une de ces cinq parties fur l'autre quart 
4e cercle , comme EF. four lors fi vous ttrez^ 
la Uone AF. elle vous dpntierA un fécond cité 
de votre pentagone. 

■ Mais pour avoir le troidéme côté BG. 
du point A. comme centre & diftance FB. 
Nformez un arc de cercle vers G. & du point 
B. & diflance B A. formez-en un autre qui 
coupe le premier au point G. tirez la li- 
one BG. & vpus aurez, le troifiéme coté eig 
iwtre pent agone* 

' Enfin , pour avoir les deux derniers co- 
tez , il faudra des points F & G. & d'une 
diftance égale à AB. forntier deux arcs de 
cercle Te coupant au point H. pour^ors 
ayant tiré les deux lignes FH. G H. vous 
aurez trac/ le ptmagone régulier ABGHF. 
fur une ligne dumée AB. &fnns te fémurs d' MO* 
tm cercle^ ' Keuakq^s 
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'4iiS Tdigontt; 

m 

R £ M A K t)^ U S« 

SI le poligone qu'on voudrait tracer dcvoit 
avoir un plus grand nomlnr de coteT^ , il 
faudrait àivijer U quart de cercle BE* en tout 
fMHtant de parties égales que le poligone devrait 
avoir de cote^^j obfcrvant ^e prendre toujours la 
^difianct du point au chtfre 4. pour la porter 
du même point E« vers U point F. danj l^autra 
ffuart de cercle ED* afin que la Itgne^ tirée du 
point A. au point FJ ou A¥:fok toujours le fi^ 
cond cote du poligcne demandé 

Enfin y ce fiscond coté étant trouvée on en 
.trouverait également tousJes autres en pperanf 
Mnfi quon vient de le faire voir,, 

XVIII. 

POur trouver U centre de quelque poUgono 
que ce fait. 

1°, Si le poligone contient un nombre 
pair de cotez , comme dans l'exagone 
ADBC^ tirez des deux de Tes angles voi. 
fins D & B, des lignes à leurs angles oppo«i 
fez A & Q & ces lignes DC, BA, fe cou-^ 
peronc au point H« qui fera k centre de cet 
exagane.fig. t6. pl. XH L 

i^. Si Te poligone conteaoit un nombre 
impair de cotez, comme icy le pentagone 
a^BCDE.. il faudrovt divifer deux de fcs 

.cotez voKînsr AB. AË.£n deux parties éga-?^ 
' • Fart. IL D - 
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'Mk Ufràti^ui 
les aux points G & H. & de ces points j 
( tirer. deux -lignes aux angles oppolczclans 
v^ poligone» . comme HQ. GD« iefqttelles 
;fe. couperont au point E. & ce point fera 
'fêur lors U, centre. 4c v^tre ifentagêm* fig. 
fLXIU. 

Si le poligone étoitirregulier , fil mi 
vtoit autant de^ centres ^ que de^côtez doiii^ 
ibles , comme on le voit icy dans Tcxagouç 
drrcgulier ABCDEF. fig.x9. pf.XW^ 

Or , pour en trouver les trois centres,^ 
il faudroit divîfec cluicun des xôtee en 
.deux é^lement aux points O. furlefquels 
vous élèveriez tout autant de perpendi^ 
«culaires OK« OL^'OM. derquelles^fe coUi^ 
peroient deux à deux aux points K. L.M* 
Pour lors xes trois points KLM. feroieac 
lies trois, centres dfi votre exagone ^ car fi . 
;du point K. l*on ^forme un arc de cercle 

£ D, il pafTera par xes. trois ^poitits^ (î 
.du ipoint L. on forme un fécond D C 
il pafTera par ces trois points; ^ du 
vpoint M..on en forme un troifiéme C B \^ 
lu paiTera par ces trois points ^ lione ces 
itmis peints I^LIA. feront les mis centres 4* 
."Votre exagone trrigulier* 

4^.iQue fi le poiigone irrcguliercomienc 
un .nombre impair de cotez ^ xonioie icy 
:Peptagohe AE^DEFG. .on «i trouver^/ 
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dis iPoligoHtf. jf 
,ivîent de le àkt. fig. ^o. pl XIK 

Mais comme il refteraan côcé camme 
AB^-qui femblcEoic n avoir point de cen« 
.'tre 9 il faac également fur le milieu O.de 
xe côté y élever une perpendiculaire |u(« 
qu'à ce ou'clle rencontre la perpendica^ 
iaire de ion côté voiiin au point X» pour 
lors ce^point fera le centre de la ligne ou 
**eèté AB. ^dc aitfG de tons 4es auircis poli« 
gones. 

IX. 




Our infcrirc un arcle dans m poli^(mi t$i 
gidier cjuel (jt^Ufaiu fig. i^.pl^XJI f. 
ï9. Si le poligone eft. d'un nombre :(m- 
:|Wiîr 3c cotez , comme icy le pentagone 
A3CDË« il faut en^rou^^er le cencrcJB.de 
•la manière qu'on l'a déjà dit* 
^ Du point E. comme centrt êc 4iftanee 
d'une des perpendiculaires EG. ou EH. 
^décrivez un ceifcle . jt dis quH fera infitiê 
dans le pent^one donné. 

x^. Si le poligone régulier contenoit 
mn nombre pair de cotez^4:omme icy Texsu 
gone ADBC. ayant trouvé fon centre ïî# 
ainfi qu'on l'a erifeigné. Si de<cc point H. 
«commexentre& diftance d^une des deux 
.'perpendiculaires HF. ou HC, vous décria 
rez un cescle.^ jV dU que a cmU jira dnfirit 
ftkms l'€«ai^m donne, j^rt^^t //.JT/ / /. 

©8 
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"jfS 'l^es ToUgontsi ^ "^rjt 

Y.^. * '..1= 

POwt circonfcrire m poligone régulier au W«?t! 
d'un cercle donne» comme icy m j^entagone^ ' 

fig. ty. pl. Xlll. ' I 

Il faut auparavant mfcrîre dans le cer- 
cle donné un pencagane ^ ainii qu^on Ta / 
déjà fait voir j & enfuite du centre F. de 4 
•C<f polîgone tirer des perpendicutaires far 
chacun de fes cotez, comme F A.FR.FQj^ ' 
FP. FO. que vous prolongerez à volonté. / 

Pour lors ix Von cire des tangentes qui 
paffent par les angles du pentagone inf- 
-icrit BCDËG. ces tangentes fermeront le fm^^ 
fagone circonfcrit PQRAO^ 

' Et pouf circonfcmre un cercle autour du fen^ 
tagone ^ il faut du point ¥. comme centra 
^ diftance d*un des angles du pentagone 
F P. ou F décrire un cercle , je dts tjue et 
eercle fera citconfcrit Autour du pentagone dùnn/^^ 

•cet exemple feul fuf&t pour tout autre. 

XXI. 

POur circonfcrire un cercle autour d'un triant, 
gle donne A BG* 
Il faut fe fervir de la même méthode 
^ont onfe fert pour faire pafler un cerck 
par trois points donnez ^ comme on le voit 
rdans la Jîg^ 51. pl. XIV. où Ton voit que fi 
.du point D. & diftance A ou 6. Ton décrit 
va cercle , il fi trouvera circonfirit au trian^ 
gle donne ABC* ^ pjtjfera fur les trois, an^i 
(^e fc Mtmfi triangle^ 



* 
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SECTION QPATRIFME. 

Dw figures fimhlahles , , ^ 

• •' de leurs réduÛionSr 

ON entend par figures fembUbUs 
égaies- entre elle$\ celles qui ont tous' 
leuts cotez & leurs angles égaux eairc 

Et ^^t figures femhUbles fimflement ^ cellef», 
. qui n'ont que leurs angles proportioneU* 
Ipmcnt égaux entre eux, feulement, & 
non leurs côtez« 

On entend par le changement des figures , 
une transforniation d'une figure en une 
autre qui ne lui foit- point femblable , 
quoiqu'elle lui foit égale en fuperficie; oii 
•enfolidité. 

••• Et par reduSHm des figures , une manière 
de réduire en grand ou en petit , toute forte 
de figure de quelque nature que ce foit , qui 
foit toûjQurs femblable ( quoique nonr 

' ^gale ) à une figure donnée.. \ 
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De la udtiBioHi 

P R O B: t B M:Br S» 

1 y pvir faim» triangle égal.& femblahUi 
L un triangle dorme ABCfig» is* pl' X V. 
Tirez une ligne D£. égale à la ligne AB» 
& à rexirêmité D. faites un angle FDE.: 
4gal à l'angle CAB. au point E. faites un. 
angle DBF. égal à l'angle ABC. tirez en- 
fuite les lignes DP. EF. elles fe rencon- 
treront au point F,, enfofte que Tangle 
©FE. fera, égal à l'angle ACB. pour lorsVm- 
aura fait un triangle DFE. f«» fe^a^ egal^&: 
JèmH4dfk a» triangle demei ABC. à CéU^ dt- 
Ugaiité des eoèez. & des angles, Theor. XlIIi 
J>pan. page- xS-Xk.& Them %V,.page ztfj^ ' 
Cet exemple peut fervir pour toute forte dt^ 
ift angle en fe firvant dti UtteSneem/thedih 

R. £ M A B. U !.. 



■i 



voudrait 



S I h niangh diem i 
plan ouja figure , etoit furie terrain,, 

îumme le nimgle- ABC. f » teprefeme m. en» 

ffo/ , ou wte< prairie, fîg. ^(^.pL XV, 

U faudroit mcfurer fes trois côtez avèc- 

vne. toi-£e, cm» une chaîne divifée par toiles . 
& pieds,pour en connokre leur valeur. 

Et ayant trouvé 115 tbifes pour le côté 
'AB. ijo toifcs pour le coté BC..& ioo 
toifcs pout.le côté AC. il faut les marquer 
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des figurés.' yf^ 
fur uh pàpîcr tirooillon pour ne les point'- 

Enfuice ayànt pris la valeur dès trois 
angles de cé triangle avec un demi cèrcte 
ou un graphbmccre^ connoiiTant par là 
que rângle A. eft de j 5 devrez , que l*angle 
B: eft de izo degrcx-, & l'anele C. de 
dègrez , il faut pareillement les écrire fur 
votre papier brouilion^^ 

Enfin , pour rcprefenter au jufie fiir le papier ' 
U plan de ce triangle h^C. 

Tirez à volonté ( foi une feuille de 
jjapier de telle grandeur qu'on voudra ) • 
une ligne droite DE. que vous divifereas? 
^ zoo parties égales de 10 en 10. ou de 
5 en ^. fuivânt le befoin , lefquelles parties^ 
équivaudront à tout autant de toifes^* 

Prenez toute cecte ligne DE. de 200 * 
tôifes , pour reprefenter le côté AC. de vo-.- 
Ifc triangle^& àfonextrêmûé D.formez-y ' 
{j avec un raporteur ou demi cercle 
yVfiHS trotwerez. en la fig* 34* /^'^ XI V. un- 
angle de 35 degrez ; égal à l'angle A. qu*ôîit 
a trouvé fur le terrain au point E. for-r, 
mez-y un autre angle de 15 degrez égalât 
Tangle C. & ayant tiré le$. deux ligû^ft 
DF. de 100 toifes , & EF. de 115 toifcs^ . 
four lors vms aunK. matigl9'UK.t , WMif'^ 
rtfrtfitttera ajfez. jufkmm^ 'f*^^ A.BC. 
m I'chcUs m la prairie d«nê V9us vouliez, mar* 
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^0 Dtf la rediiBlon ^ 

Voi^tioif puife faire un cjumé& mjra^ 
^^yjallclograme fembUbU & égal k m autre 
qnarré & para!ie'Ogr<ime donne y parla mèm^ 
méthode que L^on Viern de voit pour les triangles , 
en voicy çep^ndam me autre dans le Problème 

fmanu 

IL 

POur décrire oh confiruire fur un cote don^, 
né BC. m parallelograme égal & Jem-^ 
idable k un parallelograme donné BCDF|, 

37. XV. ' ^ 

Continuez le côté CD. vers G. enforte 
que DG. foit égale au côté donné BC 
ou FD. continuez auflî RF. vers Q. enforte 
vpàù FQ. égale & foit paraUele à DG» &c 
tirei QG. indéfinie vers K. 

Tirez enfuite la diagonale indéfinie 
D. vers R. & ayant prolo^igé le côté BC» . 
jnfqu'à ce qu'elle rencontre cette diago- 
nale au point tirez la ligne RK. pa- 
rallèle à CDG. & continuez FD. vers H. 
& vous aurez, four iors conftruit un paraUelogra^ 
mé donné VHKG.^Uifera é^al er jembiable. 
au paraUelogràme donné BCDF. à caufe de 
Ngalité des angles & des otez. de ces deux 
figures. Theor. V^IL i.fart^pag. i^'j. 



m. 

POyr faire m folig&ne irreguUtr mi figufè 
imgtdUre t jembUble & égale à m poUgone 
donne' irregulier K, & fitr me ligne donnée AB. 
égala àGW»dec9 mime foligone. Sig» 3 8 . C^, 
35./?/. XV. 

• • Formez à l'extrémité A. de la ligne don-' 
née AB. un angle égal à l'angle G. de la 
figure donnée , & tirez la ligne AF. égale, 

an côté GN. 

A l'autre extrémité B. de la ligne don^' 
née , formez un angle égal à l'angle H. & 
tirez la ligne BCr égale au coté Hl. de U 
figure donnée. 

Enfuite au point F. formez un angle 
égal à l'angle N. & tirez la ligne FE. égale 
à la ligne NM. d# la figure donnée} de 
même au point C. faites un angle rentrant 
égal à l'angle rentrant I. & tftrez.la. ligne 
CD. égale à la ligne ou côté IL. de la figure 
donnée } & enfin tirez la ligne ED. &veHt 
aurez confinât m poligoneirrigfdter ABCDE^, 
mu fera égal & femblable an poligone donné 
GHILMN. &furm côté dmté AB. fg^^;^^ 
QH.deee même pollgonfi , à caufe.de l' égalité 
des angles & des côiel^de ces deux figures* 
7heor. XllU /. pMt^ page ztfi.^ T^^n XV, 
page 2.6 . 

SB 
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QVe fi ce poligpne irregulier etoit le fd^ft 
de ^uelfoe enclos de tfuelfue fieetf 
de terre ^ & qu'M Votdât en faire veir le pléUê 
fnir le papier^ 

« Il f audroit comme Ton a déjà dit pren^ 
(dre far les lieux la valeur des angles & dei v 
cècez de cette figure irreguliere , & s^étantî 
Ibrmé une échelle fur le papier d'une lon^ 
giieur proportionéeà la grandeur du plan^ 
& dtviléc en* tout autant de parties égales-^ . 
que le plus grand côté de la figure irregu^. 
litre fHKit conti»iir de toifes* . 

Faites enfuite fur cette échelle^ ainfii 
|>lefi divifée ^en parties égafos^ une figure 
femblable k celle qui eftlur le terrain^ de 
la même manière que l*on a fait cy.de vantï 
jpwxt les triangles ^ &:vm$ mhv:^ feqwvm< 
pfàmtel^^ . 

ÉTyVefi le peligone et oh régulier j; U fiiffiroit: 
\^ de cenmhre un fe§d de fie angles ^&un JmL 
de fes citez, pour les i:omottre teus > & poêer pim^ 
^mirenfaire u» find^laUe & égal à m aktm ^ 
fetigone donnée en fe fervmp ^^wUm ét ^ié . 
9nême méthode^ / 



IV. 



hUhlc OH tgalc à hm figun àmnce. Fig. 
41, & 4.1. pLXVU 

Soie la figure irreguliere donnée A« à 

Î pelle on veut faire une figure K* qui lui' 
ôh femblable 6c parfaitement égale. 
. Il faut renfermer la figure A. dans un 
quatré parfait MNOP. que Ton foofdi^^ 
i^ifera en tout autant d'autres petits quar^- 
lez égaux ( que faire fe pourra ) comme - 
a«y en a 5 quarre^ égaux d'une toife quât«^ - 
rée chacun ^ plus ou moins fuivant ie^ 
béfoin. 

^ Faites enfuite un autre quarré parfait;^ 
QRSTé égal à celui qui renferme la fi^- 
gure A« & divifé en tout autant d'autres^ 
|ictits quarrez femblàbles Se égaux. 

Prenez avec- le compas la valeur d6 U^^ 
ligne £F« de la figure donnée , & portez-la ^ 
dans les petits quarrez qui lui répondent , 
«omme VX« enforte que le point V« ré- * 
ponde au point dans les féconds quar-v- 
nez ; 6c que le point X« réponde* au poîiie - 
-Fè dans les cinquièmes p>etics quarrez ^ , 
MNir lors la ligne VX. fera égale fem«- 
blablement placée à la ligne £F« 

Mais afin que les extêmitcz de là lignes* 

tSf Se Xr £mciu «onf ocnénent placées damt^ 

Un 
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les petits quarres^ i & $ • aux deux extré-' 
mitez E ^ F. du côté de la figure donnée^ 
il-fdut que les points V & X foient éga- 
lement diftants des angles TUS. &c de la 
ligne ST. du grand quarré QRST. que* 
les deux points F & ë. le font des deux 
angles N & O. & de la ligne ON. de fon 
grand .quarré MNOP. ! 
; Cette première ijgne VX. étant placée 
conformément au côté EF. de la figure 
donnée, prenez enfuite la valeur de la li- 
gne Fp, Se portez-la du point X. au point 
h enforte que la ligne. XI.. foit femblable^ 
mentjplacée dans les petits quarrez^ainfi 
que ia ligne FD. Teft dans les fiens , & 
q^e le point: I. (oie également diftantde' 
l'angle R. & de la ligne RS, que le point 

P. l'cft de rangle P. & de la ligne PC). 

Si l'on en f^it autuxnt des lignes DC. CB.. 
BH.. HEi aura fait me Jigurelk. qui fef^ 
(embUbU & egaU a la figHre. donner A. 

• - - 

K ^ U A K <ï U E. 

4 u . 

CEtte méthode ejl exirêmement facile & 
jtifte , pùwr faire un plan femblahle à m 
4iutr€ y qni Ini fou égal m en proponion, 
f pur le f^ire pl s grand ou plus petit que celui- 
fui efi donne y c.,ir tl n'y a qu.a faire Usquat^ \ 
rez, plus grands ou plus petits y pourvu qUils 

pknt eh mmbrç eganxv & pmlm k flém 



des figures. g ^ 

ifu'off fera en cettç^ mamere , fera fembUble &• 
ég0l , ou propomonellemem égal au plan donne, 
& cfuon aurd voulu reprefemer en plm grand 
ou en plus petite 

Y. 

POur faire une figure femblable & en pre^ 
portion À une autre figure donnée ; cefi-à^ 
Â$re plus grande ou plus peMe que la donnée ^ 
Vùicjune autn méthode. 

I. E X.£ M p t E. 

Our faire une figure femblable a une figure 
* JL donnée h Jaq^elU fin cinq fois pi^s grande 
que. cette donnée, fig. 3 i. pU XIV.. 

Portez la valeur d'un des cotez' BG. 
f f efi de G toi[ks ) de la figure donnée ^ 
iiir une ligne indéterminée DL. autantde 
fois que vous voulez que la figure àfaire 
contienne celle qui'eft faite, comme icy 
cinq fois de D en E. 

Cherche z eiifuite entre cet e ligne tt)-» 
taie DE. & le côté de la figure donnée 
une ligne moycMine proporcionelle elle 
vous- fervira d'échelle pour faire tin plan 
ou une figure cinq fois plus grande que la 
figure A. ^ 

^^mr trùHver cette meyeme prâportioneUe- ^ 
portez le côté BC. d'E en F, & vous aurea • 

la ligne totale DFt. du point milieu H. dç 
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Dè la YfÂuUion 
cène ligne ^ décrivez ^ omme- centre le' 
démi cercle DGF: 

Elevez enfin au point E. la perpendicoï 
iake ËK« coupanc le cercle au point Kv 
& cette perpendiculaire EK, fera la moyen- 
ne proporittonelle cherchée , laquelle vetts^> 
dmferez en parties égales ( qui feront 
tout autant de toifes , comme en la l^ne 

inc.) 

Je dis pour lors "que C\ fur cet» ligne 
£Kw qui vous fervira d'échelle^, vous y 
faites une figure femblable- à la figure 
donnée ^ ainfi < qu-on Ta déjà enfeigné , tUê 
ffra empois plut grande que la figure àmnét 
A. OH la contiendra cincf fris, & ainfi d*UQ 
plus grand nombre de fois , &• autant que- 
ron voudra, k eaufe. de U proponim ^u^ilj 

f/trtipag^ xoi. 

Vit* 

POur faire me figure fembUhle & en pr(h 
pmim à une figure deme^ M« lacfuelle fiit 
fhn petke que la^ donnée* cùmme icy^qu'eUe H^m 
Jqit que le tiers, fig. i^. jp/. XIV. 

. IXivifez l'un- des côtes de la figure dén^^ 
née, conameicy NO.'en crois parties é^ 

. 1^ f i8c ayant ppité «ette^lîgiie N0« fur \m% 
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Ugne îndctermînée NP. cherchèz une ligne.* 
fitoyenne proportîonelle^ entre cette ligne . 
ou côté NO. Ôc Ton tiers NQ. & cettec 
noyenne proportionellè tous fervira d'é^ 
cheilc pour faire un plan ou une iîgar«. 
qui ne fera que le tiers de la donnée M. 

Aéais po$^ tmnfer eau n^enw j^opmiê^ 
w^/^r , ajoutes: à la ligne totale NO. fon i 
tkrs OR. ou NQ^& du milieu V.de cette 
ligne totale NR. décrivez. Je iemi cercle. 
NTR. 

£nân , au point O. élevez là perpendii 
culaire OS. coupant le cercle au point . 
Ia<|uelle vous diviierez ^en tout autant dé - 
parties égales que lé côtéJ>JO. de laJ&gure. 
donnée contient ^e toifes, . 

dis pour Urs fi fur cetu Ugm^ 
woyennf proportionellè , l^cn eonfîruit une figure 
fm^léiMe s la figtw dmmée M. ék' m fifà 
çne le tiers de cm^ figure donnée y & aixfi 
pour teutt autre figure ou exemfle^^drlesTheor. 
i4iÔci 8 . de U Lfêxu page tij&xi^., 

Âns cet exemple ^ ainû que dans lé 
F précédent ^ U faue toujeurs ^nuire là 
pkis grand e^e de la figure donnée peur lui 
4ihercher une moyenne proportionellè , comme on 
mi^ de^le fain voir peur peuowt fàinu» plan* 
§^ ^raad.mfhts petit 
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diomie 1 & divifer toujours cette moyenne fn^ 

fowonelUs lorjqu on L'a trouvée ^ en tout autant- 
de parties égales que le grand cote delà figure 
donnée peut contenir de toijes ^ ou autres moz 
fitres^ &c. 

VIL 

POrtr faire un plan quarté double y triple y 
quadruple^ &c. d'un autre plan ou quarré 
^onné AQCD^on peut fe jervir utilement delà 
méthode fuwame. Fig. 40 pl. XV, . 

1^. Si l'on veut un quarré qui foit dou- 
ble du quarré donné , continuez le côté 
CO. vecs £• enforce que DE. égale CD. Se 
tirez rhypotcnufe AE. fi vous faites un quar^ 
ré fur cette hypotem^c AE.* il fera double du 
quarre donne. 

-1^. Si Ton veut faire un quarré qui foit 
triple du quarré donné » ayant fait la pre- 
mière opération , élevez au point E. la per- 
pendiculaire EF. & faites EF. égale au côté - 
du quarré CD. tirez enfuite rhypocenufe 
AF. )e du que (i vous faites fur cette li^nt . 
un quarré , il fera tr$ple du quarré donnée 

3 **. Que Cl Ton veut faire un quarré qiii 
ibit quadruple du quarré donné» ayantfaic 
la féconde opération , élevez au point F. 
la perpendiculaire FG. enforte que FC 
égale le côte CD. du quarré, tirez enfuite 
la ligue ou hypotcnuie AG. je dis que ^ 
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jSr cette ligne vous faites m ^uâfrer il fers 

quadruple du quatre dorme '^y car cette Itgnt 
iC iera. four lors double du coté GD? w AB. 
dudit quarré, ce qui fera la même chofe que 
fi l^on avait fait un quané fur un coté double 
du quarré donné , far le Tbeor. X VL de U 
part. pa^. 168. 

m VI IL 

« 

POur doubler & quadrupler le quarré donné 
ABCD. prolongez a volonté le côté 
AD & le côté AB. tirez aufTi la diagonale 
indéfinie AK, i^/^. 45. pU XVI. j 

1^. Du point A. au point C. formez 
Tare de cercle CE, & for la ligne-AE. 
fa itcs un quarré EFÇ A* // fra peurUrs dotàm. 
ble du quarré donné ABCD. 

x\ Du point À» & diftance AF,. faites 
tm autre arc de cercle FH, & fur la ligne* 
AH. formez un quarré HKIA.V^ qua}ré 
fera quadruple du quarré BD. & ainfi de toutâ^ 
autre grandeur , tr^ujeurr en augmentant > & 
en fuivant la même pratique ^ par le Iheef^ 
XVI. de la I. part.pag. i6Z^ 

IX. 

POurdonhler, tripler ^«adrttplerlepla» 
dotmé ou pentitgoiK ,irreguli(r ABCOË«' 

i*, PjKolonge? l'un .des cotez AB»>vér« 
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X, rires en même temps les rayons itiàè* 

terminez ADN. ACL. ♦ 

AbaiiTezr la perpendiculaire BR' » AB»^ 
& du point A. décrivez i*arc RH. fi vous 
faiin^jHt AH. le pentagone AHÏRT» il Jer4< 
etenbieiU pentagone donne, lui étant femblahU^ 

2^. Tirez enfuice RV. indéterminée 
parallèle à BG. on AX, prêter fur RV*- 
RS== BH. & du point A..& diftancc KSi 
fmtaw rare de cercle S O: 

Si fut AO, vousjkites m pentagene AO 
PQ^« femhlahle M freceient » il fera triple dm 
pentagone dannék 

l^. Prenez; enfuitc fur RV. la valeur 
5 V*. égale à. RS. ou HO^ & dii point A;. 
& diftance AV.. décrivez: L-arc de cerclffi 

: Si fur la ligne AM. vous faites le peA« 
tagonc A»M Y..femblahle aux précédens, 
'€t' pentagone fera ^HfodmpU ée fmaffm. 

Et (i fur A<3, l'on en' fai£6ït'm- àntt& 
femblable , H ferait ^uiiMtfl^» & amji tU* 

P infini y far le même Theor* 

X. 

/^)Nfi fert dn mêmt priuci^ pem tu^mm 
ter & diminuer un cerele BCD. dtUMt 
tJH^on voudra, Fig, 44. ]>l. XVI. 

Cax ayant coatinaé- le layo&f'A^ 
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dér figure S i ■ ^t" 

Hors le cerde ^ abailTez la perpendiculairo! 
GH:= AC 

Du centre A. décrivez lè cercle HLK.' 

il fera double du cercle donné.. 

i*S Menezenfiiite HO. parallèle à CG.. 
^ prenesp fur HO. HM = CL. du ccntrcï 
A. & diftaiice AM. décrivez le cercle. 
M'K. d Jtra triple dit ctrele propojé. 

3**. Et enfin fi fur HO. on prend" en* 
coreME=^HM. ou«=Ct. & que Von- 
tire A F. fi ^u points A. & diAance F..oii v 
décrit le cercle FE. #/ fêta (jttadirupU du cer^ 
domUt & dé fiùu jufjuts i /'«^ 
pjtr le mime Thecr. XVI. de la /. part. pag». 
i^^,&par le. Thm* Lp^g- jio. . 

XI.. 

Îy Qi» faire mu khelie- de rediSien , fervant 
! à réduire mplMi de grand en p^M ,, EigMt*!. 

Il faut tirer fur dà carton , oti dii papiefC' 
Un peu fore, ou autrement , faivanfr la» 
eommodité. , une ligne indéfinie AË. fw^ 
laquelle vous porterez la valeur AK de ' 
l'échelle da grand plan que vous voulez, 
ledùireé. 

Du point-A. comnie centre &f diftance^ 
■ A^. valeur de votre grande échelle ,. for*, 
mez un arcdé cercle indéfinie BD. fur le-. 
v«uel< pctnez'-y là. valéitc &C de. l«:|M»tttot> 
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. échelle que vous voulez faire fervîr ^ 
" .votre plan réduit en petit. 

; Ënfuite du point A. tirez' une Irgtïe aiîflî 
indéfinie AK. qui pafle pat le point G*- 
' qui eft l'extrémité de votre petite échelle 
BC 

Cela étant fait , je dis que toutes les li- 
gnes ou mefures qu'on prendra fur Te' 
grand plan, & qu'on raportera furla li- 
gne indéfinie AE. faifant à chaque opéra- 
tion des arcs de cercle , qui i^ont couper 
l'autre ligne indéfinie AK. feront propor- 
tionellesaux cordes de ces arcs, Ufyuellei 
cordes fer;m dans U peut pUn^ ce que les /i- 
gnes dugrmdfUn^ qmleur répondent^ font k 
ce grand pUn. 

Par exemple , fi fur le grand plan vous- 
y prenez^ une ligne dont la valeur loit AL#*' 
& que vous la portiez fur la ligne indé- 
finie Aë* formant du point A. au point L.. 
un arc de cercle LPR. je dis que Çi vous 
lirez pour lors la corde LR. cette corde 
ou ligne LR* fera en proportion avec la 
^ ligne AL. enfone que LK. fera dans le petit 
flan^ ce que AL. ejt dans le grande ce^-Si^ 
dire que fi LA. valait dix toi[t4 dans le grand * 
flan^ LK.en vaudrait aufji dix^ dam le petit. 

Que û dans le grand plan vous y prê- 
tiez une autre plus grande ligne ou mefure , 

$:axnixie AMf & que vous la paxûez iîi£ ï^- 
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Itgtie. indéfinie AE. f aifant du point A. & 
diftance M. un arc de cercle MQN. je dis 
pour lors que £ vous tirez la i:orde MN. 
îcette corde ou ligne MN. fera en propor-» 
tion avec Ja. ligne AM. enfirie ifueMN.fera 
dans le petit pian > ce ejuc la Ugne AM^ ejl 
Àans le grand y & ainf de tomes les lignes qh 
m^furis du grand plan* 

R JE M A R QJfJ E. 

POur réduire une figure de petit ^n ffrand'i 
la méthode des ^nafiresi ^fi la nmlletert & 
Ja flus facde , i^^efi- à-dire en renfermant la 
figure à copier dans des petits cjuarre^ ^'^^^Xj 
pour la ftfatire Semblable & en plus grand danî 
tout autant d'autres quarrt^ pourvu ^uils [oient 
plus grand fiUvane la Vùlonte\ ou ta grandeur 
ÀH f^fier dont on veut Jervir^ 

Xlt 

* • 

POur lever ta carte d'un pais , & pour ié 
figurer fur le papier proportionettement à la 
figure du terrain même quelle contient, pl^ i 

Soit le plan d^un -païs , ou d kine terre 
£gurée comme on la voie dans la plancl^ 
17. dont on veut lever la carte , c'eft-à-dire 
Jiçavoit iiaâcuacion y fes diftances d'un lieu 
à un autre, fou contenu en fuperficie, &( 
enfin qu'on veut rept efenter far le p^pÎM^ 
.^fi^u id fui k terraiiu 
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il Faut chercher deux lieux les plus élCil 
vez, comme AB. d*où ronpuifTe décou^ 
^vrir tout le païs dont on veut lever le plaiu 
Il faut que la diftance de ces deux lieux 
A & B. qui font un château & une dia^ 
-pelle Toit exadement connue., pour pou- 
voir fervir de bafe à la carte qu'on veut 
^aire , & fçachant que du thateau A. à la 
chapelle il y a 2000 toifes qui cft la 
«valeur d'une petite lieiie de France. 

Faites au point A. les opérations fuivan- 
«tes y i^. aye^ un demi ^cerdle bien divi£& 
^cn degrez & minutes s'il Te peut^ d'envû 
ion un pied de diamètre, & ayant place 
(bien .perpendiculairement ce demi cercle 
fur Ton pi veau ou fur fon pied , tourne» 
"'fa règle ou alidade immbbile du cÂté de 
'la chapelle B. enforte qu'elle. vous repce* 
Jfente par un rayon vifuel la ligne AB. 

Servez* vous enfuite de Ton alidade mcu 
iBile, aux bouts de laquelle font deux pe- 
>tites pinules à l'ordinaire , ou bien le long 
»de laquelle eft une bonne lunette d'apra« 
<che pour obfervertous les iteux qui pens^ 
<vent Te trouver fur le terrain au-delà de Ul 
ligne AB. 

Et avec cette alidade ou lunette-œdbile^ 
»ôbferve4K par le point A. le lieu N. qui cit 
mn 'hameau , 16c voyez de combien ^tvaife 
lyera iètw <^6 degrez fur le demi ^c&x^ 
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Tânglé formé par la ligne ;BA. & le rayon 
^i£uel :ÂN.&-.en ayant «connu la valeur^ 
;înarquez fur un .papier :figurativeinenc^ 
^qoe l'angle :B AN. eft dctam de degrez. 
. EnCuite tournez ^ptie alidade .vers le 
(point G. voyez fur votre demi, cercle 
•de* combien de degrez fera J'angle fiAQ» 
,<& l'ayanttconnu , marquez- en la valeur 
ifar le ^méme^papier^ponr jêtte ^d'autant de 
tdegrez. - * 

• De même ayant dblcEvé par 'le point A. 
. tcous les .autres lieux qui fe peuvent ren* 
xontrer dans le païs qu'on a à lever aù* 
tdelà de la ligne.AB..ayant5Connn tous le« 
;angles :foi;mez par la ligne AB. .& les 
>r»yoMs*YirueIs AN. AG. À1^. AD. &c. fai- 
;tes la même. opération. du>mêmjB point A* 
ren»deçà de la ligne AB. pour pouvoirvcon- 
noltre les dtfièsents angles fosmez.par la 
ligne AB. & les rayons AP.AO.AT.AîQ, 
ti&c. que vous marquerez exaâément -fut; 
«un papier pour ne les pas oublier. 

i**. Paflez enfuite au point B. d'où -vous 
«ëhTerverev tant en de-là qu'en d&içà de là 
)l.igoe AB. cous les mêmes lieux que >voua 
.«vez bbfervé du point A. & ayant connu 
jja valeur des angles .founez par Ja ligne 
AB. & les rayons vifuels BN. BM. BK. BG, 
:&c. en.delàdeia ligne». & lesangles 
|a«fnce ^9x. ;la mcme iligue A6* &l ^ 
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/rayons vifuels BR. BP. BC^ &c. en de-çS 
de cette ligne , marquez-les au(H exaûe*- 
ment fur le mêxne papier pour ne les pas 
oublier. 

Four figurer à prefent fur le papier 
le terrain qu*on a pb/ervé avec le demi 
cercle ^ prenez une feuille de papier plâ« 
tôt grande que petite ^ & y ayant tiré 
dans un endroit convenable une ligne dro!« 
. te, comme AB, pour fervir d'échelle au 
de bafe ( à votre carte) que vousdiviferez 
en tant de parties iégale6 qu'il fe pourra, 
équivalentes à ji,ooo toifes, valeur dé la 
didance du château A. à la chapelle 

Formez enluite aux deux extrémités ' 
A & B. avec le compas tout autant d'arcs 
de cercles que vous avez d'angles à ob- 
ferver , & ayant marqué fur liss arcs la va^- ! 
leur de chacun des angles qu'on a trouvé { 
/ur le terrain de part $c d'autre de la li-i 
gne AB. foit avec un raporteur , ou avec 
un bon denîi cercle ., tirez des lignes in* 
déterminées qui forment ces angles , pour , 
lors tous les endroits marquez par leurs 
fciSlions^ vous donneront lajufte podiiou 
de tous les lieux que vous aurez obfervé 
fur le terrain , & vous en connoîtrez 4 
peu près les juftes diAances des^uns aux 
autresf. 

Car ayaiit .porté la ligue AD. au 
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'{uï A'B. qui eft divifée en parties égales 
valant des toifes ^ vous connoitrez la dif- 
tance qu'il y aura du château A. à la v#ie 
D. de même vous connoitrez auflî la dif-» 
tance qu'il y aura de la chapelle B. à la vil- 
ie D. 6c ainli ^de tous les autres lieux qui 
peuvent fe trouver fur cette carie. 

4% S'il fe trouve pluileurs chofesà ob» 
ferver dans cette carre , comme le contouç 
cles. rivières ^ les hauteurs , les montagnes^ 
les valons, prairies,^ vignobles, terres 
labourables , jardins , bois ^ 8cc. il fera 
aifc de les y placer ^ ou de Ics.y reprefent» 
ter aflez juftement y au moyen de tous les 
triangles qoii fe trouvent formez psit la 
ligne AB. ôc tous ks rayons vifuels, ou 
lignes droites tirées de ces deu^c points 3 en 
plaçant dans chaque triangle ce qu'on aur» 
tobfer vé devoir y être. 

50^ Pour fiçavoir prifcntement ce qtk! 
<e terrain contient en fuperficie , il fau- 
4roit renfermer la figure repréfentée par la 
petite carte qu'on vient d'en dr eifcr dans 
tin quarré , ou dans un reâatigle , on dans 
toute autre figure régulière ^ .& divifer 
•enfuite la figure tot^ale qui feroît un quar- 
lé imparfait ^ ou un reâanglç , &c, ca 
triangles , qu'on mefureroit chacun en 
particulier , pour n'en faire qu'un total , 
î^r ce mal^omtrM U fuj^Jîçfe totale de U 
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fifre dont, en auroit levé le plan , & Jorst oit 
voit la tigvsfe J^am la planche XVII. à caufi 
d^egaUté preiwmoHeUe des angles , des li^ 
gnes OH chez, des triangles efu^m a ohferve fier 
le terrain 3 & rapporté enfuite fur le papier» 
Theor.XlV. J. part. page i^j^. &Tbeor.Ih 
page }oi#. 

SECTION CINOyiEME 

J^u changement des figures, ou de U 
' ' manière de faire une figure égale 

4 une autre , fans quelles foknt 

fmhUhlès entre elles, 

ON entend icy par une figure égale i 
une autre , fans lui être iemblabie , 
>celle qui contient en fuperficie le même 
nombre de parties égales , fans avoir égard 
'il fes angles ai à tes cotez , ainû, qu'oa 
J^e ycrta dans les problèmes ft^ivants, 

P R O B I. 9 M B s, 

• " I. ■ '. 

POftr fairt nn triMigU rg^gU M 
égal au trianilc éft^i^ttr^ ABC. ^ 
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AbailTez la perpendiculaire BD. qui àu 
tifera la bafe AC. du triangle équilateral 
tti deux parties égaies au point D. 

Prolongez cette tafe vers enforte 
que AE. légale AD, pour lors , fi vous tirez: 
ia ligne EB. vous aurez, le triangle uBanglc 
BDE. cjui fera égal au triangle équilat^al À 
BC. farU Theer. XV. de 'la U péert^^ag. i6$J 

IL 

POur faire un triangle ob tuf angle ouan^UU 
^one & fcalency e\al autriavgle e^mUie^ 

ral ABC Fig. 2, pl. XVIII. 

Partie fonimec B. du triangle équilate^-' 
ral , tirez une ligne indéfinie BF. qui foie 
parallèle à la bafe AC. du triangle. 
; Tirez enfoite une ligne CF. à volonté ^ 
pourvii quefon angle en C. foit obtus , 
pour lors y fi vous tirez une autre ligne AF«- 
veus aurez, un triangle obtuf angle & fcalenê 
A CF. égal au triangle é^uilateral ABC.paf 
ie njêmeTheor. 

III/ 

POur faire un triangle ifoceile & obtufangte 
égal à un triangle équilateral ABC« Fig, 3 
;^/.XVIlI- 

Par le fommet B. tirez une ligne BD^^, 
|>arallele à la bafe AC. &c du point C. por-* 
nez la valeur AC^ de la i^^ç^ Oc a^anc tii^ 
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<n.fvi.itj2 laligne AD. vous aml^tm triangle 
tjîceïU KCD.ejui fera ^ gai au triangle efttà»^ 
iateral A^C» par le mime piear. 

IV. 

Our faire un maille reU angle égal à uH 
^ triangle ijocelle BAC.F*^. 4./'^. XVIIU 
' Àbaiffez la perpendiculaire AD. qui di- 
mittdL la bafe BC. eu ieux également au. 
point D. prolongez cette bafe CB. vers E, 
^fotteque BE?=BD. & tirez EA. &vou.s 
fiurez. m triangle re^angle A DE. quàfers 
égal au triangle & jfeisjeUp dowifi^h-C* f«f U 
mm^TheeTf 

Our fairt m triangle fealene égal 4« 
triangle ifoeelle donné BAC, Fig. 5.. /»4 • 

xviir. ■ 

. Par le fooJCBet A, tirez une ligne tr. 
parallèle à la bafe du triangle BC. prenez 
lur cette ligne vers E. ou vers F. un point . 
«çl que D. & ayant .eûfuite tiré les deux 
lignes PB. DC. vous aurez, m triangle featene^ 
BDC. (jui fera éial au triangle jf^seUe Àmi 
lîAC. parlf mme Theor, 

VI. 

^ * 

r 

T) Our faire m triangle èqmUteral égal k 
un m4ngl.e Mm.^»^^^^^' 
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des figures. j^t 
îaîtes fous la bàfc AB. le triangle équi-? 
latéral ARD. prolongez le côté BD. vers 
E. menez CE. parallèle à la bafe AB. 8c 
ayant fuppofé la ligne AE« pour lots le 
triangle EBA. fera égal au triangle donné 
BACr puifqu'ils ont même bafe AB. & 
qu'ils font entre les n^êmes parallèles AB> 
EC 

Décrivez enfuite fur la ligne DEAedé^ 
mi cercle DFE.& ayant élevé BF. moyenne 
proportionelle entre les extrêmes fi£; 

' Du point B. décrivez Tare FGH. & diï 

Eoint G. Tare BH. fi Ton mène pour lors 
is lignes droites GH. BH. on autauntrian* 
gU é(jfdlé»^al BGHi qmjira égal au triangle 
f; alêne donné ABC« 

Car les lignes BE. BF. BD. font propor*' 
tionelles,les triangles BEA. BDA. faits fur 
les extrêmes BE. BD. font de même hauteur 
lAl. rBG.cft égale à la moyenne BF. & le 
triangle BG H. eft fait femblable à ABD.v 
donc tl fera égal au triangle BEA. far con^ 
Jequem an mangle frofofé ABC» 

R. E M A R Q^U B. 

^ 1 Ton voulait fa're un triangle e<juilateral 
O égal a un reElangle ou a un ijocelle , il fau-* 
droit réduire ces triangles en -un fcalene qui 
leur fut égal fe fcrvir^nfuitc de la mèt * 
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02 De la reduElion 

«ne opération : en faifantan triangle 
latéral égal à cet fcalene ^ il fimt au£i égal 
m niiungU w à l^ifieelie donné. 

VIL 

POwr faifâ m triani^le ifocelle fur m chè 
donné AB, conmhre fa bafe BD» & faire 
ifU0 les angles far fa bafe B <^ D. foient doubles' 
de celui du^ femmet^H. Fi g. y. pl. XVIII. 

D.u point & diftance B. décrivez à 
Yoloncé un arc de cercle BE. & ayant divû 
fc AB. en moyenne & extrême raifon att 
point 

Tirez enfuitela corde ou bafe BD. égale- 
à la partie AC. joignez enfin la ligne AD» 
^ vous a^urez le triangle ifocelle BAD» 
dont les angles fur la bafe B & D. feront^ 
i^oubles de celui du fommet A. 

Car ayant tiré la ligne CD. vous aurez^ 
Tangle CDB. qui fera égal à Tangle èvL 
ibmmet A. par eonfequenti P angle BDA» 
fera double de l^ angle du fommet A^ ain^ que 
Jt^utfe a;ngle DBA. 

C*eft pourquoi tout angle ifocelle A.\ 
dont la bafe eft moyenne proportionelle 
entre le coté entier AB. ôc le côté moins 
çctte bafe BD. eft de 56. degrez, & chacun 
des angles fur la bafe de 72 degrez. 
^ Car 5^.. plus deux fois 72. ( qui eft le . 
Rouble de } vaut 180. qui eft la valeur 
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des figures, lof 
4is trois angles pris enfêmble , par le* 
Theor. IK F. & VI, de U J. pm» fag. 2 5 5 » - 

A U T E M I N T# 

• « * 

FAices au point B. un angle de 71 def' 
grcz , & ayant enfuite tiré la corde 
iBD. qui coupera l'arc de cercle au poine 
D* tirez pour lors du point A* à cette fec- 
lion D. la ligne AD. & vous aurez pareil- * 
lement Tangle ou triangle ifocelle BAO«. 
dont les angles de la bafe B & D. feront 
doubles de celui du fommet A. 

.Car Tangle B. ayant été fait de 7 2 de- 
grez y Tangle D. qui lai eft égal , feraauill 
de 72.. donc celui du fommet At ne fera 
que de 36 degrez , puifquc les trois cnfem-» 
ilie n'en valent que ;i 8 o« 

VIIL , 

POurfMte deux triangles ifosfllis différents 
Jtme même fuperficie , & d^un même con^: 
tptr. Fig. 8 9. pl. XVIII. 
• Ayant fait une échelle divifce en tant 
de- parties égales qu'on voudra , comme ^ 
icy la ligne MN. de 50 parties. 

Prenez par exemple 24 de ces parliei*^ 
pour une bafe AB. d'un de vos triangles^' 
laquelle étant divifée en deux également aù* 

point G. chactme defes parties AG« Gfiycii 
contiendront 11. £iii| 
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Elevez enfuite la perpendiculaire CG'J 
'ie ; 5 parties égaies de cecte même ligne 
MN. tirez les deux lignes CA» CB- elle» 
feront chacune de 37. & pour lors vous au- 
xez un triai^gleifocelleÂCB. dont le pour- 
tour fera de 9 S parties égales de votre 
échelle MN. & fa faperficie de 4x0 de ces 
__^cmes parties^ v 
Aî.tii pour avoir m autre triangle ifoceUe^ 
différent du précèdent^ ^uiluiJottJxalparfin 
çontoHT é'parfon aire. J^ig^pl^ XVIII. 

Forme:^ une bafe de 40 parties, 
égales de votre même échelle MN» &c 
Payant divifée en deux égalèment- au peine 
H. fes deux parties HE» UD. ea contieR'^ 
dront chacune 20* 

Elevez enfuite au point H. la perperu^ 
diculaire HF. de zt de ces mêmes parties ^ 
& tirez les lignes FD. FE. elles fe croufe-i' 
jont chacune de Z9 parties égales , ce qui 
vous donnera un triangle ifocelle DFE. qui 
f quoique diâPerent du premiier ) aura le. 
même contour , & la même fupcrficiequft» 
le triangle ifocelle ACB« 
. Car 40-+ zcj|.-+2 9î=98. qui eft fou. 
contour. Se to. multiplié par ii. donne. 
4^20. pour fa fuperficie , à caufe de la pro^ 
portion des deux bafes par les deux hauteurs 
itkMS deux triap£[ei. 



Digitized by Google 



des figures^ < 105 
I X. 

PO^ir faire fur une ligne domée AB. tânt de 
triangles différents ^en vaudra , dant Ut 
centours Joiem égaux > pourvu qu'Us ne fiient 
point écjuilateraux. Fig. lo. pL XIX. 

Prolongez la ligne donnée AB. des deuse 
côcez également & à volonté AD. BEj 
toute cette ligne DE. fera pour lors prifo 
pour la fonime de deux côcez de chaque 
triangle qu'on veut faire fur la ligne don^ 
2)ée AB; ainfî qu'on le vera cy^après.. 

1^. Décrivez du point A. ( d^une ouvert 
ture de cempss , m< peu plus grande efue la 
pmion AD. ) un arc. de cercle vers F. ôc 
ayant porté fur DE. cette ouverte AF. de 
]> en L décrivez^ du point B. & d'une ouver-^ 
tute de compas égale à lE. un autre arc de 
cercle qui coupe le premier au point 
pour lors le point F. fera le fommet du premier 
triangle AFB. (jue Von veut former ^ lequel ftra 
fgalene & obtufangle. 

, i^. Tour en faire un reU angle qui lui foki 
égal par fon conteur. 

Prenez fur la ligne DE^ une grandeur à 
Volonté DK. & du point A. & diftance 
]j>K. formez arc de cercle, vers .le point 
C. enfuite du point B. & diftance EK. for- 
mez un autre arc de cercle coupant le pré«- 
icédeoc au point G« C^ v^Wif aurez, pout^ hrl 
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le triante reUangU AGB» qui fera égal en\ 
' fomoHf au précèdent triangle ambligane AFB; 

• Mais pour faire un triangle ifoccUe 
fgal en contour aux deux précédents. 

' Divifes la ligne DE en deux égatemenc 
au point C. du point A. & dillance DC», 
$oxmt^ un arc de cercle vers X. Qc àa 
fioint B« & diftance ëC« formez un autre 
arc de cercle coupant le précédent au point 
X« tirez enfuite les deux lignes XA» XB«. 
X!r vous é^rel^ le tridingle ijocelle AXB. qui 
f$fa égal en eontêwr aux deux triangles précé» 
dents AFB. AGB« & ainfi de tous autres y, 
parce qucles trois fommets F. G. X. de 
ces trois triangles , fe trouvent fur la cir« 
çonference d*une demi ovale dont le grand 
diamètre eft DË« & les deux foyers les deus 
faines A & JB» 

* < 

Tpi Our faire m triangle égal à un tfidttglâ 
■ JL donné, di-nt ehs^ue cote foit pha gtwtd. 
jpte chaque cod du triangle donné BAC» Fig^ 
ài.pt. XIX. 

Prolongez de parc & d'autre labafe GB» 
4u triangle donné vets D & E. enforte que 
•toute ia ligne DE., fait 4oabte de laafe 

.CB. r 

AbaïlTez des po-ints D & E. les perpènJ 
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la bauteuc AH. du triangle donnée Se 
ayant tiré la ligne FG. vous aurez le pa^ 
fallelograme DFGË» qui fera double du 
triangle donné BAC« 

Ainfi en. tirant du point H. ks lignes^^ 
HF» HG. vous aure;^ le triangle FUG» fn^- 
^era égal au triangle BAC & dont tous les co-^* 
tel^ ferm plus grands ^ue ceux du triangle dm^/ 
ne par le Theor. XF. de la l. part.pag. i6cj, 

XL 

POur élever un triangle é/ui fiie égal À wt 
triangle donne A DE, Fig. ii. pL XIX. * 
Da fommet D. du triangle donné , abai£#^ 
fez la perpendiculaire DC. & à Tangle^ 
éle^ez-y auKii une perpendîcurkirre tn^ 
définie ëB. laquelle fera, parallèle à la pté»»^ 
cédeme DC» 

Prolongez le coté AD. fufqu^à ce qtt^t 
aille couper la perpendiculaire ëB*. aur' 
point B« 

Si vous tires enfuite la ligne CB. veu» 
oureTi élevé un triangle ACB. qui fera égal atf 
vianiU donné ADE« 

Car le triangle BDC.eil égal au triangle • 
DCë» puifqu'^ils ont tous deux la mênae 
Iiafe DC. & qu'ils font entre les mêmes pa-*"* 
xalleles DC^BE. le petit triangle ACD. efl:^ 
cornnaun à tous les deux^ donc les deux ' 
triangles ACB. ADE. font égaux par 1^' 
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'' xir. ' 

POht Mbaifer m triangle ^td foit égal a un 
triangU donné ABC. Fég. i)p.pL JCJXt 
Tirez du point une ligne à volonté 
BE. du fommet C« du triangle donné , ti* 
rez une ligne indcHnie CD. qui foit pa« 
xallele à la ligne BE*. 

Prolongez enfuite le petit coté AB. du. 
triangle , jufqu*à ce qu'il coupe la paral- 
lèle CO.au point D. Ci vous*tiress enfin DE.. . 
î;ohs aurtH^abaiffé un trian^U ADE.^^ki fera, 
égal au mangle donné ABG« . 

. Car le triangle £QC. eft égal au triangle 
EBD. puifqu*ils ont tous deux la même' 
bafe & la nnême hauteur ^ le petit triangle 
ABE.^eft commun à tous les deux, donc; 
les deux triangles ABC. ADE..font égjiux> 
paiit eux ^farU, mémo Théorème p . 

L R B M A B. a»U B.. 

* 

Ï\ Orfqiion veut élever un triangle d*itne hatt^- 
^ tour déterminée, ijui foit égal a Mt irian^li * 
olonne A BG. Ftg. 15 . pl. XJX.. 

Soit la hauteur déterminée D. tirez, pat 
ccl points^., une ligne GH4 indéterminée^ 
& parallèle à la bafe du triangle AC. 

, Prolonger vers cette ligne le côté ABi 
dudit triapg.le,,& vx>us.aurez.la ligne ABD« 
lirez du point C. la ligne CD^ . ,i 
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• 'des jigùrei.' rop- 
Faites la ligucfiBE. paraHelc à la ligne 
GD. je dis pour lors que fi l'on tire la ligne 
ED. on aufa le triangle AED. de la han-- 
tmr déterminée lequel fera égal au triante 
dmni ABC far U même principe^ 

I L R £ M A. Q^U E.. 

• 

yl yf Ais fi on v/ndoit abaiffer m triangle d^une 
Â KZ. hauteur déterminée A. qui fut égal k un 
triangle plus élevé BCD*. Fig* là^.pL XIX. 
* Il faudroit par le point A» tirer une ligne 
indéterminée FAG. qui fut parallèle à la 
bafe dtt triangle BE. & du point de feâion 
K. tirer la ligne KG. & du point D. fa pa-» 
rallele indéterminée DE, 

Prolongez en fui te le côté BC. vers cette 
parallèle , jufqu'à ce qu'il la coupe au point 
(i l'on tire pour lors la ligne KE. Tofi 
aura le triangle BKE.abailTé d'une hauteur 
déterminée A, lequel fera égal au triangle 
plus éie vc BCD. pat le même principe. 

XIII. 

POur faire un triangle d^une hauteur déter^ 
minée F. & qui foit égal à me figure qua^ 
ekilatere^irreguliere, comme autrape/è ABDG« 
Fig^ i6* pL XIX. 

' Sur là bafe CD. formex le triangleCFD. 

par les points A & B. cirez des paralle^ 

Je$.aux cotez AM. JN,. lefquelles couf eâ 
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lonc la bafe prolongée aux points M & 

Tirez pour lors les lignes FM. & FN. &^ 
vous am^ U triangle MFN. égal au qMdrim^ 
latm imgulii^r A^DC.par U Ihcêr. JII. de 

À£ais fi ce quadrilatère etoit regtdief com^ 
we ABDC. on n*auroit qu'à tirer la dia- 
. gonale AD» & par le point fa parallèle 
|îN. fufqu'àce qu'elle coupât le côté pro- 
longé CD. aa point N. 8c tirer enfin AN» 
& L^on aurait le triangle ACN. é^aL au qua^ 
drilatere domi K^QD.p^r le même principe. 
• ^^g* ij.pl. XIX. 

XIV. 

POur faire un triangle égal a un ^arré ùar^ 
fait 5 à un parallelograme , àun rhonme & 
à unremboide donne':(^ ABCD- Fig. iS & i^^^ 
pl. XIX. &Fig. lo '& lupl. XX. 

Il ne faut que prolonger un ie leurs 
tez qui fert de bafe à ces figures régulière^ 
it quatre cotez, comme CB. vers E. en- - 
forte que B£ foie égal à ce même côcé ott^ 
bafeCB. ' 

Pour tors ayant tiré les lignes AC. AE« 
,vous aurez les triapgles CAE. égaux à vos 
quatre figures données ABCD» 

Car les triangles extérieurs ABE^Xont j 
égaux aux triangles intérieurs ABC. qui ^ 

Jonc moitié de vosqisauc igure&dâniicef 



ABCD» par U Théorème ///. de U /. partie 
page 15} j, 

POuf faite m triangle égal à un trapeft 
donné ABCD. Fig. ii.&zi^ pl. XX. ' 

Lorfcjue le crapefe n'a point d'angles 
Aroits , prolongez (on petit coté A vers 
F. & enlgite au point C élevez la perpen- 
^icolaire G¥. qui aille rencontrer le côté * 
prolongé au point F*. Fig. iz. pl. XX. 

• Abaiiïez en fécond lieu au point A. la 
perpendiculaire AK. & rous aurez pour 
lors un parallelograme AFCK. q.ui fera 
égal au trapefe <îonné ABCD. ' 

Si vous continuez enâa la lignp KC * 
vers enforte que CE. égale CK. & que . 
▼DUS tiriez les lignes. FK. FE;. vens awre'}!^ 
le triangle KFE. qui fera égal a^ parallelo^^ 
gf^ame AFCK, & par cM/equent au trapefi 
donné ABCD^ parU Th^or. UL àtULparu 

S s G a H D: £ M £ K T«. 

« 

■Lorfiut le- trapefe d des angles dnint ^tf^ 
ine ABCD. Fig,. * 3 . pl XX. 

• Divifea fon côté oblique AB, en deux 

également au poiat i^. & pac ce poioC;, 



t^t^: 2>e U reduBim 

tkez la ligne GK.F. parallèle au côté DC. 

Prolonge» enfaite le côté CB. jufqt^'à- 
ce qu'il lenconcce ceue^parallele au point ' 

F. 

Si vous prolongez enfin le côté DC; 

vers.E. enforte que CE. égale CD. & que 
- vous tiriez les lignes. FD.. FE.. vous Mttm:. \ 

le triangle DFE. <}ui fera e'gd au parallelo- 
• fframeG^CD. & par confecjuent égal an trai- • 

pefe nilangle ABCDi par le mime principe^ 

R E M A R Q^u E. * 

C Omme dans les problèmes précéâems $tk 

ne donne que la manière de faire des trian^ \ 
gles ifoceltes égaux des ftg^fts données ^ fi 

l^an vonloit en faire des reUangles des écjuilau^. ! 

raux OH des fc alênes , il foudroie mjêuts ri^ \ 

dmre les figures données en triangles ifoctllesj^ j 

fiin fi qu'on vient de le faire voir , & enfuit e ré^ \ 

duhe les triants ifocellei en tek triangles qu'on \ 
ie fouhaiteroit ^ & l'on auroit ce. quon denMnde. 

XVI.. 

I 

POur faire un triangle égala un trapejàidt 
dâfme AhCV i.Fig. 14.. pLXX^ j 
Tirez la ligne C A. & fa paiailele BG. 
prolongez.le côté FA. vers G. )ufqu*à'«C 
qu'il coupe la parallèle BG. au point:G. ; 
. Tirez enfuiie la diagonale CG. & vouS' | 

àur^z le triangle FCGk qui fera é^l au traà 
jpeiÂïdç donné.ASCF*. ' i 
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des figures. tî-j- 
Car ks deux triangles ACG. GBC. font 
égaux , puifqa'iU ont la même bafe CG. 
& qu'ils fonc entre les mccnes parallèles 
BG. CA. les petits triangles GEA. & BEG^, 
iont commuas à tou^ les deux^ donc le 
triangle total FCG. eft égal au tcapefe 
ABC¥^ par le même principe.. 

X V I L 

POur tedme en triangle le éjuadrilatei» 
ABCD. prolongez la bafe AB. vers E. 
tirez la diagonale AD» & (a parallèle CE» 
fur le côté prolongé , Ton tire pour lor» 
la ligne ED. l'on aura le triangle DDE, éfal 
mt quadrilatère dume ABCD« pasr U mem$ 

XV rit 

POur faire un triangle égala un quadrila^ 
tere donné A BCD. fui a un angle rentrant 
en A. Fig. x6.pl. XX. 

Tirez ÇD. & fa parallèle AE. pouD lors 
£ron tire la ligne DE. l'on auror le triangle 
CED. qui fera égal au quadrilatère dcnné.> pof 
Umême Theer^ 

XIX. 

POur faire un triangle égala un quarri\. k 
îM reEl^inglc ou a un trapefi ABDC & qui 
ail fan fmmet an un point donne de la, figure 
donnée, i^^g.xj.pl. XX., 
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Tirez les lignes KA. KB. & fes parallc* 
les DG. CF. fur le coté AB. prolongé, fi 
l'on tire pouc lors les lignes KG. KF. I'm 
awn le triangle Y YiG, qui fera égal au quarré , 
4M feSangle^oH au trapefe d»mé , parle mfm 
Theor, ' ^ • 

XX. 

P Oùr faire un triangle égal À un cercle domié 
A. Fig. i^.pl. XX. 
Abâiflez le rayon AB» & au point B. 
tirez une ligne indéfinie BE. fur laquelle 
pqrcez crois fois la valeur du diamètre BG. 
& fa feptiéme partie BD. ce qui donnera 
une ligne BE. 

' Tirez en fui te AE. & vous surez. un triangU 
ABE. qui [et a égal au cercle donné A, ainfi 

^h'm l'a déjà demmr/, parle Theor^ II. de là 

XXI. 

POur faire un triangle égal à un poligoni 
régulier y çommei icy au pentagone domà^ 
ABCDE. tig. ^oec ^i.pl.XXf. 

Tirez une ligne indéfinie Hl.fur laquel^ 
le portez*y cinq fois la valeur AB». d'un 
des côcez du pentagone, laquelle valeur 
AB» divifera la ligne indéfinie HL en cinq 
parties égales aux points L. M. N* & O; - 

\ Elevez enfuite au point H. une perpcn- 
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des figurer^ iff 
fliculairc H K. égale à la hauteur XF* d'un 
des triangles ABX«rdont le pentagone eft 
compofé , & qui font tons égaux. 

Et ayant enfin ciré du point K. aux points 
de diviiîpns L. M.N.O»& l. vous aures 
cinq triangles qui feront égaux , puifqu ils * 
ont la même bafe & la même hauteur ^ 
donc le triangle total IHK* les vaudra tous 
cinq. 

Or , comme le triangle Reâangle KHL» 
eft égal à un des triangles AXB. du penta^ 
gone y qui en contient cinq égaux , U s^en^ 
fyivra que le triangle mal KHL ^i en contient 
aujp cinq qui leurs font égaux ^ fera égal lui^ 
même au pentagone ÂBCDE. par U Titeorime 
VlJI.dela l.part.pag.^i^. 

XXII, 

POur faire un triangle égal a un poUgone 
megulier^ comme icy au pentagone donné 

ABCDE. Fig. iS. pl. XX. 

Tirez dans le polîgone îrregulier dut 
point aux deux extrèmitez de fon plus^ 
grand côté les lignes CE. & AC. 

Enfuîte des points B & D. tirex à volon- 
té les lignes pp. &BG. par^alleles aux li-: 
gnes CA^ & CE. prolonge? pour lors le 
grand côté EA^ juiqu^à ce qu il rencontre 
ces deux parallèles aux points F & G. ' * " 

Si Fon tire pour lors les lignes CF* 6e 
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ÇG. l^on aura un m angle FCG . qui feré 
égal an pentagone irregulier ABCOE. par k 
Tlheor. Xr. de U I. pari.pag^i6$^ 

XXI IL 

PÔur faire un parallelograme eu reU angle 
égal k un triangle fc alêne denné BAC. 
Fig.4.o.pl.XXlî. 

Du fommcc A. de ce triangle, abaiffea 
la perpendiculaire AD. que vous diviferes 
en deux parties égales au point E. 

Tirez par ce point la ligne indeter<^ 
ttiinée F£ G« enfuite aux points B &c C. éie<« 
vez les perpendiculaires BF*, CG. jufqu*à 
jce qu'elles teneohttent la. parallèle aux' 
points F & G. vous aurel^ pour lonunpa^ 
iraUchgramc tsfm ftr^ égal triangU 

danne HAC. par U Theor. lll. de U /• pam^ 
page te, • 

POi^r faire - wi- parallelograme égal a uê 
tfiangle if ocelle denni BAC« Fig. pk 
XXIL , 

AbaifTez du fommet A. la perpendieiï- 
laire AD-& au point C. élevez la perpen- 
diculaire CF. égale à AD. joignez enfuite 
AF» & vous aurtz^ un reilangle BHGC. égal 

m triangle donné BXC. pat lemme Thtat^ 
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A V T K E M £ N T, 

DIvifcz la perpendiculaire AD. ca 
d6u,x également au point E.&: ayant 
-tiré laJigne HEG. parallek à la bafe BC 
élevez aux points B & Q. les perpcndicu-. 
laires BH.^CG. &vim$ aure\m feUangU 
BHGCcgal an triangle donné BAC. Pdr h 
même TheoK, 

POur faire m rt^angle égàl^ a «« tri.mgle 
reU angle donué ABC. Ftg. 44. X X 1 1, 
Diviiez le côté AB. également au point 
D. & de ce poinc tirez la parallèle DF« 
«gale à BC. joignez Cf, & vous aurez. Urtc^ 
t angle DFCB. égal- au triangle re5l angle donoÂ 
ABC^parJentêmeTheoK. 

A tr T JL E M E N T. 

DIvifez BC. en deux égalcmeiît au 
point H. ôc fur ce point élevez la 
perpendiculaire HG. égale à la hauteur 
du iriangle BA, joignez enfuite AG. & 
w^ks MtêTiZ. le reCiangle BAGH. égal au mimé 
triangle ABC» far le même Theor^ 

XXVI. 

POur faire un reiiangle égal à un trianglé. 
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4tx2 lÛe U divifioft 

Divifez la bafe BC en deux également 
appoint & du fommet A, tirez rindefi^ 
|iie AD. parallèle à la bafe BG* 
. Enfuite aux points E & C élevez les pcr-i 
pendiculaires EF. CG« & vqhs aurt^le reàath 
gU CEFG^ c^ui ^era égal m priangU donm 

' A ,U T R E M E N T. 

E Levez au point C& B. les deux pec- 
pendiculaires CH. & BK. égales cha- 
cune à la moitié de la hauteur du triangle 
donné , <^vc$is mrtz. le rectangle BCHK». 
4jui fera égal au triangle obttijan^e BCA^ par 
Ji même Theor. 

L R E M A R QUE^ 

^ I on voulait faire m triangle ehuhle d'tS 
O triangle donné ^ il faudroit doubler la 
bafe du triangle donn^, & fur cette bafe 
faire tel triangle qu'on vpudroit , pourvA 
qu'il n^eôt pas plus de hauteur que le 
triangle donné , & Pon auroit u (ju^on fii^^ 
haiteparle Theor^ L delà Lparupag. xyu 

A^TREMENT^ 

IL faudroit fur la même bafe du triangle 
donné , élever un triangle , dont la. liaiU 
jtcur feroit le double de celle du triangle 
»4oûné 3 ce p cebllme eft trop dair poat 

ê 
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des figures^ 

avoir befoin d'aatce explication l far It 
mime Theon 

I L R E M A R Q V E« 

PO Ut faire un trian^U double d'un quarri 
donne. 

Il fattc doubler lun des cotez de ce 
<juarrc , & faire fur ce côté doublé un " 
triangle , donc la hauteur foie auffi double 
de celle du quarré, & l'on aiarou ce qvCm 
fouhaite , par le même Thear^ 

Si M veidoiti fatre un triangle double d'um 
parallelograme d'un rhombe ou rhomhoidc 

Il faudroit pareillement fur le côté • 
double d'une de ces figures élever un trian- 
gle dont la hauteur fut aufli double de la 
hauteur d'une de ces noémes figures ^ & 
ton anroU ce qu^on [omhaite , par le mmû 
Theor. ^ 

III. R E K A II Q V E. 

POnrfair^ un quart é ou reUangle doubU 
d'un triangle Jimném 
Il faut fur la bafe du triangle donné l 
de la même hauteur dudit triangle , for- 
knerun quarré ou ua reCbangle, ilftr^ 
dmble du triangle donné , ce problême e(t 
âufli trop clair pour avoir befoin d'autre ^ 
fi%j^\iCAÙon^ par kmfmcTheor^ . 
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A U T H E M £ N T. 

IL faut fux La bafe dojuble du triangle 
donné former le quarré ou reârangie 
qu'on demande , pourvu qu*il n*.ait paut 
hauteur que la 'moitié de la iïauteur du 
tnêfne triangle ^ & l'on aura m quumé vu 
re^ angle égal à ce triangle donné , far U mêmt 

I V, R E M A R Q^V ï. 

ON peut faite la même cbofe pour 
tonte autre figure régulière ou irre- 
guKere, ayiès Pavoir réduite eh quarré, 
leâanglc ^ ou triangles égau^ j car €Ii 
. "doublant leurs bafes , 8c diminuant leur 
iiauteur de la moitié ^ ou en doublant leur 
"hauteur, & diminuant leurs bafes de la 
moitié 9 on parvient à la connoiilance ie 
ce qu'on i;:lierche à ce fujet« . 

XXVII. 

POur faire m quarré parfait , égal k tôt 
triangle àomé HEI. Tig, 50.^. XXIIÏ. 
' Il faut d'abord faire un reâangle HBCl. 
■qui foit égal au triangle donné HEI. ainfi 
^u*on Ta déjà fait voir. \ ■ 

Il faut enfuite faire un quarré parfait 
égal à ce parallelograme 00 teâ;anglc4 ce 
^ui fie fait «infL 

Trouve^ 
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Trouver une moyenne proportionelle 
entre le grand côté HI.de ce rcÛangleôc 
s fon petic cocéIC. & ayant trouvé que'la 
ligne IN. eft moyenne proportionelle 
ireHK&lC. 

Je dis que fi fur cette ligne IN. Tott 
i^onftruît un quarré parfait INMO. ce ^uar-' 
/ira égal au triangle donne H EL far U 
'iThcoré VJl. delà /. f^'^U fag^^t^j. ^ 

xxyiii. ' 

P Our faire un quairré - égal a m reÛangle 
donné BCm. Ffg^So. pl. XXllls 
Il n'y a qu*à cheçcher une nwyenne pro- 
-portionellc entre ies dcnx côtez HI. & IC* 
-de ce reûangle. , qui (çïsl IN. & cette 
.moyenne proportionelle fera le côté da 
quatre INMO. que vous vouliez trouver^ 
.donc le quarré lNMO<» fera égal au re^aUii 
glc donne» . 



Ve fi vous voulcK. faire un quarré parfait 
égal à un rhombe ou rhqmboïde^ trapezA 
trapezjside ^ il faudroiç auparavant faire 
des re Sangles égaux à ces figures^ & fus» 
les rcdangles tr'ouver les quartez qui lemJ 
;f u^ent égaux^envla manijere ^y-deâu^ 



« * 
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, > A U T R E R E M A R Q U É. 

» .. ^ • ' <• * . • ^ , .1 . î 

* yT v^ii votdoU faiuun (juarréegal 

JlVjL à une figure tdîe iju^m houé^Or ^ awrc 
^fê un reUangle ou figure de fuatrc cotez.^ 

Il faut réduire la figure donnée en un 
trkiîgle qui lui foie ;égal , enfuite en un 

. Poar4or*fi'l*jDn-faic -mi «quarré fat ùne 
ligne moyenne pioponionelle encré los 
deux côcez de ce rectangle , c'eft-à.dire 
entre le grand & le petit coté, ce quatre 
fera égal à la figure dpnnée/ *- ^ • 

- . ... ' > - f • V . • ' 

P Ouf faire des reElaHgles égaux à desthomr 
bès^ à des fhomboides ABCOt ^^^• 45» 
XXIL 

Il ne faut qu'abaifler des^ points D & h. 
des perpendiculaires DE* AF, far le coté 
.CB, intérieurement, & étant prolongez ^ 
& pour lors vous aurez des reâàngles 
DAFE. qui feront égaux aux rhombe ÔC 
rliomboïdedonneat ABCD^. \ 



POurfake m feâangle egai^k^m:tfMeit 
donne' A^D. Fig.j^6. pl. XXIL 
Diyifez les deux cotez obliques AD. BÇ» 
en dj^M^ ç^4ejxiQnt iiux points £ 4c 
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des figures, .^if j" 

Prolongez enfuice le petit côrë AB. jà 
volonté , & ayant aux points E & F, tiré 
deux perpendiculaires IK. GH. vous attre^ 
.«» reÛAttgle IKHG.^ffi fera égat au irapcKfi 
donpé , parle Theor. X V. de la Lpart. p^i 6$, 

L R B M A B. O/Ù É, 

LOrfjue le irafez^e u un ou deux - 
dmts > c^mme A BC D. ÊV(f. 4 7. pl. X X I î. 
» .11 faut pareiHemcnc divifcr Je côcc^^bli- 
<jue DCé en deux égaleniefit au point G. âe 
.par ce poiiu tirer laiignc EGF. parallèle 'du 
^côté oppoTe AB, il l'on prolonge eiifuife le 
côté BG^ vers F, vous aurez, un rectangle 
FE» qHififu igal au trapèze donné ABCD, # 

\ I L PL B M A R Q u , ^ 

, « • • • « 

71 /f fi ^'^^ vouloit faire un rcBangleej^al 

Jl VI àmtrafeKmdedimné hhC¥. ^^ig- M* 
fL XX. 

Il faudroit d'abort chercher un triangle 
qui lui fut égal, çoiume FCG^ainfi qit!oa 
l'adcja fait voie, & faire enfuicc un reûan- 
gleégal à ce triangle , & l'on auifoic ce 
qu'où fouhaice^ ^ 

1^ Our foiire un reU angle e'gal à un trapefe 

4. .<iM»»/ ABCO.^ç. 48.;'/. XXIÏ. 
Ilfaui cenfecmer ledit crapuefc ei^tre deux. 
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s* 24 De là reA^hn 

rpar4Ules AP^BO. prolongez le;CÔcé AEÛ 
vers M. enforce ^ue DM. égale le petit cô^ 
:tcBC/ 

; Divifez le côté AD. prolongé vers MJ 
en deux égaiemeiic au point K. prenez-en 
la moitié AK. pour le petit côté de votr.e 
rectangle ^ que vous porterez de M. à P. 
pour âvoir MP. & fur ce côté MP« abaiflez 
Jes à^\xyi perpendiculaires MN. PO. & vous 
jturez le reSlangle MNOP. qui fira égal au 
trafefe donné. 9 p4rcc que les femmes de Jes deux . 
jcote'^oppofel^iAV.l^^ ega^s aux Jom^. 
'snes des dotez, oppofez, duirapcfe defmé AD^Qi 
ayant tire AC. MO. , ' 

# ABC. MNO : : BC. NO. 
V ADC.MPO::AD.MP. 
Donc A^DC MNOP : : BC4AD. NO-^ 

\PoncABDC.=MNOP. : ^ 

Car fi les deux quantitez de la fccond0| 
comparaironfont égaks ) les deux quanti^ 
xcz dfi la premiciçîcroiitaufïi égales^ 

. ■ . . . •> " ' i 

P Our fairt m p^r^lUlogrAmt .égéd i 
cercle donne A Fig. }ji,.pLxXI, '\ 

f- 11 fauCid'abord fairele triangle reébinglc^ 
Are. égal. au. cercle domép sdaCi qu'on X'à 
aeja tau voir, . •• ; • 



v. 
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Divifez enfuite le coté BE. de ce trian- 
gle en deux également au point F. & fut^ 
ce point jj élevez la perpendiculaire FG. 
égale au rayon AB. joignez enfin AG. & 
vous aiiYtl!j,e r^UangU ABFGé qui Jera égal 
au cercle , par le Theor, //• de U Lpan, pag. 

XXXII; ^ 

I- . - ' 

P Our^faire un quarré parfait égal à cc' 
cercle donné A. il f^gi-idroic faire un 
quarré parfait égal au reftangle ABFG,^ 
iinfî qu*on Ta déjà faic voir , & l'on auroit 
i9 qi^on fiHhaiie. Fig. i^.pL XXI. 

\ ,^ Autrement. > 

• - ■ » 

Oursin un qiiarre parfait égal à peui 
pressa un cercle donné K. Fig. 55. pl. 

:xxi. ' ' 

\ • Divifez le diamètre AB. en quatorze 

Ï parties égales, & au point C. qui en fait: 
a tcoinéme partie ^ élevez k perpendicû-.; 
lajre CD. 

Tirez enfuite la ligne ou hypoteneufé* 
DB. formez fur icelle le quarré DBGF» 

il fera égal à peu de chofe près au cercU^ 
donné K. car l'on a déjà dit quMl étoitimU^ 
pofTible de faire un quarré parfaitement 
jega* à up cercle. 

; . ■ Fiij ■ 
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1) Our faire un cercle égal à feu près k un» 
. (juarte domieïiD. Fig. ijs^.. pi- XXI. ' 
Divifez la diagonale du quarré BD^ .en - 
dix parties égales , & au point milieu A. 
comme centre & diftance AE. ou AC. coh- ' 
tenant quatre de ces mêmes parties, dé-- 
crivez un cercle FGHI. ce cercle fera à peu 
d<çhofepresigjilaH(jHaYrédwnéhD. 

i;. , «cxxïv. • ; 

*''•,- . • • • 

POur faire un cercle qui Joit égal à untrian^y 
giedonieABC. Fi{r: ^y.pl.XXl. " ' i - 
Il faut couper la bafe AB. en deux égaJ 
Jemcnt au point D. & fur ce; point élevez 
U perpendiculaire indéterminée DE. me-: 
nez CF. parallèle à U Uafe AB. & dapoint ^ 
F. décrivez le cercle DO?/ 

JRedmfez enfuice ce cercle en un crian-' 
gjl.e qqji lui fpit. égal , comme FGH. coupez f 
D^. moy,enhe prpporttonelle entre DA. &l 
DG. menez enfuite IK. parallèle au cote '. 
EG. •/ 
\Si -die pmi K. & eUftance D. l'on décrit m 
ciercle DiylN, il fera égal an iri angle donné 

Abc.; ' , - : 
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roîcre partie îçs: triangîçs DGF» 
DIK. font femblabks, & font en xai- 
fon doublée de leur cotez ou perpendu 
culaires DF. DK- les cercles DOP. DH^w- 
font a^ffi en raifon doublée des mlniesji 
perpendiculaires, qui font leurs rayons ou*" 
demi diaiiiecres. . ' " 

Donc , comn^e le triangle DFG. efi; au* 
triangle piK. le, cercle DÔP, eft.au cercle, 
PMN. & par cçl)ange ^ comme le trian-^ 
gle DFG. eft au cercle EJOP. le ti;iangle. 
ÇfIJC* eft.au cercle DMN. 

Le cercle DOP. eft double du triangle 
DFG. donc le cercle DMN. eft aui&dou« 
ble,du, tria^igle DKI. lequel eft fait égal au. 
triangle ADF. * . " 

^ J>c triangle ABF*^ft doublée ^du triangle 
'AfD. donc le cercle DNM. eft égal au 
triangle ABF. & par conféqtient au triangle 
donné ABC. ces triangles ABF. ABC. étant 



égaux. 



■ t * 

R E jM: /a il qju Eé 



SI le triangle étoit autre qu'un reâan- 
gle , il faudroit réduire le triangle don- 
né en rcâann le , & fe fervir de Poperation 
précédente, & Pon tfQijy^rQit cç. q^u*on 
louhaite.^ 'F iii). 
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Ou bien il faudroic xeduiire le triangïtf 
donné en un quarre qui lui tûc égal , Se 
enfuite faife un cèicle égal à ce quanc ^ 
te Von au r oit aufli ce qu'on fouhaice. 

XXXV. 

P Our^udtrer ^uelfue portion de cercle gue 
ce/oit^ c'eft à'diro four faire un qAarro^ 
égal k une portion dé cmU donnée. Hg. 
pLXXL 

Soit la portion d'un cercle AFDO. qui 
eft une lunuUe à l^rqtiellê on veut faiteuâh 
qijarré qui lui foit égal ^ ou que Ton veuir 
qoarrertfle.méme. ' * * 

Cherchez Iç .centre de Tare ' de cercle 
AOD. qui fera le point tirez du point 
D. la ligne DC.&du point A. la ligne AC, 
& vous aurez pour lors un quart de cercle 
ApDO. 

^Joignez enfin les deux points A & D. 
par la ligne AD. vous aurez un triangle 
reâangle ACD. qui fera égal à la portion 
de cercle donnée ou lunulle AFDO. or fi 
Von fait enfuite un redtangle qui foit égal: 
à triangle ACD. & qu'à ce reâangle vous 
y faflîez un quarré qui lui foit égal , ainfi' 
ijuon L\i déjà enfeigné j.céijuarre fera égal à 
U portion du cercle donné ^ ouàU lunulle AF 
DO. 

* Car il vous prolongez également AC. 

t ^ • i . - » ■ . 

\ • . » - * 
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«V; figures.' \ . ii^" 
Yers B. & que fur AB. vous^ tracez le de- 
mi cercle ADB. il fera partagé en deux' 
également au point D. & vou^s ^urez lesi 
deux cordes AO, DB. qui ferout égales 
puifque le triangle ADB, eft i(ocelle &• 
«eâangle en D. 

• Par conféquent, le d.cmi cercle ADBV* 
fera double du demi cercle AFD. & le de- 
mi cercle ADB. double du quatïde cerclç' 
ACDO.donc ACD0-:=ADF; ^ • • ; ! 

Si Ton ôte le fegment AOD. <jui leur ' 
eft commun^ ilfeia.^vxai de dire que la 
iûnulle éjt4i rejle, oh fmùi^e cercie donnée 
AFDO. eft égale au trian^ teUangle ACD* 
& far conjequent égale an quatre qui lui efi 
égaU • . • 

On donnera plus amplement dans Tar- 
ticle de la planimetrie ; la manière de 
quarrer un fegment , un fe(îtearv& .toutes 
amre portion de cercle , en. enfeign^nt la 
inajoiicre de trouyet leur fuperficie. ^ 

XXXVI. / ' 

P Ont faire un paligpne régulier cmmeici 
m , pentagone égal k un iriàrigle rectangle ^ 

dmné KHL Jt'ig.^i. pl. XXI. 

îl faudroit d'abord divifer Je .côté HL 
■du triangle en cinq partiel égales , ptîur 
avoir le petit triangle reâ.angle KHLv 
£ai£siQc4â.cinciuiéme partie du grand cci@.nri 
gle. f y. 
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" plvifez pour iors le côté HL, du petit : 
tti^îigle ea 4cPX également au point Q. 
ptqlongez ce même côté vers P. enforte 
qùè HP. égale HQ. fi vous tirez enruite 
les lignes, K.P. KQ.. vous aurez le petit 
triangle ifbcelle PKQ: qui fera égal au • 
pe|:k teftanglc KHL. ' 

' pour lois du point K. & diftance KP. 
pu KQ» décrivez un ccccle, fur lequel 
portez-y cinq, fois la valeur du côté PQ. 
de voHS f'Jtmertsi un pmagorte ngulief ^ui fera 

fy Ôur faire un tH angle d'une hautetir doméf 
X CB- ^iti foU égal m furface à m multi- 
Ijtere donne irfe^ulier ADEFGHKN. P/f, 

Il fauX; div^ifej: ce multilatere en fes 
triangles ,, comme icy eh fix . & en déta» 
<her le premier , comme NKH. & fur fa 
bafe KH. prolongée à volonté , faitcs-y un 
triangle qui ait pour hauteur la hauteur 
donnée. E»C. & qui foit égal, au triangle 

faites encore un tnanglç de la hauteur 
CB.£c égal au fécond triangle NAH. &: 
ainfi des quatre fàivants. * 
"'■ Pour lors , comme cous ces triangles Gui 



». • 



Digitized by Googlel 



des figures. \ i^i^ 
ront de la' même hauteur CB. il n'y «ura 

qu*à joindre toutes leurs bafes pour en^ 
taire la bafed'un feul de même hauteur 
que chacun d'eux , &égal aeu3( tous eu* 

lemble y & ce triangle total Jera è^al au 

multtléitisrt irreguUer d9nne\ parle mime Ihear^ 

ON voit par cet admtrahle principe , eiH'on 
pat changer^ transformer & rcdtun toutes 
jsrtes de figures régulières eu irregidteres y en 
d^ autres figures ^ui leurs foient^ eg^fles ert fuper^ 
fieie, fans leur être femhUblet^ en redmjaHt^ 
la figure donnée en un triangle qui lui fiit égal ^ ; 
enfuite en un retl angle , de plus en un cjuarre ^ 
enfin en un cercle » & cumme on peut le fouhaiter. 

Ces pratiques peuvent être d'un grand ufage 
âitns les échanges ^ car on peut tranfporter d^a^ 
bort fur le papier des figures femblables , &- 
proponionelUment égales à celles quon a wefu^ 
rees fur le ternin , & enfuite retracer ou con* 
firuire fur le terrain des figures femblables & 
proportionellement égales a celles qn^ort a figu^ 
(Ues fur le papier. 

XXXVIII. 

i 

POur changer un multilatere en un autre 
multilatere d*un moindre nombre de cd:ez. p 
& qui f Oit cependant égal au multilatere dcn- 
fîéj comme icy à l'ex^gonc FDCBHG^ fig 
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De la YeâuÛim 

Tirez la ligne BG. & fa parallèle HKV 
fur le côiéFG. prolongé, tirez enfuite BK. 

• De nfiême aufli tirez de l'autre côté la ii^ 
gne CF,& fa parallèle DN.fur le même coté 
FG. piolongé , & ayant enfin tiré la ligne 
CF. l'm aura »n ^adrilatere CDKN. 
fera égal à l^exagpnc reguUer oh irregulHt don^^ 
ne' CDHGFD. parle même TheeK 

Car BKG s=a BHG. donc ù on retranche, 
de ces deux triangles le petit triangle 
BHO. cequ^on y a jouteGOKt lui fera égab 
^ De même , aufli CFN = FDC/ par la 
même raifon donc ce qu'on retranche de 
ces. deux, triangles fera auflî égal à ce 
qu'on y ajoute , & par conféquent le qua^ 
dtilatere CBRN. fera égal au multilatere 
donné d'un plus grand nombre de côtez^ 



De LA Division des Figures, 

XXXIX. 

POfir divifer m triangle en trois parties 
égales par des lignes tirées de fes trois an^-^ 
^es Se C. fig. S i . pl. XXMl. 

Prenez AD, le tiers de la bafe AB. & du . 
Commet C. tirez CD. pour lors CAD. fera 
ie tiers du triangle ABC, i 
•Tir,ez enfuite DF. paraMele au côté AÇ. - 
^ ^ar.tagcz cette ligne pit 1« milieu a% 

' • ■ • - 'M 
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des figures. ijj 
{)OÎht O, fi l'on tire les lignes AO. CO. 
1^ deux triangles A OC A CD. feronc 
égaux, car ils ont n:icme bafc & rhême 
hauteur i & parce que ODC^ODh. ^ 
Ainfienotant OXD, commun, reftera 
X AD=^X OC. ce qu*on retranche de AC D. 
fçavoir X AD. eft égal à ce qu'on ajoute ^ 
Içavoir XOC. 

On a donc déjà dans AOC. ^un tiers de 
ABC. 

FOB=DOB. & ODA— FOC. par la 
nicmc raifon. 

' :'Donc COB=tAOB. • • 

, Les deux tiers qui rcftoient auprès Je 
tiers CAO font donc divifez en deux 
parties égales, donc le triangle donné ABC. 
fe trouvera partage en trois parties égales par 
des lignes tirées de fes trois angUs. 

^ jf uiis fi on voulait diviferun triangle ACB. 
jL .rJL en trois parties égales » tjui abontijfent 
toutes les trois Jur un point donne D. d'un des 
(ûte':(^ de ce triangle. Fig. % x. pL XXIIL 

11 faudroit partager le côté AB. de ce 
triangle en trois parties égales AE.EF^FB. 

Du fommet C. tirez la ligne CF. pour 
ïors CFB. fera le tiers de ABC. 

Mais pour faire fur la bafc BD. un trian<-i 
glc égal. ftu triapgle ÇFB. tirez la ii^ntj 
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154 De tareduBion 

CD. &c fa parallèle FH. & ayant en£uite 
tiré DH. Von aura le triangle BDH. qui 
fera égal au triangle FCB. donc il fera 
aufli le tiers du triangle donné ABC. 

Cela étant fait , ^cirez EG. parallèle à 
DC. & joignez DG. & vous aurez pour 
lors le triangle ADG. égal au précédent 
BDH. donc le quadrilatère qui reftera 
GDHC. fera égal à chacun de ces deux 
triangles , donc aujfl il faudra conclure qUe 
le triangle ABC. Jera divifé en trois parties 
égales au point donné D. cefi-à-dire en deux 
triangles BDH. DÂG, & en un quadrilatère 
DGCH. ; . 

Mais pour prouver que H DGC. eft 
égal à un tiers du triangle donné ^ comme 
à BDH. 

: Remarquez que HOFB. eft commun aux 
deux triangles BDH & CFB. qui font égaux 
& chacun le tiers du triangle donné ^ 6r\ 
il refte à prouver que COH. retranché eft 
égal à DOF. ajoute, ce qui eft facile à 
voir. 

Car fur la bafe DC. entre les parallèles 
DC. FH. les triangles FCD. DHG. font 
égaux. , . ' 

Oftez la partie commune HOF. il reftera 
DOF=iC0H. on prouvera de même que 
DAG=ECA. reftera donc HDGC. pour. 

|ç troifiéme tiers du triangle don^é A^Cy 
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des figures* ijy. , 

XL. 

POnr divifer u i triangle en trois parties 
égales par des lignes par4Ueles àlwt de . 
fes cotez donnez 3 comme BC. Fig. pl, 

; ConnoifTant l'un des autres cotez , com- . 
mcBA. de 155. toifes, niulripliez cette lon- 
gueur par elle-même , & elle vous donne- 
ra un quârré, donc la fupeificie fera de 
140 ly toifes. 

Prenez le tiers de ce nombre quarré ^ ' 
(à caufe qu^il faut divifer le triangle en • 
trois parties égales j & le tiers fera 8008 
toîfes dont tl faut prendre la rAcine fu^ir^ 
ree€]u] fera 89 toifes 1 pisds 1 j pouc. — ^& 
fur le côte BA» que Ton a mefpré, prenez 
AF. égale à cette rjcine quarrée , ôc menez > 
FG. parallèle au côté donné BC. pour lors 
le triangle AFG. fera le tiers du triangle 
BAC. 

Pareillement ayant pris les deux tiers • 
du nombre quarrc 24015 qui font idoiô 
toifes tirez-en la racine ^uarre fui fera de 
i ztf totfes 3 pieds 4, pouces Trif9 portez la 
longueur de cette racine fur le côté AB. 
elle vous donnera la valeur AD. cnforte 
que fi du point D. on tire DE. parallèle 
à BG. vous aurez le trapezè DFGE;'quî 
fera égal au petit triangle AFG* & pat : 
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conféquetit au tiers du triangle donné» j 

Pe même aufli le crapefe BDEC. qui^ 
reftera, fera une troifiéme partie du trian- - 
gle , égale aux deux précédentes , & pour 
lors on aie triangle ABC. divifé en trois par-, 
ties égales pi/ut. des lignes parallèles k un de Jes 
ÇQtej^ 

R E M A R Q^U E. 

SI Ton vouloicdivifer ce triangle en un 
plus grand nombre de parties ^ comme * 
en quatre, cinq , &c. il faudrok prendre 
les mêmes parties du quarté du côté AB.^' 
que l'on a mefuré , & en tirer les .racines 
quarrées pour les tranfporter fur le même, 
coté , comme dans le précédent» 
. Par exemple, fi Ton vouloir divifer le » 
triangle donné en cinq parties ^ il faudroit 
prendre d'abord la cinquième partie du., 
quatre AB.&r en extraire ou tirer la racine 
quarrée , enfuite les deux cinquièmes , 6c ^ 
eu tirer la racine , &c enfin les quatre cin«.. | 
quiémes pour en avoir au(Ela racine. ; 

Appliquez enfuite toutes ces racines fut j 
'AB. depuis le point A. lefquelles donne- 
ront différents points^ comme F. D. &c» \ 
par lefqu(ils points , fi Ton tire des lignes 
parallèles au côté BG. elles diviferom: ce ; 
Srian^le en cir?cj parties égaUs parallèles a €t ' 
i^êmçoiç\ &,uinJi de toHS antres exemples.^ ' . j 
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A V T IC E M E N T. 

. • . . * 

POur divifer m triangle donne A B G. Vif 
trois parités égales par des lignes pafaï^ 
lelesà l'un de fis cote'l^ hCFig. 54. pL XXilI. 
Divifez AB. en trois parties égales aux 
I points Ë & D. & les lignes Cë« CD. divi« 
leronc le triangle donné en trois triangles 

Décrivez fur AB.le demi cercle AGB. 
& ayant élevé les perpendiculaires GD* 
HE« du point B« décrivez les arcS GR# 
& HP, pour lors fi de ces deux points P 
& R. on tire les lignes PF. RV. parallèles 
au côté AB. l'on aura divife le triangle domc 
ABC. entrais parties égales par des ligntt 
paraUeUs à un de fes cotez,. 

XLI. 

« 

PO tir retrancher d'un triangle donné ABC« 
me portion triangnlatre égale à un autre 
triangle domé FDE. fig. 55. pL XXIIL. 

Sur le plus grand angle D/ du petit 
triangle donné , retrancnez«en la valeur 
FDG, égale à la valeur de langle B. du 
grand triangle , & prolongez à volonté 
DG. vers H. • 

Du fommet £• tirez EH. parallèle à la 
bafe DF« coupant la ligne DG» prolongée 
au point H. & ayant tiré enfuite FH. Tou 
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9 5 s De la reJuSlIon 

aura le triangle HFD. qui fera égal au pe-^ 

tit triangle F DE, 

Sur le côté BA. prenez BK^DH. & furv 
le coté bC. prenez BM.== DP. tirez KM.* 
& V9US aurez, pour lors le triangle BMK =»,: 
HFD. & par confe^um à DEF. 

R B M A R CL V \ 

» t * 

y| jj Ais fi on voulait retrancher du triangle^ 
JlVÀ donné arc. uOe pmim triangulaire 9 
égale à un triangle donné ED¥ . par une Ugne 
parallèle au cote KC. Fig. 5 6. pL XXIII. 

On n^auroit qu'à retrancher ËK M ^ k 
EFD. ainfi qu'on Ta déjà fait; voir^ 
' Etfaire BDA=^BK M. faites auffi BH* 
luoyenne p^roportionelle entre BC & BQ* 
& tirez HP, parallèle au côté CA. & vous 
aurel BPH. égaL à FDE. & pArallele a» 
êoté AC. r 

Car àcanfe de la parallèle PH. les triant^ 
gks ABC. PBH. font équiangles, donc 
ABCBHP : : BC. BD. : 

Qr , ABC. BAD. : : BC. BD. 
. Donc, BHP.=.BAD.=BKM.=FDE. 

Le triangle ^u^on retranche égal Au ttiangle 
donné ^ efl équiangle a celui dont, ou le retranche^ ' 



• 

P, Our divifer une figure quadrilatère K^CÏ)* 
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des figures. 159 
d^vn angle donné D. Fig. 57, ;^/. X X 1 1 

Tirez le5 diagonales AC, DB. &:.diYifcz ^ 
la diagonalie AC.oppofce à Tangle D. en 
dei3x égalenienc au point 0« cirez les li^i 
gnes OB. OD. & vous aurez déjà DAQ^s:- 
DOC.& AOB=COB. 

Donc le quadrilatère DOBC— ABOD^ 
tirez OF. parallèle à DB. tirez aufli FD* ^ 
ronautaOfB=OFD. i; 

Oftcz OEN. qui eft commun , reftera 
DON œ BNFi ajoutez enfuite DON à 
ADOB. & en retranchez BNF. & vous atu, 
u7hDV . pour une moitié du quadrilatère^ & 
DÎIBF, pour £ autre. 

' • XLIIL ' 

POur divifer un quadrilatère irregulier don^r 
ne ABCD.en deux parties égales par une' 
ligne droite parallèle à fun de [es çote^ BD^i! 
JFr;^. 58./?/.XXlII, V ' J ' i 

• Continuez les cotez AB» CD. jufques 
à- leur rencontre en E. fur EB* foriii^ez U£i. 
demi cercle EHB. & ayant réduit le quar . 
drilatere propofé en triangle BDF. coupez 
fa bafe BF. en deux également au point G. ^ 
fur lequel point élevez la perpendiculaire 
GH. coupant le demi cercle au point H. 

Coupez EL moyenne proportionelle en- - 
tre ËGr &:£B. en rorihanc du point £• l'arc 
de cercle HL 
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. Si fur ce point l. Ton y élevé la perpen^ 
yfcttlairc IL. parallèle à BD. où à GH, 
elle dnnfera le (juadnlatere donné en deux éga^ 
Umem par me Inné parallèle amâefes eaiez 
BD. 

Si Ton vouloit que le quadrilatère AB. 
CD. fût divifé eiï deux également par une' 
ligne parallèle àfon côté BC. Fig. $^*'pL. 
XXIII, 

i II faudroic réduire le quadrilatère «n, 
un triangle ADF. divifer AF. endeux éga- 
lemenc au point G & mener DGy 

Prolongez enfuire AB. DC.^vers leut 
feâion & fur la ligne ED. formez un^^ 
demi cercle EHD. & menez G L parallèle, 
ià BC. fur le point !• élevez la perpendi- 
icuiaire IH* 

Si du point £• Ton forme Tare de cercle 
tiL» & que du point L« Ton tire la lign^ 
LM. parallèle au côté donné BC. cette 1^* 
gne divifera le quadrilatère en deux par 
ties égales par une ligne parallèle k iih 
ies cotez BC. 

XL IV. 



POur retrancher d'un, quadrilatère une por^. 
tien égale à mît figure donnée ADK. par 
m point domé O. aboutijfant k l'un des cotel(^ 
4^ quadrilatère oh trape'^ide donné ABQDt 
JEig.ôo.pl.XXiy. 
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Il Faut chercher iur le côté A6. xxxi&hz&f^ 
fut laquelle vous puilTicz élever un trian- 
gle de la hauteur OY. qui foit égal aaerian.* 
gle donné ADK. du point O. tirez OK. 
au point D. Ta parallèle DV. fi l'on tire 
enurîte VQ. l'on aura une portion ADOY. 
qui fera égale au. triangle donné ADK. la-i 
quelle portion aboutiraau point donné Q« 
Car Ton a alors ADK=ADV-^VDK. 
On a aufli YDK == VOK. 
. DoncAPYH.YQK==ADY=YDKs« 

ADK. • 
Et parconféquent ADOY=:ADK. 

R E M A R Q^V î. 

♦ 

SI laâgure donnée.écoic un qaarré oïl 
un reâangley& qu'on voulue recran^ 
cher du quadfilatere une pottion qui lui 
fpi égale par un point donné Q. il fauhi 
Àto\t réduire auparavant le.quarr>é ou rec^ 
Sangle en un triangle, opérer .enfuite^i 
.comme Ton vient de le faire voir* 

X L V. 

POur faire m 4juarreD. égal à trois fuarret, 
donne? A. B. & Q. fig. 66. pl. XXIV* - 
Faites dfun des cotez FG. du quarte 3j 
& d*un des cotez EF. duquarré A, un triant 
gie reâangle EFG. il s'enfuivra de cette 
opération que le quarré fait fur cette hy^ ; 
potcnufe.Eq.iera égal aux dcDX ç[uarrç2f 

» ..^ • ■ * 
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c < Mais comme il manque encore le quart^ 
'C. à joindre au quarrc de cette hypotc- 
nufe, il faut faire de la ligne ou hypoteii 
iiufe IcG. & d'un des cotez GI. du trian- 
gle C. un fécond triangle reftangle FGL 
. ^ Je dis pour lors, que fi L'on fuit fur fon 
^ hjpo^ enuf^ F I. U (fua/reD. si fera e\al aux trois 
ffinnez donnez. A. B. & C.farle ThcùrXWl. 
delà part. J^a^ 268. 

XLYL 

POur faire un qna ré ^^4 foit telle paftk 
• t^sion voudra d'un ifuar^ dôny^é A ; conrfâi 
icy un q^arré cjui nçn joit que U fepneme fat* 
/iV.f^r. 6-5. p/. XXIV. 

Divilez le côté du quarré donne FD« en 
fept parties égales , dont BD. en eft une, 
^& trace* fur ta ligne ou côié FD» un demi 
/cercle EKD* • • ' • 

r Elevez au' point B. la pcrpen4iculairfe 
^BC* & cirez la ligne CD. pour lors le quar- 
ré de DC. cfl: égal au redangle de PB. par 

Dans le quarré A. ou de ED. il y a fept 
reftangles pareils à celui qui eft compris 
fous DP & BD. car il y a fept bafes égales 
à BD. & fur chacune d'elles on bâtit un 
reiftangle , dont la hauteur eft f D. le côté 
du quarré donné A. 

> Donc I0 ^ukm CDVquiefi é^slÀ un iieea 



*. 
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ré donné A. 

\ : : ! XL VIL 

• « 

POur divifer un trafefe donne AIML. en 
$fais parties égMes p^r des lignes parallèles 
de fes cotéz^KL. Fi£é 49. /'Z. XXII. 
M .R:cdijifeîg ce trapcte eî^ un rhomboïde 
AGNL, qui lui foit.égal 3, & ayanc divifé 
ce rhomboïde en crois parties égales par^ 
les lignes XZ. VY, NG* pour lors le tra-i 
Çefe donné fe trouvera. également ^àxi^ç^Q. 

trots parties è^^lôs: par les lignes XZ. 
VY. pàralleles à fon côté AL. • 

' : ' V xLviii. 

POur divifer un muUiUtere irregulier en tant 
de parties égales cfu^cnvMdfa o^ut ahmt:f[ent 
qt, m paint^ donné dans Ja fiffif-e donne 
ABCDEF. quon veut divifer en cinq parties. 
)Fig.6UpLXXiy. 

\ i^. Il faut d'abord toifer le mulcilateré, 
& ayant trouvé qu'il contient zooo toi- 
fesde (uper&cie ^ pour le divifer en. cinq 
fâtties égales^ abaiffez fur un de Tes cotez 
A'B^.U^ -perpendiculaire QG. qui! faudra 
mefurer poar en connokre la valeur qui eft 
^ ici ^e 10 toifes. 

x^- Prenez; FH^e 40 toifes , & vous au« 
xez le triangle H DF de 400 toifes j car 

» 



4 
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f44 De, U reJidUon 

. Si AH cft de lo toifes ADH fera;deao'<^ 

toifes. 

5"*. Suppofez la perpendiculaire DK. d^^ 

10 toifes , & le côté AB. de 60 , le trian- 
gle ADR. fera de ^00 , ajoâtez-y DAH,, 
&. pour lors DHAB fera de 400 toifes. 

4°. Tirez DM, per.pcn<Hcûlaire fur ie 
<ôté :FE , fi DM. eft d^ 31 toifes, ôc FE 
-de z5 , FDE fera de4oo. ' ' ^ • 

Tirea enfin la perpenxHeulaire EN > 

11 elle efi: (ie 10 coifes ,.&ie.côté DC.^e 40 
DEC. fera de 400. 

Il reftera donc4o o poucle triangle BDQ 
& pour lors le mulcilatere donne fera di vifé 

€n 5 parties égales ^ aboutifTant toutes ait 
point donné D. dans cette Hguce# 



PROBLEME GENERAL 

% - . . . ■ • 

POkr transformer un muUilatere,>cn m auti/^ 
ftmbUbU & ÀgalJi m Aime mdtilatfrù 

' 1^. Il faut divifer chacun de ces multila?»' 
f ères en triangles , & amenée ^ime xnême 
liauteur tous les triangles du p^eroip^^ jjouc 
jl'en/faite qu*un feuligalàtouç. - - • 

10. Faites enfuite un redangle égal à ce 
triangle total, 

&ir une baze égaleàMacôté diunulti; 
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latere ^ faites un iccand redangle égal a ce 
premier. 

4". Suivant la même méthode » faites ua 
troifiénic redangle de même h aiueur que le 
fécond ^ & égal au fécond multiiatere. 

Ces deux reUangles [onp bien ent/eux cctnfM 
leurs bafes , mais afin tjue les deux wultila^ 
teres^ dont m eft donne ^ & autre refte k faire, 
foient entfeux 3 comme ce: deux nElarfgLs , & 
far confequent comme les bafes de ces reHangies. 

Cherchez entre Ips deux bafes une moyeu», 
ne proportionelte 3 pour lots le mulcila- 
tere qu'on bâtira fur cette moyenne proi 
portioncllc > femblable au premier , fera à 
ce premier , comme la féconde bafeeft à la 
première, & par conféquent comme le fa* 
cond reâangle eft au premier ^ ce qu'oi| 
vottloit fçavûir* • / 

XLIX. 

POur divijer une figure reStiligne Multilaterâ 
en plufieurs parties égales éjfui aboutijjent 
toutes en un point donné A. de ^ceite figure , 
comme icy le multiUtere irrregulier ABCDE, 
qu^m veut divifer en trois parties égales par h 
peint A. Fig. 6u pl. XXIY. ' 

Il faut d'abord connoître la fuperficie 
totale de la figure reâiligne donnée , &c 
mener de l'angle ou point A. une ligne 
jdroiteà run des antres angles , comme ei^ 
l'art.JI^ fi . 
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^j^^ ' De létféduUion ' 

enforte que xcue ligne AC. faiïTe le 
triangle ABC avec deux des. cotez de. la 
4îgurtf. 

Enfui te ayant mefucé la Superficie dexe 
triangle ABC. on la trouvera égale ou plus 
grande ^ ou plus. petite que levtiers delà li- 
gure totale. 

Si elle eft égale , on aura déjà une des 
«diviûons faite par la ligne AC. 

Si elle eft plus grande comme dans cet 
.exemple ^ on .en retranchera un triangle 
ACR qui fera égal à la difiTcrence du tiers 
rde toute la ^gure & du triangle ABC. ainS 
«en retranchant le petit triangle APC^ ce 
^ ^qui reftera ABP. fera Je tiers de la figure 
iTeâiligne donnée. i 
t .Enfin, fi la fuperficie de ce triangle ABC 
^coit plus petite que le tiers de la figure to;- I 
itale y il en faudroit trouver la différence 
\ tpour la retrancher d'un fécond triangle 
* ACD. par un triangle formé par la ligne 
.^C. & par une autre ligne menée xJu point 
, A. avec une partie du c6té CD. en forte 
..que ce triangle retranché puiiTe être joinc 
.^u triangle ABC. pour ne faire avec ce 
triangle que le tiers de la figure totale. 
\ 0n diviferapar la miême méthode le 
îiefte de la figur.e en deux parties égales par 
:^a ligne* droite AG« qui retranchera 4tt 
ifmg^P AP$i le ij:.iaijgl48 ACG^ ^ui éwJW 
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des ^giife's. jj^'f 
Ijdmt au triangle APC, fera le tiers 3e toute 
la figure , ainfi ce qui reftera ÂGDE. en 
:fera par confcquent le tiers donc la figure 
de ciwf CQte':!^ [cra divifde en mis J>anies ég4^^ 
Us f ar m de [es f oints on kngle donne A. 

" R -E M A H !• ^ 

S I on vouloic divifer cette figure donnée 
en trois parties égales par un point pris 
fur un de fes cotez , comme au point P.. oa 
fc ferviroit de la même méthode. La repre- 
fentation de la feule figure 63. pl. XXI 
peut fervir à en montrer la j)ratique. 

L Orfdju^on veut divifer une figure rrreguliere 
ênj)lufieurs parties égales , parallèles À 'm 
des cotez^ donnez, de cette figure y comme icy 
oû Ton veut divifer la figure de cinq côte» 
ABCDE» en trois parties égales parallèles 
à un des'CÔcez AB. de cette figure. Voicy 
<coranfienc on peut en venir à bout. Fig^ 6^ 

;pl. XXIY. 

Menez par un des angles E. de cette fi- 
gure la ligne £F. parallèle au côté ÂB. Se 
jnefurez la faperncie du quadrilatère AE 
¥B. qui fera par exemple de 13 5 toifes » êc 
celle de toute la figure fera fuppofée être 
de 504. toifes.^ dont le tiers fera de i6â 
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' D'où l'on peut voir que le quadrilatertf 
'AEFB.eft plus grand que le tiers de toute 
la figure de 67 toifes , & pat conféquent 
que la ligne comme GH. q«i doit retran^ 
cher un quadrilatère AGHB. égal au tiers 
de la figure propofée, doit être plus proche 

de AB, que n'ell EF. 

Ainû pour trouver fur le côté AE. Iç 
point G. par lequel on doit mener G H, 
parallèle à AB, il faut premièrement me, 
furer les grandeurs de AB. dç 17 toiles, 
'& de BP. qui fc ttouvera de 45 toifes. 

Enfuite du point A. ayant mené la per- 
pendiculaire AI. fur la ligne AB. ou EF. & 
en connoiOant fa valeur qui peut êt^e dp 

XI toifes. . /. 1 • A 

Divifez le tierç de la figure totale qui eft • 
168 çpifes par cette perpendiculaire AI. dç 
ai toifes,& vous aurez un quoti^n Scoifes. 
. Çeja étant fait , prenez le quarrç de AB, 
oui fera de 7^9 toifes . auquçl quarte ajou- 
tez deux fois le produit qui le fera par 1<? 
Quotien 8 toifes , & pâc la différence entre 
AB. & EF. laquelle eft 18 toifes. Ce pro- 
duit fera donc 144 > & K ^'^f'^'' f ' f 
U fomme que l'pn cherche fera donc de 
,017 toifes. de laquelle fpmme on doiç 
tirer la racine auarréeque 1 on trouvera dç 
,'1 toifes $ pieds 4 pouces. 
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des figurété ^ 1^ 5 

FKéCgakàji toifesç pieds 5 ponces, fi 
par le point IL. on mené KG. parallèle au 
côté .BC. & rencontrant le côté Â£« au 
point G. fi de ce point on tire GH. parai* 
leie à on mra pour lors le ^uadrUatere 
AGHB. égal au tiers de la figure totale donniem 

Mais pour achever la dlvifion de cette 
figure, ayant mené de I^angle la ligne 
CM. parallèle au côté AB. & ayant mefuré 
la fuperficie du triangle CMD. fi elle fe 
trouve plus grande que le tiers de la figure- 
totale , il en faudra retrancher un autre 
triangle, comme DNO. égal à ce tiers, . 
Ainfi qu'on l'a déjà fait voir« 

Que fî ce triangle CMD.étoit plus pc-* 
tît que le tiers de la figure totale , il fau- 
droit chercher une ligne PQ. parallèle à 
CM. qui retranchât un trapefe CMPQ. qui 
fut égale à la difFérence qu^il y a entre le 
tiers de la figure totale & le triangle CMD.^ 
& Ton auroit pour lors un trapezoïde PQ^ 
CD. qui feroit égal au tiers de la figure to« 
taie , far conje^nettt la figure totale feroit di^ 
n^ifé^ en trois parties égales parallèles au coti 
donné AB. qui font les traptzje AGHB^ /i 
pentagone irrcgulter GHQ^E. & le tfspezjoidi 
PQCb 

Cette pratique peut conduire aux autref 
c'efl pourquoy on n'en donnera pas ic^f^ 
d autres exemples. \ , ^ 
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ARTICLE IL 

, De U Trigonométrie, 

^p^B j4 Trigonométrie efi me f mie de 
W^^m Ç^^^^^rie qui enfeigne la manière 
f^^^Ol de trouver la valeur de qudques ca-* ■ 
I^^^Sh ^ J^^ qnelqueS' angles incomna- 

dans un triangle. 

Elle eft théorique ou pratique. h^Tiu 
gonomecrie théorique a été fuiEfammeiit: 
démontrée dans la I. Part, de cette Introduc-^ 
tion. Il s'agit feulement icy de faire voir 
«n quoi confîfte la Trigonométrie pratique»; 



Division» 



o 



l'on va traiter dans les trois ferions fuivantes.^ 

La première , montrera la manière de 
trouver quelques côtez ou quelques^ngles 
lAconnus triangle ^ f ar U mojen des 
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Êie la Trigonométrie. fft}, 
iaèles de fimi tangentes» & fecantes. 

La féconde , enfeigncra à connoître & à)-., 
xhefurer par des opérations pratiques toute'' 
forte de longueurs ou largeurs accefïibles 
ou innacceffibles, orizontales, par le moïeftî 
des triangles fembiables & proportionels ^' 
ce qu'on appelle ordinairement 

i^t la troiJieme\ enfeignera par les mêmes^ 
principes à connoître à mefurer pouce 
fo^rte^è hauteurs perpendiculaires ou dia^- 
gonales furj'orifon , xant accefliblç? qu*i-' ' 
i^àcceflîbles , ce qu'pn appelle communé> 
mmtalifmetne.' 



SECTION PJ[IEMIERE.. 

pe la connoiffance des triangles far\ 
le moytn des fables de pnHs^\ 
tangentes ^ fecantes»^ 

CO M M E Ton a divifé le rayon du 
cercle en 60 parties égaies^^ chaque 
partie en Go autres pàrfies égales plus pe- 
tites ^ qu'on a appelle minutes ^ on adreiré\ 
des tables qu'on nomme tables de finus , qtU^ 

GmJ. 
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■j ^i Dé laTrigonomeirîe^. 

qui montrent \c nombre fçmblablesf 
parties que contiennent les finus de tous les 
aegrez d'un quart de cercle. 

Mais ce nombre de 60 parties, ou de 
3600 parties feulement,, n'étant ni corn-*' 
mode pour la pratique, ni aifez grand 
pour avoir fans une erreur fenfible la quan*^ 
tité de finus qu'on ne fç^uioit avoir au 
juftc à .caufe des frayions qui. fe rencon-. 
trent dans cet te fuppucation^roaa encore 
diyifc le rayon du cercle en iooûoo par-- 
tîes, & même en i 000000 de parties, & 
dan^ cette diviûon Ton a fupputé U quan« 
tité non feulement de fînus , mais encore 
des tangentes èi des* fecantes , des degreas t 
& des minutes du quart de cercle , dontcm^ 
#1 drejfé des tables qtfon appelle des fims uh^ 
gemes & [écoutes. 

Ott trouve dans M. Qxanam ces tables dam 
une Jurande exa^itude , atrfquelles le LeHeur . 
fmrra avrir, resem dam le besoin* Il nous fu^.^ 
iey de ehmter la manière de s^en [ervir fa9 
piques exemples Jenjibles. 

D e'p I N 1 T I O N s. 

r 

ON entend par Jînus d'un arc la moitié- 
de la cerde du dotale de L*arc > ainfi la 

ligne. BË« cUJimu de Tare BC« pudeTaa^ 
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De la Ttigommitritl Ti^^ 
cle CAB, dont cet arc ell la mefure ; car 
la ligne BE. eft la moitié de la corde BM» 
qui eft corde du double de Tare BC. c'eftw . 
à-dire de 1 arc ECM. Fi^. h pl. XXV. 

Ce (înui BË. e^ appelle fitm droit ^ parcâ 
que partant àç Textrêmité B. de l'arc BC^ 
il tombe perpendicnlairemenc fur le demi 
diamètre ou rayon AC« 

Or 3 comme la ligne BE, efi Jinus de tare 
BC» ainji^lk. ferale fims droit de l*éerc BF. 
i^ui eft le complément de Parc CB» parce quil 
efi la moitié de la eefde BJ. 

La pertion EC« du demi diamètre AC. corn* 
]>rife entre le (înus droit BE. &Ma circonw 
térence ou arc de cercle BC« appelle fitm 
verfe. 

Ainfi comme EC« eft fimês vevfe , du finos 
droit BE, de même FK. fera le fmns verji 
de l'autre finus droit BK. 

Dq fhis , le fimis droit BK. ejt appelle le 
finus du complément du finus droit BE, parce • 
^a'il eft ilnus d'un arc BF. qui achevé ce 
qui manque pour achever le demi cercle. 

Il y a deux finus verfe ^ le grand & lê petie^^i . 
le petit finus verfe eft la portion du diamètre 
comprife entre le fimis droit BE. & la^ck« 
conférence du cercle, comme BC. 

Le grand finus verfe y ou finus verfe du eem^: 
plement»^ eft le refte du: diamètre, depuis 
le point où tombe le finus droit , jufques à 

6 V. 
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X)e laTrio^omfnetrie. 
la cif conférence la plus éloignée^ comme 
EG. 

Tangente d^un arc , oh d'un angle , dont cet 
Wû efi la mcfure ^ eft la ligne qui partant d'un 
point hors du cercle , tombe perpendicu* 
lairement fur rextrêmité C. du rayon du 
cercle , ou de Ton demi diamètre , ainji U 
ligne LC. efi une ligne tangenti de l^arc BC 
4U de l'angle LÂC« dûm cet arc efi la mefure. 

Sécante d'un arc , ou d'une portion de cercle^ 
teft la ligne qui partant dû centre du cercle 
A* coupe le cercle, & va aboutir à Tex- 
crêniite L« de la tangente CL. ainjlla Ugne 
AB L . . eft fecante de l'arc BC« oh de r^ngU 
LAC. dont cet arc eft la me/ùre. 

L'on dira donc après ces définitions , ijue 
ie Jînus total d'un angle droit n^eft autre que U 
rajfûn dtim cercle ^ ou fin demi diamètre AF«. 
5W fon fuppofe être divife en looooo: par^ 
4ies3 ote en icoocoo, ainfi le Hnus total 
^tant connu, on peut aifément . connoîtrc 
les autres fînus, comme BE. d^mcmeqoc 
les tangentes , comme LC«& les fecantes^ 
^Domme AB L« ,ainji qu'on le vera^ cy-apris^. 
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PRINCIPES GENERAUX 

» • 

Et Axiomes de Trigonométrie». î 

P H O B le £ M fi S«^. 

/L ne peut y avoir de Jîtm dam aucmatfgléi' ^ 
^àe dans les angles moindres tpim angl^^ 
, puifque le finus totalne peut être que 
le rayon du cercle AF. oufaade'mi diame-^- 

^ IL: 



P Dis un finus dro0 ejt grand, comme BE;. 
pks fin Jinus verfi EC. l'efi aujft^ de mc--o 
iiiQ plus un finus droit eft petit, comme- 
BK. plus fon finus vetfe i-cft aul&..ffg./^. 

III. j 

LE JîfJMS droit d'un arc eft aujji Jînus droitr 
de [on fuplemm aHÂmi - certU i .c'eft-à— 
Mt€ de larciiui achevé la demie circohfé- 
lence du cercle , ainiî la ligtveBB. <jui cftr 
ânvLS droit de l'arc CB. peut être auffi ap- 
£eUéc le. ûaus dtok.de foa. foplemcnt.oiï-i 
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'jfS. Dfla Trigommetriei 

de l'arc BIG. ou de l'angle BÀG^dontcet • 

axe e& la mefuce. ri^. I . /^A XK^. 

IV. 

LE Jpnus verfe d^m Afc eta>n joint au frsus 
verfe de fm fupplemem m demi 4;ercle^ 
égale toujours le diamètre , ainfi la ligne EC* 
qui eft ûnus verle de l'arc BC« étant jointe 
à la ligne EAG. qui eft fmus verfe du fu- 
plement BIG. égalera le diameue da cercle 
6C Fig. I. fl. XXfT. 

V. 

D Anx tout triangle reSiangle, chafue cSte i 
peut être pris t^mmodimtnt peur te rayo» 
W>9 ecreU, ou four le Jinus total de iqoooot * 

Dans le triangle tedangle ABC â \ , 
on prend le côté qui fputienc l'angle droit 
C. pour le rayon d'un cercle AB. de ; • 
iooooo> les côcez qui comprennent ceC ji ; 
angle droit font les finus des angles qui 
leiw: font oppofez , ainfi dans ce triangle^ , 
le petit cote BC. fera le Jinus de l"" angle A. cjui ' \ 
Ud e(t oppo{e\ &le cote moyen AC le finus dê » . 
^ angle B. ^ui lui ej} oppofe. Fig. i. pl. XXV. ^ . 

2^. Si dans te iriangte rcdangla ACB^^^ 
ie coxé moyen AC. qui foutient le plus ; 
grand angle aigu B. qui lai eft oppofé , eft , 

]^is pouc layoa du cercle de tQOQpo \ 




E 



De la Trigonométrie. 1 57^; 

fetit notée B ; qui contient L'angle droit fera pow^ 
Un la tangente de l'angle h. & le grand cote 
AB.fHi foutiem tangle droit fera la feeame^ 
Fig.^.pLXXK 

5^, Lorfque dans !c triangle reélangle* 
ACB. le petit côté C6. eft pris pour le rayon 
d'un cercle 100 ôoo , r<îr/wf7jyw AC. qui 
comprend l'angle droit .fera la ta ngente do l'an* 
gle & le plus grand coté A'S^. qut fmient ce * 
mémo angle drok 3 fera la fecamc de co mémo 
angle B.Fig.j^ pl. XXy. • ' - ' . - 

VI. 

N tout triangle , comme le finus d'un an^ 
gfe ejlau coté qui lui eft oppofé y ainfi U 
fmts d'mMtro angle efi au cm qui lui eft op^- 
pofé, d'au il s'enfuit que les cotez, d'un triangto 
ont ontre eux la même proportion que les finis ^ 
droits des angles qui leur font oppofet. 

Carfoit le triangle BDC. foit décrit un 
cercle par les trois points B.DX.qui font les^ 
trois angles de ce triangle. Frg. ^ pl. XXV^. 
Du centre A. foient menées les trois lu 

« 

gnes AB. AC. AD. & les trois perpendka- ' 
laites AE. AF, AG. pour lors ces trois per-^^ 
pendiculaîres couperont en deux également 
chaque côté do triangle aux points- H. I. K; 
lefqttels cotez font icy confiderez comme 
irois cordes coupées par le milieu. 

D'ailleurs , chacun des angles du ttian^ . 

^leétatic in(crit^ a pour mcfuie k moitié 
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i j jj' Xie la Trigommet^^ii 
de l'arc fur lequel il eft appuyé, donc Tatu 
glc infcrit B DC. eft égal à Pangle au centre 
BAF^demême Tangle infcrit BCD« eft égal 
.à r.angle BAE. & enfin langle DBC inf- 
cric^ eft égal à l'angle du ^centre DAG« . 

Or, par la définition des (iuus, la ligne 
BI. eft finus -de l'angle BAF. parce tjtt'clle 
eft la moitié de la corde BC« qui fotttiçn{ 
le double de Tare qui le mcfure-, par la 
même raifon CK. eft iinus dePangle CAG« 
& BH. finus de Tanele BAE. ainfî BL fînus 
de l'angle BAF. fera pareillement (inus it 
Tangle BDC. fon égaL. ' 

On prouvera la même chofe des deux 
autres angles du triangle infcric , dm il 
s'enfuit vifiblement ^ue Vil. finus dé l^angli ^ 
BDC. efik HCcoti (jui lui efi oppafe, comme , 
CK. finus.de l'angle CQD. efi a ÇD. cote qui 
.kd efi oppofe - y pHîfijue ' chacun des finus efi la \ 
meitie du coté , & ainfide l'autre angle | 
Jm4e finus BH. efi moitié du coté BD. . 

VII. ' 
N tout triangle plan y comme la fi>mm^ \ 
JlZs^ des deux cUez, efi ^ leur différence , ainfi la 
tangente de la moitié de la fimme des angles 

^PP^fil > ^fiàla tangente de la difféftnee 4if* | 

dejjbus & au-defiiis de la moitié. .. 

Soir un triangle obtufangle ABC. dont 
on connoît les cotez AB. dç 6 . pieds , &: 
'J&C^ de 3. avec Sangle compris entre cet- \ 
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De là Trigonmetrie %ÊM^^t0^ 
<lèux cotez, comme ABC. de 107 fEfôjo.* 
minutes. Fig. 6. pl. XXV. 

Il faut faire yok que comme la fomme: 
^es deux côeez AB. & BC de 9 pieds eft à 
leur difFcrence j pieds ^ c'eft :à*drre àVex^ 
cez, par icquel le plu5 grand côté AB* fur-- 
paflc le plus petit côté BC. ainfi . la ten- 
•gentc dè la moitié de la fomme des deux: 
angles A & Ceft^ à la. tangente de la» 
différence des deux mcmês angles. . 

Au triangle ABC. les deux cotez étant r 
donnez AB. BC. avec ranglç compris en-i 
tre ces deux cotez Jes deux angles A & C^. 
feront connus^ . 

Comme au même triangle ABC fi le- 
cfirté AB. eft de 6 pieds , 6c BC. dé trois. 

J>reds , & l'angle B. de 107 degrez. 30 nvio^. 
es deux^ autres angles A & G. feront -trou- 
vez en cette manière. . 
Suppofez la fomme des deux cetez. AB. BC*- 

de ^ pieds 

ieur differewe de 3 pieds . 

iafimme des dewc angles ' ' 

A & G* de 73 Jeg. 3 o min; . 

ià moitié de ceite fimme dé - ^6:deg. 15 imfs^j 

la tangenteiie la meitiédeld 

fomme de - 7 3 j 25 -, 

Dites pourlàîs^ cotinne la fomme déS v 
deux cotez connus , 9 pieds ^ efl aient 

^tfére^ce 5 ^^pieds ^ ainâla tai^cnte dei»> 

' ^ ' ' ' '' À. 

•1 . . • • • ■V 



^.06jfM^ Dtf I4 Tfigânometrie. 
moici^dc la fomme des deux angles ôppoi 
ïcz ( qui cft danrS les tables de 7 3 3 2. j ) eft 
' à la tangente trouvée , qu il faut chercher 
dans les tables 2+441, elle donnera ij 
degrez 44 minutes , qu*il faut fouftraire 
de 56 degrez & 1 5 minutes y& ce f refte^ 
rd t% degrez. 31 minutes , fera U valeur du 
fetit angle aigu ^kC. 

Pour avoir maintenant lautre angle aigu 

BCA, il faut ajouter à la moitié de la fom-i 

me des deux angles. 

Sçavoir^ 15 degrez. 44. minutes. 

& - %6 degrez, 15 minutes. 

& U produit ou refie 40 degrez. minutes fera 

la valeur du grand an^e aigu BCA.qu'ilfaloit 

çomoître. 

viir. 

Djins quelque triangle BAC< comme le 
grand cote eft À la femme des deux autres 
cotez. , ainfi la différence de ces deux autres c&^ 
tez, efi À me portion du grand cote\ laqudle en 
étant retranchée , le refiant eft tdque la perpen^ 
dicuUire qui tombe de l^ angle opposé y coupe ce 
refte en deux également au point G. Fig. 7. pL 

Soit le triangle obtuÉangle BAC, fon pe»^ 
tit côté AC. Se le plus grand côté BC. du 
point Aé foit décrit un cercle CO£F» à la 
diftance du petit côté AC. coupant Les deux 
antres cQceas. aux points E Se ¥^-$c qm k 
ÇQt» BAt foit prolongé jufgii'ea D.f m ha 
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7)e UTrigommeirii. i 6i 

BD. fera U Jomme des deux cotez. câff KC. €c , 
AD. font égaux, fui/^nUls fins rajom d'mmê* 
mecerde* 

Cela étant ainfi ^ dites , comme le grand ^ 
coté CB. eft à la fomme des deux autreJ 
cotez BD« ainû EB. la différence ou excès 
de ces deux cotez eft àBF.poctiondu grand 
coté , laquelle en étant retranchée , la per^^ 
pendiculaire KG. coupera en deux égale* 
ment le refte FC. au point G. 

On condud par le ftéce'dem principe ^ fnê 
lorfqne les trois cotez, d^an triangle obtujkngle 
fom connus , ^on cenmitra les de$$x fegmems on ^ 
portions du grand coté BC. jur lequel on aurs 
étbaijfe de fin angle opposé A, la ferpendku^ 
laire AG. Fig. 7. pl. XXV. , 

Car (î dans le triangle BAC. le coté AB. 
eft de 10 pieds BC. de zi, & AC de 1.3 ^ 
il faut chercher les portions du grand côte 
BG.&GC. 

' ; Ainjî fi le grand cote BC. eft de 21 pieds y 

la fomme des deux autres co/eJ(JSA. 

AC« fera de } 5 pieds j 

& la dtff/rence d^iceux de 7 pieds 9 ' 

dites pour lors » comme le grand côté BC« . 

de ZI pieds , eft à la fomme des deux autres 

cotez H pieds, ainiî BE« la différence à% 

ceux de 7 pieds, fera à BE. de 11 pieds ,\ 

différence des deux fegments. 

* Laquelle portion étant trouvée ^ il U 
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v^i ï)e la TrigoHùmtrii.* 

faut retrancher de tout le refte BC. de ri 

pieds , & le refte ij| fera la portion , ou? 

valeur du fegment FC. dont la moitié fera^ 
de 5 pieds pour la valeur FG. ou GG. donc 
BG./cra de i6 pieds 9 & QQ^ de ^ pieds. 

. I X.: 

LOrfcjue dans un triangle obtuf angle GBD. 
L*on çennoh les trois* cotez. 9 on trouvera la 
valeur de la perpendiculaire . tombant du 
fommet B » de fon ' angle obtus ' fur fin plus grand- 
cote CD. en la manière Jfiivante. Fig» ^. pl. 
XXV. 

Soie lé triangle GBD. dont le côté CB* eft; 
8 toifes, BD.de CD. de 25, il faut- 

Kouver maintenant la valeurde la perpen^ 
diculaire BE.^ . . 

Du point B. comme cetitrfi , Scderinteri- 
vale BCi» décrivez un cercle qui coupe les 
deux autres coter du triangle aux pointr 

F&G; 

^ , , Comme on a déjà fait voir que la perpen-' 
'diculaire BË..tombe fur le milieux de la li- 
gne CF. qui cft icy une corde , il faut d*a- 
Eord chercher là valeur de la ligne CF»« 
qu'on découvrira facilement en connoif- 
fant la valeur (^e la ligne FD. par le pf in^ 
GÎpe précédent. 

Car, comme la ligne CD. eft a la ligne 
AD« ainfi DG.eft à DF. les trois premières 
de c€s lignes font connues } CD« eft la bafe- 



' Die U Trigonométrie^. t g^f 

ic ZI toifcs, AD. eft la fomme des coter,, 
c'cft-ïudite, 24 toifes j car CB=BA. GD. 
eft la difFérence des cotez» c'eft-à-dire 8' 
toifcs , parce que ,BG. rayon = CB. petit 
côté du triangle, il n'y a donc qu*à faite 
laregle de trois fuivante. 

Gomme 13 eft à 24 , ainfî 8 fera au quau. 
triéme terme inconnu, qui fera-la ligne DE- 

MtdtipUa»t doue 24 

8^ 

fon atira le produit i&i 

If^uel produit étant divifi fêr 23 

Un mra pourquotim M pif es & i»^ 

viron ^ de toife 

four la vnleurde la Uffie DF. cela étante làr 

lijgne DF. vaudra 14 toifes puifque la. 
ligne CD. en vaut z j ^ donc la ligne CE*- 
mitié de CF. vaudra 7 toifes & \. 

A prefent, connoilTanc la valeur de CE., 
il eft aifé d'avoir la valeur de là perpendi* 
culaire BE. car à caufe du triangle reétan^- 
gle CEB. fi l'on ôte du quarré de GB. qufc 
cH 64 toifes , le quarré du côté CE, qui e£k- 
un peu moins de 54 toifes , ce cjui refierai 
four le (fuarride la perpendiculaire BE. fera^ 
d'environ 10 toifcs , dont la racine qnar^ é fera 
3 toifes ^ & (juelefue* chofe de plus pour la valeurs 
de cette perpendiculaire. BE*. que l'^n vouloii'^ 
^moîtfe.. 
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X. 

« 

LE iinus total étant divifé en looood 
parties égales , il s'enfuivra que com- 
me la corde de Tare de 6q degrez eft égale 
au rayon du cercle y elUfira aujjide i ooooo 
farUes , & que la corde d'un angle ou d'un 
arc de 3 G degrez , nsfera (jne de 5 0000 par^ 
ties j parce qu'elle n'eft que la moitié de la 
corde de 60 degrez. 

Ainfi ayant la corde de 50 dêgrèz de 
5 0000 parties , la cords de 
par confi^uentde 1 5000 parties. 

Parle oiême principe, ayant la corde de 
ij degrez de 15000 parties, an aura la cer^^ 
di de trois degrez, ^uifera de ^ 000 parties. 
. Et fiTon a la corde de trois degrez d^ 
5000 parties , on aura aujfila carde d^nn d§i 
gré de 1666 parties égales. 

De même ayant la corde d'un degré de 
1666 parties , on aura aujjl la corde de 
minutes , moitié d^m degré, qui fera de 
parties égales^ 

Et Cl Ton a la corde de jo minutes de 83 j 
parties , l'on aura la corde de minutes qui 
fera de parties^ 

De mênie auffi ayant la corde de 15 mU 
nutes de 416 parties ^ on aura la corde de } 
minutes ^ui fera de S} parties. 

Or , Cl Ton counoît la corde de 5 jni^utei 
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'DeUTn^oftmttfU. 
pour ctre de 83 parties , l'on eomohra ht 
e^de d'une minute ftra de ij parties. 

£c enfin ayant la corde d'une minute de 
27 parties , on aura la corde de deux imites ^ 
dont la moitié fera le finus de Tare d'une 
minute , ainfi étant parvenu à la connoijjancc 
du finm d^mie minute , on parviendra à connohre 
aijemem tous Us jinus des degrez. qm peuvent 
tmnpofer le quart du cercle , ou des différents 
angUs qu'on peut former dans un quart de cer^ 
de , ainfi qtlon le Vfra dans les ptoblêmes ff^i-^ 
vants, 

XI. • 

A Près avoir donne la manière de trou-f 
ver les différents finus des arcs dans 
le principe précédent , il faut icy montrer de 
quelle manière on peut dé te f miner en parties tour- 
tes Us tangentes 0* fecames de tous les arcs dont 
on 4 les finuf ^ à caufe des ufages fréquents qui 
fi rencontrent dans prefque toutes les opérations 
de la Trigonométrie , & principalement dans 
celles de V Afironomie i où^on emploie prefque 
toujoitrs des triar?gles appeliez, fphertques ^ c'efi^ 
à-4ire ^ qui font formez, par des arcs de grands 
cercles delà fphere. Fijr. 8 pl. XXV. 

Suppofez un angle CAD. de 30 degrez, 
fonfînus par conféquent ferji de 50000 
parties EB. JEig. S. pl. XXK 
' JLa tangençe CD. parallèle au finus. Se 
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^'^1S De la Trigonametrle» 

tterminée par le rayon AE« prolongé vers 
D. eft ce qu'on appelle abfolument la tan- 
,gence de Tare CE. comme la ligne AD., en 
cft la fecance. * 

Ileft aiféde déterminer cette tangente 
CD. & cette fecante AD. en parties égales, 
dès qu'on a le finus EB. car le finus ER 
^onnu^fait connoitrela Ugne AB. puifquc 
Ûe triangle ABE.efl; reétangle > & qu'il n'y * 
a qu'à oter da quarri du rayon AE. le 
^^quarré du fînus EB. pouravoir le quarrédc 
'la ligne AB. dont la racine quarrée fera la 
valeur de la ligne AB. 

Or , à caufe des triangles femblables 
ABE. ACD. comme la ligne AB. eft à la 
ligne BE. ainû le rayon AC. eft à la tan- 
gente CD* 

Cette tangente étant une fois connue , 
il eft aifédeconnoître la fecante AD. 

Car comme le (inus BE.eft auxayon EA. 
ainlî la tangente CD. eft à la fecante DA. 
.k cmfe des triangles CAD. BAE. 

On peut avoir encore autrement la fecante 
AD. carie triangle ACD. étant redangic, 
lû au quarré du rayon AC* Ton y joute le 
. quarré de la tangente CD. l'on aura le 
quarré de Thypotenufe AD. dont la racine 
quarrée fera la valeur de la fecante de Tau 

> 

■ 

à 

J 
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De là Trigonométrie. 
XII. 



147 



Tarant Âemié h fims BF. d'un arc de ,0 
^ degré?,, tromper le finus du compler^em . 

degrez. Fig, lu pl. XXVI.. ' 

Le fînus donné FB. forme avec BD. oa 
ion égale FE. Nin angle droit , donc EB 

i arc BC. qui eft le complément de l'arc 
donne AB .ainûfi du qwrré de EB. c'eft 
^dire, fi du quarré de 1 00000. on ôte iè 
guarre de BF. c'eft-à dire , le quarré de 
•Toooo , reftera le quarré de BD. U 
racme quarree fera le fims de i' arc BC. de^o 

XIII. 

- 

ENime Çme de triangles plans , Us eStez 
m emr'eux la même proportion^ que les 
■ piHS des angles tjui leur font oppofez^ 

Car ies fînus font la naoîtiédes cordes oa 
foutendcntcs j mais les c^tez de «uelquc 
triangle plan que ce foit , font ?ntr'eux 
comme les ioucendentes des angles qui 
acur font oppofez : donc auIE comme 1» 
jnoitie des ioutendences. 

Car la proportion qui eft du tout au tout 
la même de la moitié à la moitié^- * 
Or , fQHr sonmm fi les cètcx, de ^^telfa» 
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Yét ' î>e UTrigomméirit. ^ 
triangle , comme A^C. font entr'eme cmmelet 
fmttendentes des angles qui leurjom oppofez.Jig, 

Décrivez uncerciearcntour du triangle 
donné , en foite que fa circonférence paffe 
par les trois points A. B. C des trois an- 
gles , pout lots les cotez de ce triangle fe- 
ront les foutendentes des atcs qui leur font 
oppofez , ou des arcs qui mefurent ces an- 
oies , qui font doubles de leur mefure. 

Ainfi dans cet exemple le côté AB. eft 
la foutendente de l'angle ACB. que l'arc 
AB. tnefure , le côté BC. la foutendentc 4c 
l'angje BAC. que l'arc BC. mefure , & le 
côté AC. eft la foutendentc de Tangle AhC, 
que l'arc ADC. mefure. 

£)oNC le coté AB. eft au cote BC comme U 
fiutendentede angle ACB. eft à lafiutendeme 
de l'amie BAQ, & ainfi des autres exemples, 

XIV, 



L 



Oïf^ue dans un triangle ABC. l'on een^ 
^ mît m côté AB. de i oo toiftis , dr deux 
de fes angles iff avoir, l^ angle A. de Codegtez., 
l'angle B. de ço deirez.i on connottra, aufti 
ie mifièmt angle C. & les deux autres côte^^ 
AC. CB. la manière fuivamê. Fig. it. fU 

XXVI. . ^ t 

Comme le fînus de l'angle C. degrez 

oui eft de looooo parties ^ eft à foii côté 

oppofç 



Digitized 



I 

izedby Google 1 



î}eUTrigonoméme. *t^^ 
oppofé AB. de ICO toifes ; ainfi le (îniis de 
éo tltgrezjou de l'angle A.quie£tS66oz, 
ûinfi quon le trouve dans les tables , eft à foii 
côté oppofé CB. ' 

Pour connoître ce que vous cherchez ^ 

faites cette règle. 



par les 

&leprQduit 
étant divife parles 



Z6601 x^. terme dî 

la propoTt^^ 
100 1. i"". ter. 



8660100 

loooQo/ iKUrmem 

ce qui fe fera plus facHemeMeix coupànc 
les cinq derniers chifrcs de la fomme à di- 
vifer , qui font 6 o z o o . Les deux chifres qui 
refteront 86 , feront le quotien de cette 
divifion ; le quatrième terme de la propor-; • 
lion & la valeur 8 6 toifes pour le côté BCJ 
' Mais comme il eft refté de cette opéra 
tion le nombre 60100., ' / ^ 

multiplln, ce nor/;bre 
far 6 pieds valeur d'urte tûife 

& vous am\ pour produit^ 

duquel fi vous en retranchez les 5 dejrnierS 
chifres z56oo> /^«^^^^^"^ qui refie vaudra 
pied tfu'ilfaut ajouter auméhC. qui fera pou^^ 
hrs de ^6 toifes i pied. 

Enfin , comme il eft refté encore le nomt 
fjre 13600 . • 



^0100 
6 

.1 Z J^OO 
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I70 De U Trigonomiitie* 
tfêtltipliez, ce nombre %i6oo > 
far 1 1 pouces valeur d'un pied , 11 

& vous aurez:, pour produit ^ z • 8 3 2 o o 

duquel produit fi vous en retranchez les 
dcinq derniers chifres 85100 , le chifre 
qui reftera , fera deux pouces qu il faut 
ajouter au cote CB^ qui fera alors de S 6 toifes 
l. pied upouces. 

Mais comme il eft refté encore de cette 
opération le nombre 83x00 

multipUel^jse mmbre 83x00 
far i X lignas valeur d'i^ pouce i x 

& vous aure^our produit 9.98400 

• 

Duquel produit fi vous en retranchez les 
cinq derniers chifres ^ qui font 98400 , le 
chifre 9.. qui rçftera fera le nombre des 11* 
gnes qu'il faut a}oâter au coté CB. ^i fera 
anfn de toijes 1. pied x. pouces & 7 Ugnes î 
le refie 98400 ^it être négligé ^ puif^utl ne 
fçauroit produire uneligne^ 

Cette opération faite 9 on trouvera, l'autre coté 
ACm en difantj 

Comme le lînus total 100000 eft à foa 
ç&ié AB. oppofé de 100 toifes ; ainfi le 
iinus de Tangle B. de 30 degrez , qui eft. de 
5 cfooo parties , ain/i cju^on le trouve dans les 
t aides , fera à fon côté oppofé AC que l'on 
.connoîcr c en f aiWt jçette regle^ ^ 
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De U Trigonométrie. 

far Us ^ . 100 toi. coté AB* 

& vous aur4l(Je frod. 5000000 millions^ • 

divifez, ce produit j o o o o o o 

par le premier UTfM 100000 

tOt4il. 

<c qui fe fait aifément cti coupant les y der^ 
iiiers chifres de la fomme à divifer , qui 
font cinq aéros, <^ les deux chifres re fiant 
50 > y>r^i{^ /4 Comme ou valeur dcs toifes du coti 
AC. 

jiinfi par cette opération » on peut paramif 
à la connoijfdnee des triangles dont on connut 
deux angles , & un coté €o»sfris entre ces deuse* 

.mglei. X 

LOrfcfue dans un triangle ABC. Von connost 
deux ckez. hk. de 125 toifes , ^ ACL^ 
140 toifes avec l'angle K/de j^y degrc^^ com^ 
fris entre dee dei^x citez, connus ^ l'on trjuvera 
les deux autres angles B& C.& letroifieme coté 
BC. deia manière fuivsmte. Fig. ipplanxJee 
XXVL 

Chcrcliex iîâbord la moitié de la femme 
^es deux angles inconnus B & C. qui fe 
trouvera être de 60 degrez jo minutes , Ôc 
faites cette analogie^ 

Camme la fbmme des deuY cotez coiv^ 
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mis 17^ eft à leur diiFérence ; ainfi la 
tangeace de la moitié de la fonime des an- 
gles inconnus qui fe trouve dans les ta*^ 
bleSjde 141411 fera à la tangente de l,a 
moitié de la difFérence des deux mêmes 
angles inconnus \ ce qu on pourra décou-- 
vrir en faifant la règle fui vante, 
tmltiplieTlc mmbu * '241 411 ^^.ter. 
far U différence x^. ter, 

& vous aurez, le produit é o 5 5 5 1 5 lequfl 

étant divife parle ptem^ terme 1 7 j 
pn aura pour qmtien 2,1^47 ^ 1£| 

Laquelle fomme de 11947 fera la tangente 
de 1 2 degrez 23 tpinuces , ainfi qu^on le trau^ 
vera dans les tables ^ Se les t 1 degrez 13 mi-^ 
tiutes feront le vaietu: de Tangle qui e(t la 
moitié de la différence entre les deux an- 
gles incont^us ^ camme él eji marqué dans Us 
tables. ^ 

' Or, fi on ajoute cet angle de ti degrez 
X3 minutes à la moitié de la fomme des 
angles inconnus, 67 degrez 30 minutes, 
l?0n aura 75 devrez 5 3 minutes pour le plus grand 
^ngle inconnu de ce tr sangle qui eft L'angle B. 

Si vous retranchez enfuitç de l'angle 6j 
degrez 30 cninutes, la valeur ii degrez 
minutes , on trouvera 5 j degrez. 7 minutes 
^peur la valeur du trotjîeme an^le imotm C« df^, * 
iftrian^lf^ * * . . . 




!be la Trigmmitrie. 17 ^ 

Enfin connoijptnt les mis angles de ce triatigie 
& les deux cotez. , on connottra facilement le 
troifiéme cote bC. par le problème précédent. 

XVI. 

LOrfqucn comoh les trois cote\d'm triargle 
tel que ABC, Pon connohta fes trois an^ 
gles y en fuifam opération fmvante. ^ig. 14, 
pLXXYl. 

. Faites dabord cette analogie , comme le 
plus grand côcé AB. de 120 toifes efl: à la 
lomme des deux autres côtez 140 toifes ; 
aind la diâTérence des deux mêmes .cotez 
qui efl: zo , fera à la différence des feg«« 
mens faits par la perpendiculaire CD» 
ijuelle différence on trouvera enfaifant la regU 
fuioante. 

multipliesi 140 toifes i\ moyen 

far la différence 2 o — ' i«. mym 

& vous aurez, le prodhit 1800 lequel étant 
divifé parles - ' 120 toifes 1 ex^ 

vous aurez, pour quotien 23 toifes x pieds, 
pour la différence des fegmens faits par la per^^ 
pendictdaire^CD. 

* Laquelle différence 23 toifes 2. pieds 
étant ajoûtée avec là même bafe AB. 1 20 
toifes y donnera 143 toifes 2 pieds ^ dont la 
moitié 7 1 toifes 4 fieds^ fera la valeur du plus 
grand fegment DB. , • 

. Et pour avoir le petit fegnaent DA. ij 

Hiij 
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ï 74 I>iU Trigommitrie^ 
faut retrancher les 71 toifes 4 pieds i& 
Xonte la bafe 120 , & ce qui reftera, eefi-x^ 
dire y 48 toijes 1 pieds fera la. valeur de ce pc^ 
fit (egment DA, 

Maintenant pour trouver Tanglé B, dans^ 
le triangle redangle CDB. prenez BC. pour 
• le finus total 100000, & faites Tanal o- 
tgiefuivante. 

Comme le côré CB. 80 toifes eft au çrand 
fegmenc DB. ji toifes 4 pieds , aind le &m 
nus total 100000 eft au finus du complé- 
ment de Tangle B« t]ui eft BCD. cé qa^oi» 
içaura par la règle fuivante. 
^ultipliezles 100000 fimistetwt 

far les 71 toifes pie de 

ce que vous pourrez.faire ainfi^ en multi- 
pliant dabord par les 71 toifes , vous aures. 
le produit 7100000 
auquel il vous yajoûtez les ^ox 

tiers de 100000 
pour les quatre pieds, vous aurez 

encore 6600^ 

i& poar total 71^6^000 

Lequel total étant dîvifé par les 80 tfti- 
/es,vous aurez le nombre 89575 pour la 
:Valeur du finus du complément de Tangle 
^B. qui eft Tangle BCD. & qu*on trouve 
dans les tables de 6^ degrez j8 minutes , & 

j[deiit le complément ^ qui eft vis-à^vis ^ 



r 
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ibns les mêmes tables, de i^ <iegte«- 
XX minutes pour la valeur de rangle B. • 

■ Mnfi par cette opération , conmiffam'U trUf^ ' 
gle reUangle BDC. on cowmtra dt^ thème 
l'autre, triangle reUangle ADC. & Us eMinoif* 
font tous Us det x , on connottra 4miiemmeni 
tout le triangle ABC. dent on ne conn&ij^olt . 
les trois côtez^ 

X V 1 

LOrfeiM dam uif triangle ABC. on corne tt 
deux .cotez. AB, de 54 pieds, ^ BC. 
pieds , avec m angle C. oppofé à l'un 4e ces 
€^te7 AB. on trmvera lemifiéme coté AC. & 
les deux ornes angles A & B. m U manieu 
fumante, Fig. 16, pL XXVI, 

Comme le côté AB. de ? 4 pieds eft ^ 

csôté BC.de ij, ainfi AB. 8^935 ^^"^ ^« 
l'angle C. de 60 degrez x\ minutes ( comm* 
9tt le trouve dans les tahles des Jtmts ) eft à BC, 

finus de l'angle A. . , / 

Ainfi ayant cherché le <îOOtien < ^wo» 
mwera dans les tables des fmus ) Ton aura 
19 degrez 24 minutes pour la valeur de 

l'antrle A. , j ■ 

Or û l'on joint cet angle A. de 19 degrea 
24 minutes à l'angle C de 60 degrez xj 
minutes , & qu'on en retranche le tota* 
79 dcp;rez 47 minutes dfe j8o idegrez v*^ 

■ leuï des trois aneks du «iangle, fe 

H iiij 
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l'y 6 DeUTrigommettie^ 
rçfteta, c*eft.à"dire loo degrez ij mkutesj , 
fera la valeur de Tangle B« 
- jiinfi comotjfant maintenant les trois angles 
. dn trimgle A6C« & deux descote':^^ onconnaU 
ira fofiUemenc le troifime coté AC» far les fro^ < 
blêmes fréeedims. 

X V I i I. 

LOrfque dans ufi triangle obtiifavigle ABC* 
on connaît te plus ç^r nd coté AC. de zz 
pieds , & le petit cote BC, de lo pieds avec 
le plus petit angle C. de 2,^ degre'^'^o minu^ 
tes ^ l^on connaîtra les deux autres angles B <^ A«; 
&lejrûijiême cote^Q^ en la maniire fuivante^ 

Ftg. ij pf.xxri. ' 

Comme le côcé BA 10 pieds eft au côté 
AC. de 2 pieds , ainfî BA.* 42002 finiisde 
Tangle A. comme on le trouve dans les tar< 
bles , eft à AC, finus de l'angle B. 

^ / -On trouvera promptement le finus AC* 
5240 5 , parce que ce finus eft le (]aus de 
Tangle aigu ADC, 67 degrez 51 minutes ; 
.que l'arc ABD, environne , & l'angle obtus , 
ABC.y^ trouvera être de uz deore':^iS minut. 

. parce que l' au KDC. l^envirome. 

f^^f ce que l'on vient de dire , on voit 
JL* clairement qiion peut par le moyen des ta-* 
èles de Jinus tangentts GT fscames , trouver queU 
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De U Trigonométrie. iyf^ 
chez. , ûu quelques angles mmms dans, 
un triangle , & quon peut s'en fervir très-u$i^ 
lement dans toutes les operatiens pratiques de 
la Thgommetrie , dent on va donner cy^après 
des exemples fenjibles par des opérations mccha-^ 
niques. 

Des Tmngks Sfheriques, 

CO M M £ la connoifTatice ^parfaite de 
toute forte de triangles fpheriques 
fuppofe celle de toute rAftronomie dont 
nous n'avons pasrefolude parler dans.cette 
][ntroduâ;ion^ nous nous contenterons feu-* 
liement de donner icy une idée générale des 
|;riangles fpheriques , & de la manière d'en 
connoître leurs angles & leurs cotez in^' 
connus, comme ayant beaucoup de rapJ 

{)ort à Tarticle de la Trigonométrie redi-» 
igne que nous traitons en ce lieu. ^ 

De'finition. 

ON entend par triangles fpheriques ceux 
qui font compofez de lignes courbes 
ou circulaires, comme on le voit dans la Fig. 
17. pl. XXVLo^U triangle ABC. efl com- 
pofé trois portions de cercle ÂB« BO4 

. Hv. 
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pila Trigemmetrif, 

.Problème General; 

POht mtivcr la valeur des trois angUs du 
triangle féerique ABC. Fig. 17. fL 

i\ Prolongez le côié BC. vers F* enforte 
que BC. & CF. fa({ent un quart dé cercle ; 
'4e niême> prolongez le côcéBA^vers G« 
enforte que BA. & AG. compofent un au- 
tre (]^ttart de cercle^ f(^kr lors fi l'on décrit du 
faim k. l^arc F G. cet arc fera la valeur de 
""^it^angle cH^iligno ABC. 

1^. Pour avoir la valeur de Tangle C. 
prolongez le côté AC* vers £« enforte que 
aC. & AE.compofent .un quart de cercle , 
Je même prolongez le côté AB. vers D. 
' enforte que AB. 6c BD. compofent auffi un 
'autre quart de cercle, pour lors fii'on forme 
i^w d§ cerde DE. il dmura U VAlestr dg 
l'angle C. 

- ^% Si enfin Ton vouloir connoître le troî- 
fiémé â/ngle A. il n'y auroit qu à prolongée 

" le côcé AC. vers H. enforte que AC. & CH. 
compofent un quart de cercle, pour lors fi 
ton forme i'arc de cercle DH. tl donnera la 
valeur^ l'angle A. 

Ainfi par ce problême on vient facile- 
ment about de la cornioifTance des angles 

•4'un triangle fpherique , on parviendra 

facilement à U connoiffance défis cotez , pjomnk 



4 , 

Digitizecî by Googl( 



De la Trigmmetrtf: 175^ 
;^u^ûn en canmijfe un fed avec fieux angle qh 
dêfM cotejc avec m angle, & jHnnr Urs on [e 
iMok fervir de la même méthode i/ue ^wms- avù^e 
donné pour les triangles re^ilignes par le moyen 
des tables de finus tangentes & ficames fi»^0ff 
troiéfve^ drejfées pour cet ufage dans M, OXianna^fÂ, 

eu dans plu/km atares Aneheurs^ ^ ^ 



Ï>RINCIPES GENERAUX. 

-il 

D Ans les triangles fpheriques re^ angles j 
le finus total efi au finus de l'un des €eUK,i 
^omme la tangente de l'angle adjacent à ce c^tfi 
efi à la tangente de l'antre coté oppofe à cet 
jtngle d^une part, & que les tatJgemes de detac 
afcs font en ratfons réciproques avec les tangent, 
fis de leur complément d'autre part. 

Soit le triangle fpherique ABC, Fig* 18.' 
p/.XKVL redangle en B. donc l'hypote^' 
nufe AC. eft la diftancc du foleil C. au plus 
proche équinoxe À. le côté A B. fera la 

Îartie de Téquatcur , fur lequel fe cocpptô 
afcenfion droite du foleil jufqu^au plus 
proche équinoxe le côté CB. fera l'arp 
du méridien comprenant la declinaifon du 
fpleil^ Tangle A. fera donc de z% dcigreas 
minutes, qui cft la plqs grande abliquiçé, 
4e Vcclipti^ue, / . ; 

' Un 
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i Maintenant foienc prolongez les^ arct 
^AB. AC. jufques au quart de cercle en D 
& E. & du poiiit A. comme polefoit décrie-* 
Tare DEF. rencontrant Tare BC. prolongé 
'en ¥. & pour lors le point F. fera le pôle de ' 
Tare ABD. & les arcs FD* FB. feront aufli 
des quarts de cercle , donc Tare DE. fera 
la mefure de Tangle A. de degrez & 29 
^ minutes , donc auui Tare EF» fera fon com.- 
'plemenc do 66 degrez 51 minutes. 

Enfin au triangle fphériqueEFG. rcâ;an- • 
gle en £• le côté EF. étant connu ^ on aura 
«cette proportion. Le finus total eft au finas 
;duc6té EF, complément de la plus grande 
"^obliquité ^ comme la tangente de langle 
F. adjacent à ce côté , eft à la tangente du 
*-cocéCE. oppofé à cetangle^ ou rccipro- 
^quement, comme la tangente de lare CA. 
complément de CE. efl: à ta tangente de 
'l'arc AB. complément de Tangle Y.poHrlors 
cet arc AB. eJl Vafcenfim du foUtlrcquife, - 

■ 

II. 

DAns un triangle fpheri^ue reBangte , let 
Jims des angles font proportionels aux fi^ 
ms des cotél(jiu% lenf font oppofcz. Fig. i^. pL 
XXVL 

' Soit le triangle fpherique ABC. Fi^. ic^ pL 
^XXVn. redangle en B. ayant prolongé le 
£Ôté^Ç^& l'hypotenufe AC»^ chacun ju^ 
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De ta Trigônometrîe. ' i^f 
qu'au quart de cercle en D & E. du point 
'A. comme pôle foi t décric l'arc DE.v qui 
fera la même de l'angle A. enfuite dy cen- 
tre de la fphere F. foient tirez les rayons 
FA. FBi FD. SE. & foient de plus tirez EG. 
perpendiculaire fur FD.& CH. perpendk.' 
culairc fur FB. alors VG.fera le jtms de l'arc 
ED. ou de L'angle A & CH. fera le Jînus dtt 
côté BC, oppoj'é à cet angle A, 

Enfin foient encore tirées Cl. perpen- 
diculaires fur le rayon AF, & la ligne 
IH. alors CI. fera le fînus de l'arc AC, 
cette préparation étant faite, les triangles 
reftilignesFEG.ICH. font femblablesjcar 
i". leurs plans font parallèles , étant tous . 
deux fur le plan du cercle ABD. à caufe 
des angle» fphétiques ABC. ADE. qui font, 
droits. 

Ces deux triangles FEG. ICH. ont cfiaJ 
cuu un angle droit en G & H« & les côtez. 
FE. IC. font parallèles étant tous deux - 
perpendiculaires fur le rayon FA, les cotez 
EG. CH. font aufïl parallèles entre eux^ 
étant perpendiculaires fur un même plan ^ 
( donc par la coupe des plans parallèles ) 
langle EFG. eft égal à l'angle CIH. ces . • 
'triangles font donc femblables^ & ont 
leujrs cotez proportionels FE. rayon ^ au 
fmus de l'angle droit ABC« & ell: à CI. iu 
i^us de rhypotenufe AC. c^ui lui eA of poa ^ 
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fée , comme EG. finus de l'angle A. efl: à 

CH« (înus de l*arc CB. qui eft fon cocé 

cppofé* 

L'on démontre en même temps qu*au 
.Cciangle fphérique ÂBC. Iç iinus de l'angle 
.droit B. ou le rayon , eft au (mus de Thy- 
pocenufe AC. comme le ûnus de Tangie 
C* eft au iinus de fon côté oppofé AB. en 
commençant par prolonger les cotez CB* 
CA. donc L'on conclura quen raifon égale ^ le 
Jims de Cang!e A. ejî au finus de [on coteoppesé 
, BC. comme le (inus de l'angle eft au ii- 
nus de fon côté oppofé AB. 

^ ^ '^h 'ih '^'^ -A* 

^%f^ «i^P» U|f« 

SECTION SECONDE 

De la Longimetrie^ 

LA LoNGiMETRiE eft une partie de 
la Trigonométrie pratique ^ qui enfei« 
• gneà mefurer toutes fortes de grandeurs 
ou diftances orizontales » ^cceffibles 00 
inacceflibles, amfi quon le v^rra dam lejt 
ifTûIflemes fuiv4ms^ 
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PROBLEMES* 

I. 

POur mejkrer mi cmiahu^ U largeur d'unà 
rivière K. fans avoir befoin de U traverfer. 
lil.iopl.XXrri. 

Cherchez un point tel que A. d'où vous 
puiffiez obferver quelque objet remarqua* 
ble au-delà de la rivière , enferre qu'avee 
un demi cercle vous puiffiez former avec 
le rayon- vifuel AC, & la ligne AB« Tangle 
droit CAB. 

Mefurez enfuite fur le terrain & fur le 
bord, de la rivière la ligne AB. à laquelle 
vous donnerez telle valeur qu'il vous plai- 
ra , fuivant la comodité du lieu , qi\ la vo-i 
lonté de celui qui opère , comme par exem^i 
^le icy y o toifes, ^uoiquil fiit heautcup miewe 
défaire cette bafe plus grande. 

Formez enfuite au point B. avec le demi 
cercle umautre angle droit ABE. & mar- 
quez fur le terrain ce rayon vifuel BE.avcc 
• une corde , ou par le moyen d'un petit 
.fiUon. 

Divifezpour lors la bafe AB. en deux 
également au point D. & fur ce point ayant 
\obfervé Tangle ADC. pour être de 70 de- 
gré z 3 pmr lors la difiaifce ^ui Jk. trouvera fuit 
le terrain depkis le point f.jufques au foint 



Digitized 



- 1 



184 Trigonômetrie^ 
fira égal k U largeur de U rivure reprefentée 
far la ligne oh rayon vifud KQ.par leTheor. 
XIII de la I. pan. pag. 2 1 . 

R E >M A R QJJ U 

LOrfjuele terrain ne permet point de tirer 
U ligne BE. à caufe de quelque obftacle in- 
Jférmèmaklej comme quelque montante m autre 
inegaUte de terrain y &€- 

Il faut feulement bien ob fer ver fur le 
terrain la valeur de Tangle droit CAD. & 
celle de Tangle ADC. de 70 degrez, ainfi 
que la valeur de la bafe AD. qui fera de z$ 
de 50 toifes plus ou moins félon la volonté. 
Et ayant formé fur le papiiet une ligne 
droite fervant de bafe BD* qu on aura di- ^ 
. vifé en 2 y ou y o parties égales qui vaudront 
-autant de toifes conformément à la bafe 
connue fur le terrain , faites avec un ra-' 
porteur fur cette ligne BD. un triangle 
DE. femblable à celui qu'on a obfervé fur 
le terrain 00 fur la rivière CAD. & pour lors 
les çkez. & les angles de ces deux triangles étant 
proportionels , fi l'on mefure avec le compas U 
coté BE. Jurle cote connu BD. Con en connoîtra 
ia valeur 3 qui fera affez. précijénjent la même 
4jiue la largeur Ch. de la rivière que l'on vouloir 
connoître. La figure d'un raportcur ejl dans U 
flanche XIY. fig* ^ 
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A u T n E M B. T. 

Tirez fur le terrain & de votre côté une 
bafe AB. de la longueur que vous 
voudrez*comine icy de i oo toifes , & for- 
mez au point A. fur celte bafe de part & 
d'autre les deux angles droits CAB. DAB* 
& marquez fur le terrain avec une corde ba 
autrement la ligne ou rayon vifuel AE, ou 
AD.jF^^. 21 j>l XXVII. 

Portez enfuite votre inftrumentau point; 
B. & ayant connu la valeur de Tangle ABC^ 
de degréz, formez de Tautre cotez de 
la ligne AB. une autre angle femblable 
ABD. de 30 degrez , pour lors fi l'onmefuH 
la ligne A D. elle fera ajfe7J>récifement la Ut'- 
geur AC. 55 toi] es de la rivière que P on vouloit 
comohre. 

Remarque, 

_ i 

Ç I le terrain ne permettait poirJ de , tiret 
O la ligne AD. ou AE. il fuffiroit de rap- 
porter fur le papier un triangle BAD. fem-^ 
bkble & proportionel au triangle CAB; 
qu'on auroit obfervé fur le terrain ou fut 
la rivière , ainfî quon vient de le dire, 
& l'on connohrôit ajftz. précisément ce qu'ofi 
cherche par le même principe. 



fBS De U Tngonometrie.t 

II. 

* w 

POur mefufer Ix largeur d^une rivière , eu 
quelque OMtre grandeur m^çcejfihle par k 
moyen d*un triangle cquilateral de de caU 
ton OH de cuifvre DB£. pofe bien orizfintak* 
mept fur fin pied. Fig. l'z . /^Â X X V I !• 

Cherchez fur le bord de la rivière un 
oint tel que N, enfortc qu'avec le triangle 
quilaceral , vous pui(Tîez découvrir avec, 
«ieux de fes cotez 0B« BË.deux objets remar-* 
cjuables ^ lun en de4à de la rivière^ com- 
me l'arbre A. l'autre en de-ça de la rivière^ 
comme Tarbre M. ou toute autre chofe. 

Tirez enfuite de votre côti une ligne 
.idroite du point N. au point M» par le nioïea 
d'une corde ou autrement, qu'il faudra 
parcourir , jufques à ce que avec votre 
même triangle équilateral vous ayez trou- 
véVn point tel que C, d*où vous puiffîez 
♦découvrir avec les deux cotez de votre 
triangle équilateral Tarbre A. & le point 
/ur lequel vous aurez planté un piquet , 
pour lors vous aurez trouvé fur le terrain 
eu fur la rivière le grand triangle équila- 
teral NAC. dont un de fes cotez NC. fe 
, jtrouve icy connu de 40 toifes plus ou 
moins, 6c par conféquent les trois cotez & 
les trois angles. * > ' 

fe dis pour lors que fi l'on fait onfuito finr U 

N 

\ 

/ 
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De la Irigonometrie. 
fapier, & fur me ligne Àivijée en 40 fmie$ 
égales m triangle é^mUt et al ^ & que damca 
ttUngle equilateral Con abaijje la perpendictê^ 
laire AH, cette perpendieulatre étant fdsejuree 
fur la bafe NC. de ^otorfcs^ fera connoître la 
largeur de la rivière^ & qui en fera k peu pris 
la jujte vaL ur par le même principe. Cette pra^ 
lifue ejl purement méchmique ^ quoique boinfii^ 

LOrfque la difianct inaccejfible efl fort €on-^ 
Jiderable , comme un bras de mer , on en 
^onnohra la largeur CE. de Cftte/orte. Fig. 24. 
pl. XXVII, 

Prenez fur votre terfain une bafe confia 
iderable, comnne d'une lieuëde looo toi- 
Ces y am(î qu'il eft marqué iey du point A; 
iiu point qui font deux Villages fut le 
bord de la mer. 

. Du point cherchez fur Tautre borl 
delà mer quelqueobjet remarquable^com*» 
me le fommet de quelque montagne , oa 
quelque autre chofe, & avec votre demi 
cêrcle, obfervez avec beaucoup d'atten- 
tion la valeur de langle CAB». formé par 
Je rayon vifuel AC. & par votre bafe con- 
jwë A B> & en ayant marqué lavaleuii fuc 
un papier, comme icy.de 46 degrez* 

Pallez enfutte au point B.d'oû ayant ob- 
ier vé av£C le même inllrumenc 1 angle 
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CBA, formé par le rayon vifue^l BC* Si 
par votre bafe contiuë BA. niarqucz4e de 
même fur un papier, pour être icy de 50 
degré*. 

Je dis pour lors que (\ l'on forme fur le 
papier , & fur une ligne divifce en 
2000 parties égales; qui vaudront autant. 
,de toifes, un triangle femblable à celuy 
que l*on a-obfervé fur le terrain , ayant 
toûjours les angles fur la bafe A &c égaux 
à & à 50 degrez , & que dans cetriafi- 
gle Ton y abaiife la perpendiculaire C£« 
jcette perpendiculaire étant mefuree Jiif la bafe 
connue AB^-donnera ajfez, précifiment la lar^, 
geur du bras de mer CE. ^ue l'on voukit con^ 
mitres & ^ui pourra être icy d* environ 1^0^ 
toifes , parle même principe^ 

On peut faite les mêmes opérations pour cmi 
nohre la largeur ou longueur d'un ejiang , d'un, 
lac y d'un bois ou de toutes autres dtfiances^ 
inaccejfibUs & êriiijmtales. - 

III. 

POur mefurer quelque difiance inacceffi ble j 
pourvu cfuelle ne [oit point bien confidera^ ^ 
ble f comme la largeur d'un fojjé > ou d'une petitê 
rivière AB. &c.parlc moyen de fon chape a$è^ 

lig.i^.pLXXYll. 
. Il faut fe tenir bien droit au point A. & 

pourne point beaucoup varier , avoir Jet 
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menton appuyé fur un bâton & dans cette 
iituacion baiuer Ton chapeau fuc fon front , 
jiifqu'à ce que le rayon vifuel pailanc par 
le bord du chapeau , aille rencontrer Pautre 
• bord de la rivière ou du foflé au point B. ' 
Pour lors fi l'on fe tourne fur la même ' 
place du cotéxiu terrain où Ton eil^ & que 
dans la même fituation de la tête & du 
chapeaii , l'on obferve attentivement lex- 
trêmité CéOÙ le même rayon vifuel pour- 
ra porter ^ aura la difianc9 AC^ ^ui fera 
à feu près ègaU à la largenr de la nvicre oh du 
fijfé BA, 

Cette operatim eft purement mechanique & 
récréative j mais^ elle peut fe trouver quelque^ 
fois bonne a cauje de Pegaltte des deux triaff^ 
fies BAD. CAD. qui peuvent fe trouver afftK, 
précifemem égaux. 

IV- 

P Our connoître quelque dijlance inacceffibU , 
par le moyen du bâton de Jacob. Fig. 

ij.pLxxyu. 

On appelle bâton de Jacob un inftru- 
nient compofjé de deux règles divifées en 
parties égales , qui font des pieds , pouces 
ou lignes , lefquelles fe coupent à angles, 
droits ^ ainû qu'op le voit dans cet exem- 
ple. . ' 

^ f^n Ifis :4iijpofe de telle fa^on ^ue la plut . 
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.grande règle AB. foit toujours pofce per- 
petidiculairemeat fur le tcrraio » & qofi 
le rayoa vifuel conduit , du haut de la 
grande règle fur la petite règle cranfvec- 
Ëile DF^ puiflè découvrir ie point C ce 
qui fe Fait en hauITant ou baififanc cette 
petite règle DF. félon le befain , pour lors 
le rayon vifuel paffant par le point E. de 
la petite règle ^ formera avec la grande 
règle AB. & la diftance BC. un triangle 
ABC. qui aura deux bafes paralieles BG« 
DE. aitifi Ton connoitra la diftance BC« 
en faifant cette annalogic. 

Comme AD. eft à AB. ainû D£. fera 
à. la diftance BC, ce qui fe trouvera vrai 
par une règle de trois direâ;e ; car la 
po^rcion de la grande règle AD. qui eft de 
4 pieds ou pouces , donne 4 pieds 011 poti^ 
ces fur la petite règle DE. la règle entière 
AB. de II pieds ou pouces , donnera 18 
pieds ou pouces pour la valeur BC. Cm 
voulait com/nre par le Themme VIII. de U 
jpremicrt Tarde page zoS. 

R E M A R Q^U %^ 

CEtte pratiijuc n'ejl bonne cjue pour des fttf- 
tites d$ftames ; car fi la diflance BC. etoit> 
€OftfiderAkle ^ on ne pourroi^ fe fervk du hatm 
de facoh (jnen le plaçant [ht m lieu fort élev^ 

tlmkm a plomb firJe terrain ou l'on vondr^ 

î ' . - • - 
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De U Irigommetrie. f^itf 
^ùereYy ohfervant de 4:onnottre en ce cas > mn^ 
feulement 4a langueur de la grande règle dk 
haton de ^acob ^mais encore la hauteur du lieté. 
fur lequel on P aurait placé , (]H*m doit confiderer 
^omme divsfee en mêmes parnes égales à celles 
de la grande règle ; ce bâton de facab ne doit 
avoir ^u^envirm 5 pieds de haut pour pouvoir 
ïen fervir plus commodément , tant en pleine 
campagne ejue fur mUeu eleve. Vexemple qv^on 
vient d'en donner y peut être fuffifant ^pour moU'^ 
trer la manière de s^en fervir 

POur mejurer des dijlances inaeceffMes & 
horifontales , comme la Urgeur AB. d'un 
àois 3 d'un étang ou et un pan de nmfaUle, an fi 
éjuil efi reprefentè dans les figures z8. planche 
XXVIII. 

Cherchez un point dans la campagne à 
voloncé 3 tel que C. d'où vous puiflîcz dé- ^ 
couvrir les deux extrêmicez du bois A ôc 

Obfervez exaâcment avec le demi cer- 
de la valeur de 1 angle ACB* & ayant troa« 
vé qu'il eft de 45 degrez , mefurez en- 
jfttice bien exaûement les deux lignes for^ 
inées par les deux rayons vifuels CA, CB* 
^oi fc tfo^iveront de i ce tôifes chacune^ 
plus ou moins félon l'opération. > 
. Att même point G, & foc les mêmes ii.!: 
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gnes CA. CB. prolongez vers G & H. for- . 

niez un angle G CH. femblabie au pr écé». 

dent , c'eft. a-dire de 45 degrez^ prenez fur 

Us lignes CH. CG. la valeur CD. CE. de 

100 coifes de part & d'aucre. 

' dis pour lors que fi Con tire fur le terr^ 
rain une ligne DE. elle vous donnera la wleur 
de la largeur du bois h^. ou de étang oh du 
fan de muraille ejue l*m vodok conmitte » 
farceqHeUe lui efi e^ aU par le Theor. XHL 
de la première Partie page i6u 

R £ M A R. Q^tr E. 

LOrfquc le terrain ne permet point de pro" ' 
longer les rayons ou lignes CA. CB. ^7 7^ 
fit de cpnnoître l'angle de degrés. ^ & la va^ 
ieur des deux lignes C A. CB. pour comioître ià 
largeur AB. du hois de étang y &c. Fig. 18. 
^ ic)./?/. XXVÎIL 

Car ayant formé far le papier un ai^gle 
de 4 s degrez LCM. & pris fur chacun de 
fcs côtez |>rolongez à volonté deux gran- 
deurs égales ou inégales CN. CO. & les 
ayant divifées en autant de parties égales^ 
que les rayons vifuels y ou lignes CA. CB« 
peuvent contenir de toifes , comme içy en 
joo parties égales équivalentes aux 100 

toifes. Ftg. x^. 

Je 4s pour.lm pe fi l'on tire la ligne NO. 
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DelaTrigcnojnetrieo \ ' 
&-^Hm la mesure avec le compas fur l* une \ \ 
dcs Ugnes de loo toifes CN. oh QO. elle vont 
domera la j a [le mefire de la largeur que vous 
vouliez;, connohre par le même principe. 

POHrmeJkrerwteiiiflance inacceJJihle horifirt:^ 
taie aude-lÀ d'une rivière ou autremen^ p i 
cemme pour connehre la défiance i/u il y a d^un y 
keu à m autre marqué par les points A & B« 
B^.2^./7. XXVH. 

Cherchez un point tel que C« Tur le « ^ 
bord de la rivière oi\ vous puiffiez for- - 
mer un angle droit ACD, enforte qu'uft 
des rayons vifueis,foit dirigé vers Taibre A* , 
& l'autre le long de la rivière vers le point E. 

Formez fous le rayon vifuel CE. une 
ligne droite avec une corde ^ ou par le 
•moyen «d'un petit fillon, & en pafcou.^ 
^ant la ligne CE. cherchez au point, i;el 
«que D. oû vous puiflîez former un aurre 
jangle droit, enforte qu'un de fes rayons 
DB/foit dirigé vers la tnaifon B. & que 
. 'fon autre rayon vifuel foit dirig^é le long 
-de la ligne^connuë vers^le point C. pouf 
'hrs fi Von mejure exaUemMt fur le terrain la 
ligne CD. elle vous donnera ajfez, précifemem la 
difiâme du point A. au point B« ^ue Von voh^ 
.iêit connohre par le TMorimç iCIJJ. de la prcz , 
l'art, lu ' l 
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fmere Partie page x6t , & parles Themmti 

fr. & ri. page 1^^^ 

l. H £ M A H Q^U E. 

LOrfque h terrain ^ui efi fier le berd de la 
rivière ne permet pas de faire l'opération 
précédente \ voici de qnelle manière on peut cotir 
mitre La diftance du point A. au point B. Fig. 
Z7. pl. XX VIL 

' Prenez fut le bord de la rivière une ligne 
CD. de tan^ detoifes que vous voiidrez , oi\ ' 
fuivanc là commodité du terrain ^ comme 
icyde^50 toires» - 

Portez votre demi cercle au point 
ic obfervez attentivement la. valeur de 
Tangle total ACD, quiefticy de iiode* 
grez , & fa partie BCD« qui pourra être . 
de 55 degrez. - 

Portez enfuite votre demi cercle au point 
D. avec lequel vous obferverez auflîatten* 
tîvement l'angle total CDB. qui pourra 
être de iio degrez ^ & fa partie CDA. de 
40 degrez. Cette opération étant faite , je 
dis que vous aurez les deux triangles ACD.. 
& CDB^ dont l'un des cotez CD. fera 
çonnu^ de même que deux de4eurs angles^ 

Or , fi Ton tire fur le papier une ligne 
CD. divifée en co parties égales équiva- 
lentes à des toiles , & que uxt cette ligne 

l'gn y forme ^qu» triangles fenablablea ^ 
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ceux qu'on a obfervé fur. le terrain ACD»- 
CDfi«& que l'on tire la. ligne AB. je diêi 
que fi l'on fhefi$re la ligne AB. Jur la ligne CD. 
connue Pon connoîtra par-là ajfez preafement 
^ la difiance maccejfiblo de l'arbre A«4 la mop- 
fin B. par le Théorème XIIU de la premierô 
tanupago x6t. 

I L R c M A R Q^ U 

LOrfiiue la difi;ance in^ccejfible AKfe muvâ> 
en ligne oblique j comme en la figure ^o. 
fL XXVUI« on en trouvera également la jufif^ 
valeur en Je Javant du Problème précèdent. 

VII. • 

* ^ ■ 

POuf tffif me ligne parallèle à une ligffe 
inacceffible AB. aude- là d'une rivière ^o$t 
comme fi l'onvouloit conftruire une batterie de 
canon bien parallèle au front d^une place AB. 
4Lomme on le voit dans les Ftg. ji.pl.X X, V II ï. 

Prenez un point à volonté, tel que C. 
,d'où vous puiffiez découvrir les points A. 
& B. & ayant obfervé bien exaftément 
4u point C. l'angle ACB. qui fe trouvera 
icy de 70 degrez, plantez fur ce point C. 

tin piquet qu'on puilTe voir diftindement 
4e loin. 

Cherchez enfuite dans la campagne iift 
autre points tel que D. d'où vouspuifîîcz 
découvrir la mên^e ouverture d'angle 46 
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70 degrez les deux mêmes objets A,&.Bf 
àc ayant trouvé ce point D. tirez en fuite la 
. ligne CD. que vous mefurerez exadp. 
ment, & qui pourraJe trouver de 1 00 tôL- 
ies plus ou.moiniS» 

. Obfervezenfuite du point D. bien exac- ^ 
tement la valeur de l'angle CD A. qui pout-: 
ra être de lo^ou 3 0 degrez* Jtf dis pour lors 
que fi l'on vient former* au point "C. & fiir le 
rayon CB. un pareil angle de xo oh 30 dei* 
^rez. BCE. ^ qu'on en forme au moyen d'un de 
Jès rayons vifftels CS^ la ligne CE. elle Jera pa^. 
rallele à la . ligne inacaeffible AB. '& la hattes»^ 
fie de canon K. fera parallèle au front de la' 
Place inaacejfible AB.par le Tioeor. IL de la 
Partie pag. iji. & parle Theor. Xlil.pag^ 

^ M A R Q^U E. 

•■ ■ . ■ 

L* On peut auffi^omoitre la.fUfi^^ce du point, 
A. au pointé, par U:.moyen de la même 
opération: car-û l'on mefure la ligiie ^B. fur 
la ligne CD. (connue fur le terrain. Se 
^apportée fur le papier pour être de 100 V 
tcifes) on la connoîtra alTcz préciferpent , 
&^i'on ff'aura de (j^lle, largeur eft le fnunt de^é^ 
Place AB. ^u'il eft foufvent necejfnire dfi fonr 
m ùre , par tout dans un fîege. 
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De UTrigcnmetrk* . ^5>3î 
V III. 

• " * - 

» - 

POurconnottre quelf^ue diftance inacceff.btè 
à^me haweur donnée i\« c^mmt la dtfUme 
d'une tour oh amu hauteur per^endîcu aire fur 
^horifcn k un lieu fort éloigné^ comme ta maû 
Jon OH arbre C. Ftg. ^i.pl. XXVIIL ' : 
Du haut de-la tour A. avec aa -demi 
cercle , obfervez attentivement langld 
CAB. formé par le rayon vifuel AC.& par 
la ligne AB. He k tour , qui et) efl; fâ hàu^ 
, teur perpendiculaire. ' * ' 

. Mefurez enfuite avec une corde , ou au^ 
jttcwQnt, la hauteur de la tour AB«que vousï 
trouverez de 60 pieds , vous aurez pour 
lors dans le triangle CAB. le çoté connu 
AB. de 60 pieds avec deux de fes angles ; 
fçavoir , Tangle CAB.. de ^5. degrez ^ & 
langle ABC. qui fe trouyera droit ou de 
5J0 aegrez ^ à Cdulè du rayon cru ligne hoJr^ 
lifontale BC. ^ 
Rapportez enfuite fur le papier & fur 
une ligne AB. divifée en 60 parties égales 
valant des toifes ^ un triangle femblable& 
proportionel au triangle -ABC. qu'on 
obfervé fur le terrain. Je dis pour lors que jS 
Von mefure la ligne BC. fur la ligne AB* divim 
Ue en 60 toifes y on ccnnohra la valeur delà 
ligne BC.^CT' par confe^uent la diftance de /if 

mr À la maijon C. que l*on voulMcennaître^ 

Y • • • 



T^eîaTftgonomttrif, 

• * Il 

D'Vn poim donné A. au-defus d'me nim^ 
tagne ifoHver la dtjlance (juil y a de €€ 
point a m lieu éloigné dans la campagne , com^ 
me au pom C. ou eli me maijon. Fi g. 33./?/. 
XXVIII. 

Prenez fur cette montagne une bafe A 
telle que le terrain peut le permettre , me- 
£irez»en la * valeur qui/era ici de 3 o toifeSi^ 

Enfaite du point A. obièr.vez^ l'angle. 
BAC. qui pourra être de loodegrez, & 
au point B. obfervez pareillement Taucre : 
angle ABC. formé par le rayon vifuel BC. 
& la bafe AB. &r connoiflant qu'il eft de • 
70 degrez ^ 1 angle C. fera par conféquenc 
4c 1 0 degrez. 

Faites enfuite fur le papier un trianglé 
j(bmblable à celui que vous venez d'ob{er« 
«er.for leterrain^ fur une ligne droite ABJ/ 
divifée en 30 parties égales, valant des 
toifes , pour lers fi l'on mefure les àeuoê eoiéi 
AC« BC. dudJt -triangle fur la ligne connue' 
AB. de ^ o toifes 9 on connoUra la diflcince quil 
ji a^a du fommet A ou B» de U mentagne au 
Utit^ùhJervéQ. 1^0 toifes^ 

R B. M A R. <l^U B. . 

ON ne fçauroit connoître d'un lieu éUvé - 
SJiance inaeçejfi bU > comf^e celle J 

1 
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^ DelaTrigônomHfiel î^jf 
)fune Mântagne k quelque objet fort éloigné % 
ions Je former une bafe fwt cette montagne , k 
.moins que le lien élevé ou l^on efi ^ ne fut per^ 
pendicuUire fur l*horifin \ ou quon peût èeifinoîtiréi 
fin élévation > parce que dans quelcjne triangle ' 
qnt ce fiit y il faut du moins connottre itndefet 
trois cotel^ avec deux de fis angles pour con^ 
mttre tout le rejie. 

SECTION TROISIFME 

^ m 

De lAltimetrie. 

A L T I M E T R I B .eft utie partie de In^ 
Trigonométrie Pratique , qui nous ap^* 
prend à mefurer & à connoitre toute forte 
ode grandeurs inacceilibles , perpendiculaiw 
res , fur Thorifon , ou verticales & diago-* 
nales , ainfi qu'on le verra dans les opérai 
tions fuivantes* . 

« 

P H O B L 1 M E S. 

■ ■ I. ' . . 

POur connottre une hauteur inaccejfible y com^ 
me la hauteur d'une montagne CD. Fi£^ 
ii.pl,XXlX. \ / • liiij * 
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VbCf I>e UTrigommetriei 

Prenez: fur le terrain une bafe AB. 
«e t^nc de toiles que vous voudrez , corar- 
me ici de 50. toifes , & ayant planté deux 
piquets aux points A & B. 
' Obfervez attentivement l'angle CAB. 
formé par vos deux rayons vifuels AC. AÇ. 
lequel angle étant connu de 130 degrez , 
pallèz au point B où vous obfervercz aufïï 
la valeur de 1 angle ABC. qui fera ici de 
30 degrez. " 

^ Pour lors fi l'on fait fur, le papier' ua. 
triangle femblable & proportionciau trian., 
gle BAC. qu'on vient d'bbferver fur le ter- 
rain , & fi ayant prolongé la bafe AB. vers 
D. & tiré la perpendiculaire CD. }e dis 
^ue fi l'on mefare la ligne CD. (^uiefi Lhait^ 
'^"^.^i* ) fir la ligne AB. connuè' 

m divifee en y,o J>ames egde4 valant des (oifes , 
m. m emmura a^tz. f ucifemem la valinf » 
Atnjy <iue U profondeur de la montagne par le 
bas > reprefemeeparU ligne AD. par le Theor,. 
prmier de la I, l'aniè page xyS. 

I. R E M A R Q__U E. 

LOrpjH'ilfe trouve quel<jue rivière ou aùtrê 
objet infvcrmont ah'le au pied dè la montai ne , 
on en trouvera également la hauteur CD. 
en fe lervant de la même opération , ainfi, 
«" on le voit repréfenté dans ' la Ftme » < . 
J?. XXIX. ^- 



Dt U Trigompictne. 

I I. R C M A H Q^V 

71 yf Ais Ji Von voviloit comohre U hauteut 
JL KL d'une tour H C. fituée fur me montagne i 
avec la hauteur CD. de cette montagne. Fig. 
-pl. XXïX. 

Il faudcoic d'abord connoitre la hauceuc^ 
CD. de la montagne , ainfî qu'on vienç de^ 
le dire ^ & enfuite ^yant obfervé la valeur^ 
de Tangle CBH. qu'il faudra ajoûter à Tan- 
gle ABC. rapportez ces deux angles ABC» 
& CBH. fur une ligne droite AB. divifée en 
jo parties égales valant des toifes. • 
Je dis pour lors que ii Ton prolonge la 
ligne BA. vers D. & qu on abaiffc la per- 
pendiculaire H D. Ton aura deux triangles 
JDBC. & CBH. dont on connoîtra un des 
cotez DB. par le moyen de la lignâ connue 
AB. &c deux de leurs angles ; fçavoir ^ Panr 
gle droit HDB. & les deux aigus DBC. 
CBH.. » 

Donc y fi Von mejure la portion de la ligne 
CH.ySrr la ligne AB. elle donnera la hauteur 
de la tour y & fi l'on mefure de même la porr 
tion CD. fur la même ligne AB. ûi(^ connoîtra 
pareillement la hauteur de la montagne par Le 
même principe des triangles > /. Partie page 

Remarquez^ ^vlïI faut toujours ajouter à la 
hauteur inacçejfible Pon veut çonnohre , lu 



1 
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iO£ I^e la Trigommetriâ. 

hàutiHf du pud fut lequd eft pmévùtrâ demi 
fcreU ^ui fm être ordinairement de 4 pieds & 
demi OH de 5 pieds audeJjHS du terrain hcrijm^^ 
tél. 

On peut fe fervir de la même méthode pour 
tàmiùitre tome h auteur maccejfible , quelle efu'elU 
fêâffe être , pourvu que U hauteur proposée foit 

1 1 L R B M A Qj^U f • 

« - 

L^On peut aujfi cotmohre par la même ope^^ 
ration la hauteur d^un nuage A . audejfus de 
thefi^on » pourvu que le tems fiie bien calme ^ 
m que le nuage ne foit point agité» comme il 
^eenwe fiuvent. Fig. 40. pL XXIX. 

£c pour cela ^ il faat être deux obfervaJ 
teurs pour obferver dans le même tcms ; 
fçavoir., Tun la valeur de Tangle BCD. de 
35 degrez , & l'autre la valeur de Tangle 
CBA» de 110 degrez. Il faut en fuite me?û« 
rer bien exaûemcnc la diftauce quil y a 
de i'obfervaceur C. à l'obfervateur B. qui 
peut être de 50 toifes , fui vaut la commo** 
dite du terrain , où félon la volonté plus 
0a moinsf^ aind dans le triangle CBA« on 
coanoicra un de fes côcez CB. & deux de 
fesgngles CBA#&BCA. 

Par conféquent Ci Ton fait fur le papier 
,& fur une ligne CD. divifée en 50 parties 

égales ^ valant des toifejt ^ un triangle fea|;t 
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De la Trigonométrie. ' ib j 
blable à celui qu'on a obfervé fur le ter^^ 
rain CAB. &c il ayant prolongé le coté CB4 
vers F. & abaiffe la perpendiculaire AE. * 
Je dis que fi l'on mefurescette perperidieulaèrê^ 
KE. fur la liane CB» de toifes , on comoîtr^^ 
la hauteur £i nuage A. audeffus, de l'horifitg 
DCBëF. par le même principe. 



IL 



x ■ 



P Ouf mesurer la hauteur d'une montagne AX^ 
acceffihU par une méthode méchanique. fig^ 
^^.pLXXIX. / 
; Ayez une règle d'environ 11 pieds de 
^^^g 9 bout de laquelle foie attaché un 
équaire CBD. ayant une petite coulice le 
long de fon côté BD. & le long de la réglé 
AB. dans laquelle vous puifficz faire glifj 
fer une ficelle ^ au bout de laquelle foit ^lt4 
taché un plomb d'une livre pcfant , màr^ 
quéE.%. 59. XXIX. 

Pofez premièrement ladite règle fur le 
fommet A. de la montagne le plus horifon* 
talemént qu'il fe pourra , & pour celaHH 
£aut foutenir ladite règle par le moyen de 
piquets fourchus , plus ou moins long , 
luiyant le hefoin , & lorfqu'on s'apperçoit 
que la règle AB. eft bien d'équaire, faites 
^lifler^tout douceccient le long de la coulif« 
e de cette règle la ficelle où eft attaché le 
plombjË. jufqu^àce. que ce petit poids tou^ 
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DelaTrigùfîometrie^ 
«he le terrain de la montagne au point 
pour lors mefurez la hauteur BE, cjue vous 
donnera la ficelle & fon petit poids ^ & 
Yous connoîtrez déjà une portion de la 
montagne BE. ou AH. qui lui eft égale. 

J« d$s que fi L'on Tctitrc atte opération tout 
le long de la montagne ' y autant de fois ^u*ilen 
fera befom 3 & qu'on mefure bien exaUement 
toutes les hauteurs BE. BF. BG. BL. pour en 
féke m total. Ce total fera égal a la hauteur' 
4>X. de la montagne y comme on le voit par U 
repréfentation de la figure. 

R B M A R Q^U E. 

ON conmhra au fi par le même principe 
la profondeur de ladite montagne par la 
ligne xt. en lui donnant pour valeur la quàn^ 
tite de pieds produits par le nombre de fois que 
ht règle de ix pieds s'efi trouve placée fur ladite 
montagne. 

III. 

POur connoftre une hauteur inacceffible AB, 
comme celle d^me tour ou quelqu^ autre haur 
^r tombant à plomb fi^r la campagne > au 
pied de laquelle on puijje approcher, Fig^ jS. pl. 
-XXIX. 

Mefurez depuis le pied de la tour B. une 
ligne <ie 50 toifes plus ou moins jufqu^aa 
point C. .& fur ce point obfcrYez avecl^ 
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demi cercle la valeur de l'angle BCA. qui 
jeft icide 4a dcgrez vous aurez letrian^ 
gle rectangle- 4BÇ. donc un des côcez.^ 
deux angles feront connus. 

Rapportez enfuite fur le papier & fur 
une ligne BC, divifée en 50 parties égales 
équivalente^ à des toifes , un triangle iem-T 
blable & pioportionel au triangle ABC* 
obfervé fur le terrain ; mefurez enfin le 
côté AB. fur le côté, BC. qui eft connu ^ 
& vous connoitre':(^ pour lors la valeur BA. qui 
efi la hauteur de la tour 9 par le même frmz 
cipe des triangUs L Partie page i-j^. 

R £ M A B. Q^U 

/ l^on m fournit point approcher de ladité 
O tour^acaufe de quelque fojje ou de quelque 
autre objiade y il faut fe fifvif dt la premi^n 
méthode que l'on a donné pour les hauteurs des 

montagnes. 

I 

POur connoitre une hauteur ^ comme ceKe 
d'un clocher CD. &c* du haut d'une autre 
hauteur tombant a plomb Jùr le terrain y comme 
du fommet A« de la tour AB. Fig. ^^i. planche. 
XXIX. A 
£tant à la hauteur A. obfervez avec un 
idemi cercle Tangle DAC. formé par les 

4eux rayons vifuels AD* AC« ki^uei angli^ 
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eft ici de ;5 degrez plus ou moins ; inefa« 
rcz enfuite avec une corde , ou autrement, 
la^ hauteur accelfible AB» qui fera de 60 
pieds. 

Enfuite obfervez la valeur de Pangle 
«BAC, de 60 degrez formé par la hauteur 
perpendiculaire connue AB. & le rayon 
vifuel AC. & étant defcendu au point B. 
mefurez la longueur BC que Ton aura 
trouvé de ijo pieds. 

Je dis que fi Ton rapporte fur le papier 
& lur une ligne droite BC. diviféeen 120 
pieds un triangle reâangle ABC^ femhl^ 
ble & proportionel au même triangle ob- 
fervé fur le terrain , & qu'au point A. 
Toji y forme un angle de jj degrez égal à 
Tangle ï>kC.Jî l'on élevé pour lors an point 
C. la perpendiculaire CD. & qu'on la mejùre 
fur la ligne BC. connue , elle donnera la hau-^ 
teur CD. du clocher y ou de la tour, oudetm^ 
autre objet que Von Vûuloit connoitre p^r les mi^ 
mes principes. 

POur mefwrerune hauteur , comme celle d'une 
teur AB. où toute autre tombant À plomh 
fur le ferraingpar le mtyen d'un MjgU de 45^ 
desrel,Fig,^6,pl.XXlX. 

Ouvres votre demi cercle de ia valeur ^0 
^5 degrez* & vous leculanc daAslaçcun4 
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ï)éU Trigonométrie. 107 
pagne jufqu à ce que par le moyen de vo^*. 
tre angle de 45 degrez , vous puifliez dé- 
couvrir du point C. le fommet A. de la 
tour & fou pied B. Je dis pour lors que fi . 
voUs mejutez. fur le terrain , BC. qui fera de 
100 pieds , cette valeur fera égale à la hatê^ 
teur BA. de la tour que l^on voulait connoitre ^ 
parceque djins le triangle ABC. ayant uti 
angle droit de 90 degrez au point B. & ua 
angle de. 4 j degrez au point C. le troi- 
ûéme angle A. fera aufli de 45 degrez 
puifque les trois enfenible en valenr 180^ 
donc le coté BÇ. fera égal a la hauteur de Is 
tour A B. Ce problême ej^ très-facile à concevoir^ 
& fin commode dans beaucoup d'opérations^ 

. . ^ VI. - : 

.. . , ' , ■ 

POurmeJùrer quelque hauteur B A. d'une tom 
au pie à de laquelle on peut approcher par 
U moyen d'an bâton. Fig. 41. pl. XXX. . 

Il faut que ce bâton ait 10 ou 12 pieds 
de haut & qu'il foit bien droit , comme 
CE.& le planter bien perpendiculairement 
.'Cn un point tel que C. pris à volonté fur 
le terrain y ôc éloigné de la tout d^enviroa 
tjo , 40 ^ou 50 pieds plus ou moins félonie- 
bçfoin. 

Il faut en fuite en fe reculant chercher 
«,vec votre oeil un point tel que d'oil 

^ous puiiiîez voie la hauteur de |a tour 

\ ■ ' * 
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enforce que votre rayon vifuel paîTe par le I 
bout du bâton E. & marquer le point 
avec un piquet. 

Mefurez enfuite la diftance du point 
où eft le bâton au point D. où étoic v^otre - < 
ceil , & connoifTant cette diftance pour être ! 
de 20 pieds , faites cette annalogie ou règle ; 
de trois. ^ ^ 

Si 20 pieds valeur delà ligne CD. don- 
nent 10 pieds pour la hauteur du bâton CE. 
combien donneront 60 pieds valeur de 
toute la ligne BD. L'on trouvera jo pieds four* 
la hauteur de la t&ur 6 A. que l'on.youioà con^ 
hotfre , ainjî de tous autres exemples de cette 
nature, cette opération quoique mechamque a 
fiuvem fon utilité. 

VIL 

POur connoitre une hauteur inaecejfibh AB. 
qui eji celle d'une tour parle moyen de deux^ 
^ bâtons, eig. 45 pl. XXX, - . 
Prenez une bafe FG. à volonté , cornihe 
icy de 20 pieds plus ou moins félonie bc- 
foin » & au point C. plantez un bâton bien 
perpendiculairement au moins de 5 pieds 
aevhauteur , & au point F. plantez un autre 
bâton d environ 8 ou 10 ou 11 pieds de 
iauteur. 

Enfuite du point D. hauteuc du pe^ - 
. Ût bâton ^ le bas de la tour A* enfor^^ 
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De la Trigonométrie ^09 
que votre rayon vifuel paflfant par le 
point H. du grand bâton, vous puiffîez 
connoîtrQ que la portion FH.,du grand bâ-t 
ton eft'de 4 pieds plus ou moins fuivant 
Foperation. 

Cette opération faite 5 du même point 
D,.obrervez.le fommet de la tour B^, en- 
forte que le rayon vifuel pafl^nt par \e 
point G. du grand bâton, vous pnifltes 
connoître que la portion HG. du grand bâf» 
toneft de j pieds. * 

Cela étant fait , faites fur lé papier une . 
ligne oubafe FC. diviféeen 10 paitics éga- 
les valant des pieds , élevez du point C. la 
perpendiculaire CD. de 5 pieds au poiriC 
F. la perpendiculaire FK* au moins de 10* 
pieds* 

Enfuite ayant prolongé h bafeFC. à vo^^ 
l^nié vers le point A. tirez la ligne DHA<; 
enforte que FH. ne foit que de4 pieds ^ ÔC 
que cette ligne aille couper la bafe prolon-i: 
gé au point A» 

Du même point D. tirez une autre ligne 
DGB« enfortç que HG. ne foit que dç j 
pieds y pour lors ayant élevé au point A. la 
perpendiculaire AB. qui coupera la ligne 
DGB. au point B. je dis que Jl l'on mefure U 
ligne AB. fur la bafe connue de 10 pieds ÇC* 
l'on connoitra la hauteur de U tcur hh.& par 
la même raifinyl'on connoitra apjp la vMm de 
la ligne totale AFC. - 
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VIII. 

POur mcfnterune hanteur acceJfibU^ comme 
AB» fui eficell» d*me piramide ou de tjuel^ 
que autre objet par ie moyen de ombre krfqiiil 
fait du fileil. Fig. ^^.pl. XXX. 

Soit le rayon du foleii BC. 6c la longueur 
de Tombre AC. plantez au point D, un 
bâton ou règle de 4 pieds de haut plus ou- 
moins félon le befoin , 6c obfervez dans .le 
même moment , Se fans perdre le temps 
la valeur de Tombre AC» que donne la 
tour , Ôc la valeur de Tombre DG» que don« 
ne le bâton. 

Mefurez exaâement la valeur de Toni-^. 
bre AC qui eft icy de 10 pieds , & la valeur 
de Tombre DC» qui eft de é pieds, faites 
enfuite la règle de trois , Ôe dites , Ci 6 pieds 
valeur de Tombre CD. donnent 4 pieds de 
haut pour la hauteur du bâton DE, comJ* 
bien 20 pieds valeur de Tombre CA. dooFi: 
jierpnt-ils pour la hauteur de la tour AB»* 
M trùufoof'd ajfez. précifiment pour prodHit 3 o 
pieds pour U hauteur AB. q^e l'on vouloit cett^ 
noitrc. ■ - 

P our mefiter une haweter aeceffibleeu inac^ 
cejjible, comme la hauteur AB. d'urte tour 

far reflexhn, c'efi^À-dire par les rajons refiechU 
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* 

P n 2 M I B K Cas. 

SI la hauteur AB* eft acceffible , enforte 
qu'on puilTe approcher du pied de la 
tour 6. ayez un petit baqucc ou fceau plein 
d*eau claire & bien calme, pofez-leen un 
point tel que Cé d*oA vous puiffiez voir 
dans Teau du baquet la hauteur A. de la 
tour » en obfervant que Teau de ce baquet 
foit bien de niveau avec le terrain CB» qui 
aboutit au pied de la tour. 

Cela étant fait, mefurez bien exaâ:e« 
inent la hauteur qui peut fe trouver de vo* 
tre œil à vos pieds , ou au point D.& ayant 
trouvé 4 pieds , mefurez enfuite la diftance 
du point D« àTendroitdu baquet où vous 
avez vu le haut de la tour qui eft au point 
C. & ayant trouvé 5 pieds , mefurez enfin 
la diftance du baquet Q. au pied de la tour 
J3^ qui fera de^S toifes par fuppodtion. 

Ces trois termes étant connus , faites une 
règle de trois, & dites fi 5 pieds diftance 
du point D« au point C. donnent 4 pieds^ 
pour la hauteur DE. combien 4S pieds dotui 
ncront-ils pour la hauteur BA. & Ton trou- 
vera 6*4 pieds pour le quatrième terme de 
cette proportion qui fera la hauteur de la 
tour AB. que Ton vouloit connoitrer 



Diuxi-e'm» C a s. 

♦ • : . ' ». 

^/f^is fiU hauteur B A. etoit in4ccejjlble l 
Ji KL enforte qiiw ne put point connaître la V4^ 
leur de la Ugne CB. il faudroit après avoir 
connu la diftance CD. de j pieds , le recu- 
ler à volonté juf qu'au point F. & mefurer 
la diftance totale F C. qui fera icy de 31 
pieds. 

Enfuite fe reculer encore, jufques à ce 
que étant à un point tel que G. on puiiTe 
découvrir dans le même baquet la hauteur 
A. par le rayon de reflexion FH. ' * 

Cela étant fait , mefurez ia diftance 
point G. au point F. qui fe trouve icy de j 
pieds y SfC faites l'opération fuivance. - . 

Multipliez la valeur de la ligne totale-FC; 
qui eftde 31 toifes pat la hauteur^ DE. ou 
GH. quej'on a trouvé de 4 pieds ^& ayant 
diWfé leur produit 1x8 par le nombre 2 qui 
eft Texcez de la ligne CD. au-deftlis de la 
ligne FG. l'on trouvera 6^ pour le quatrième 
terme inconnu ^ ou 6^ pieds^poufla hauteur e^ 
l^ tour AB. que l'on voulait connoitre. 

On trouvera aujfi par le même principe la 
difiance inaccejfible CB. Si Ton multiplie les 
deux lignes CF. de 52 pieds, &CD. dey 
pieds» que Ton div^ifeleur produit xéo 
par Texcez z de la ligue CD, fur la lignQ 
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De la Trigoncmetrid. zJ$ 
'^G. car le nombre 8b qui proviendra de 
celte opcracioa fera le quatrième cerme de 
cette proportion , & Jera ajfez^ préctfement la 

valeur delà ligne Cfi* qu'on m fomett mesurer. 

POuT mefmr quclquje profondeur inaccejfihh 
AC. comme celle à^un puits , pounû que ce 
puits, foit VHtde 0* fu'on enpmffe voir le fond ^ 
fans ikvoir besoin de corde ni de chaîne. F ta. 

* Mefuress le diamètre de ce puits qui fe 
trouve icy 4e pieds AB. &jConnoiflant la 
yaleur de i'angle^BAC. pour âEredroit.ob- 
fervez enfuite avec le demi cercle la valeur 
4e , l'angle B AD. formé par la ligne AB, 
Targeur du puits, ôc par le rayon vifued 
AD* qui.conduit au £Qnd^e;^ce puics ^ qui 
fera de 70 degrez. 

Je dis pour lors\que (î vous faites fur 
une ligne droite .ëA« divifée en iix parties 
égales valant des pieds , & qu'au point A. 
dp cette ligne, vous 'formiez un angle de 
70 degrez , dont le côté AE foit prolongé 
ielon le befoin , fi à l'autre extrémité 
.de cette ligne-vous y abaifliez une perpen- 
diculaire BD. elle ira couper le côté AE. 
prolongé au poir^t D. aînfi en mejHrant:ia 
Mgne ^Y). fur la ligne Kb. de 6 pieds y oncon" 

. mhr^ P^^ Jh valm4^ %9 jpieds > qui Jeta M 

" V * T ' 
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p^ême que la profondeur du puits AÇ. eu BDt 

r 

I 

POut cMnokre quelque hauteur eu diftance 
iaaccejféle.par un calcul arithmcticjHe tire 
de la quarunu-feptiémc fropofition du L Livre 
des Elémens d^EucUde. 

Son la hauteur BA. fupoféè inaccefllble 
& tjue l'on veut connoitre* Fig. 47. pl. 
XXX. 

Faites enforteiiue cette ligne ou haiitetir 
AB. puifTe faire avec deux autres lignes un 
triangle rectangle ABC. dont vous puif. 
(iez connoître ou xnefurer les deux cotez 

,BC. AC 

Si le coté BC eft de 3 toifes, & AC 

.de 5 toifes, le quatre du côté AC. fera de 
2j toifes , & le quarré du côté BC. fera 
de 9. 

Or , fi du quarré AB. de 2 5 toifes on en 
6te le petit quarré de BC. qui eft ^Je refie 
16 toifes fera la valeur du qtiarré du cç:e ou 
de U perpendiculaire B A. dont I4 racine querrée 
4 toifes fera la hauteur h 

I. R E M A H Q_U B. 

SI l'on connoît la perpendiculaire AB. 
de 4 toifes , & BC. de 3 toifes , & qu'on 
voulut connoitre la ligne AC. fupoféa inao- 

|;eifibl«^ il feroit aift de la connoître païf 
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De U Trigonométrie. , xx^ 
le même principe j car le quarré de AB« 
étant de i6 toifes , & le quarré de BC. de 
9. les deux enfembie^alcnt 25 toifes. Cette 
valeur étant égale à celle du quarré du-- 
côté AC* (î l'on prend la racine quarrée de 
ce nombre lyU nombre 5 fera la valeur des 
toifes du coté ou ligno AC« 

IL R B M A K Q V E» 

SI Ton connoiflToit la hauteur AB. de 
4 toifes & rhypotenufc; AC» de 5 toifes \ 
& qu*on voulut connoîrre la ligne BC. 
itipbfèe inacceilible. 

Il faudroit retrancher du quarré AC. 
toifes^ le quarré AB. \6 toifes 6^ U refte 9 
toifes feroit le quarré de la Ugne BC. dont la 
racine cjuarrée feroit 3 valeur du coté BC. 

Ce feul problème efi feul fufffam four enfei^ 
gner U mamere de fejervir de cette pratique y 
fout trouver quelque longueur ou hauteur inac^ 
celfible 1 lorfque cette longueur ou hauteur peut 
être un des cotejL £un triangle reÛangle, 

^ De U hauteur des jifires. 

Quoique la hauteur des Aftres dépend 
de de rAftronomie^qui eft une des par* 

ties des Mathématiques jjioni nous ne par< 
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leront point ici à caufe de fon éten<Juë,(fc. 
parcequ^elle fuppofe la connoiflTance de 
la Géographie , qui mérite un Traité par- 
ticulier j cependant parce que cette hau- 
teur des Âftres a beaucoup de caport à 
l'uiinmetne , qui elt une des parties de 
cet article ; on a crû devoir donner en 
ce lieu quelques problèmes pratiques ^ 
pour.trouver la hauteur de quelques Aftres, 
comme cellje de^ Etoiles , du Soleil & 
de la Lune , &c. qu'on a befoin 4e çoa- 
liditcc dans plulîeurs oçcafîons. 
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N entend par la hauteur d'un aRte 

fon élévation audeflus de Thorifon , 



& fon conrjplement , difiance depuis fon 
élévation audeffus de L'honfon jujcju^au z.enit \ 
ainfi la hauteur de l'aftre F. eft fon éléva- 
tion audelfus de rhorifon, depuis S.-juf- 
qu'à ce point F. & fon complément eft la 
diftance qu^il y a du point de cet aïlre F. 
au point du zcnit Z. Ftg. j^S.pL XXX* 

La hauteur méridienne d'un aftre , efi 
lorfyfi'elle pajfe au méridien , laquelle eft la 
plus grande de toutes les hauteurs ; elleXe 
li^fure fon coniplement aufli . dans le 
îsercle méridien ^ ou dans Tare du aieridien. 



r 
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De la Trigonométrie. i fj 

autre hauteur que lamcrixiicnncfe mefure^ 
& foii complément dans Parc du vertical 
qui p^e par 1 aAre , parceque les verti- 
caux font perpendiculaires à 1 hoiifon. 

C'eft pourquoi la hauteur du pôle fe me-^ 
fure aufli dans Tare AN. du méridien de- 
puis \c pôle jufqu'à l'horifon , & Ton com- 
plément eft AZ. jufqu'au point du Zenir 7, 

On appelle le Zenit le point Z. du mefi^^ 
dien » qut efi direUemem audejjus de notre tète i 
& le nadir le point. 8c. du même méridien op^, 
poje 4u point du l^nit. , < 

La hauteur d'un ajîrç ejl vraye ou apparente, 
on appelle la vraye hauteur d*un aftre fin 
ilevMton audeffus de l'honjon rationel , & fa 
hauteur apparente , (7^//^ qui nous paroit [ut 
l'hor.fin Jenfeble. 
. Qiund onmefure la hauteur des aftres^ 
on peut prendre pour rayon de rhorirofi 
toute ligne parallèle à Chorifon , ou qui ejt peP* 
penâtculaire fur la ligne verticale tirée du ^« 
nit Z. aunadir.àc. 

R E M A k Q^U E.i 

Ci N peut prendre la hauteur des ajlres par 
. le moyen de plufieufs infirumens \ comme 
par le moyen de l'ajlrolabe , de l'anneau ajlr4^ 
nomique ^ du demi cercle y du quart de cercle ^ 
du demi quart de cercle ^ de t arb aleJiriUe & du 
quartier an^his y ainfi qu'on le verra ci- après. 
' fartai. - ' ' K 
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.Problèmes. 

I. 

POuT mefurer la difiance de U. tmc k U 
lune. Fig. ^o. pl. XXXI. 
lo. Imaginez un grand cercle K. repré- 
ientant un méridien du firmament j un 
«xhoyen cercle L. rêpréfencant le cours de 
la lune & un troifiéme petit cercle ou 
globe repréfentant la terre A. dont ce point 
iloit le centre^ tous les trois cercles cor- 
rerpondant Tun à l'autre ^ c'eft-à-dire , 
^tanc fur un même plan» 

z®. Supofez deux obfervateurs , dont Van 
foit au point C. repréfentant an point da 
^méridien terreftre direélement pofé fous 
i'équateur , & Tautrè foit au point D, re- 
'^téfentant un fécond point du même me-* 
Tcidien , & que la diftance du point D au 
point C. foit connue ^ comme içi de 4^.de^ 

- ^l f^^^ f ^^^^ ohfervateurs obferveni; 
^"txaBetnem & régulièrement , & dans Le même 
'Htms { chacun dans (en Uch) le corps de la lune 

3« au moment quelle pajje par letm méridien 
ou K. afin quils puljfem fe communiquer leur 

ehfervations. ' ^ ' 

^ ' Çûporez Que çelui qui çft ^tiié m 
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point C. fous réquaceur ait obfervé à un 
tel jour, même heure, même' minute 6c 
même inftaiit,qae la lune s*étoit trouvée, 
précifcment audeflus de fa tête , c*eft-à^ 
dire , ayant le centre fur fon zenit , &.que 
Taurre obfervateur qui eft fîtué ^u point 
ait obfervé le même jour ,à la même heùrc^ 
à la même minute &. dans le même in- 
ftant la valeur de Tangle HDB. formé par 
le rayon viCuel DH. qui repréfente Thof 
rifon , & par le rayon vifuel DB. repré- 
{entant l'élévation de la lune 13» audelTus 
de riiorifon GDH. 

Pour lors au moyen de Topératioii faite 
par les deux obfervateurs , J'on aura le 
triangle BDA. compofé des deux rayons 
vifuels DB* & CB, & de deux rayons ou 
demi diamettres de la terre DA. CA. - 

Or , dans ce triangle Ton connoUran* 
gle DAC. ou DAB. de 44 degrcx, puif- 
qu'il eft mefuré par lare DC* 

L'on connoic auffi Tangle BDA. qui eft 
compofé de 1 angle droit HD A. & de Tan- 
gle obfeivé HDB. & par conféquent Ton 
connoitra aufli le troifiéme angle ABD. 

Tout cela étant connu , on connoîtra 
tout le refte du triangle par les tables des 
fms yaififi cju^on l'a fujfifewment enfeigni : c^t 
comme le finus de Tanglc ABD. eft^u côte 
\ADt que ToJi fçait être de 143 1 lieues j 



ainfi le finus de Tanele DAB, eft au côté 
DB. qui eft la diftance du point £f. à la 
lune Bt 

P Ourmefirif U diftance de U terre au fo^ ' 

La difficulté qu'il y a de mefurcr la du , 
ftaace de la tene au foleil.efl:.fi grande^ 
tant par raport à Ton grand éloiguement 
à fou peu de patalaxe , qu'à fon mouv^ 
nient perpétuel , ou à celui de la terre , 
qu'on eft obligé d'avoir recours à la mé*- 
thode fuivante. 

Il faut donc qu'un obfcrvateur qui fe- 
roit fitué au point B. fur la terre , choifit 
le tems que la lune C. fût précifement 
pleine 4 enfort^ que le rayon partant du 
igleil A. pour éclairer la lune ,fit nécef- 
fâirement ftn angle droit avec le rayon IJC. 
qui allant jufqu'en D. fuivroit la ligne CD. 
qui fépare Tombre de la lumière dans la 
lune ; il faudroit aufli que dans le même in«- 
.ftant il obfervât avec un bon inftrument 
.l'angle CBA. formé par le rayon vifuel 
. BCD. de la terrç à la lune , ôc le rayoa 
vifuel BA. xle la terre au foleil. 
, Pour lors cette ôbfervacion donneroit ua 
triangle reÂangie DCA .dont on connoîtroit_ 
J'jinele d^oic au point £, & l'anglp en 

— . • 

V 
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avec le côté BE. Compris ent^e les deux 
angles , lequel eft la diftance de la terre à 
la lune ( qu'on a pu connoîcre auparavant ) 
ainii comme le .ûnus de Tangle BAC. eft à 
BC. de même le (înus de Tangle droit çfl: à 
h/i. diftance de la terre au ToleiL • 

m. - ■ , 

A Fin de ne rien oublier de ce qui peut 
contenter la curiofité , on donnera r«- 
cote ici une manière de trouver la hauteur des 
étoiles ou des planètes j ainfî pour mefurer 
la. diftance de la terre à Jupiter , il faut fu« 
> pofer que Ton fçache le teras qu\in des 
Satellites de Jupiter employé à faire fa 
révolution autour de cette planète. F$g. 53. 
XXXL 

^ Supofez par exemple que le fatellite B, 
employé 24 heures à décrire le petit cer- 
cle ponétué autour de Jupifer A. 

Supofez auffi qu'un obfervateur foit 
lîtué fur la terre au point D. & qu'il ob- 
ferve le moment què le fatellite B. eft 
• éclipfé à fon égard par le corps de Ju- 
piter, c'eft-à-dirc , que les points D. A. B* 
foient en une même ligne droite. - , 
Supofez en troifiéme lieu , qu*il bbferre 
le moment auquel ce même fatellite pac 
fon mouvement propre , avançant vers E. 
perdra fa lumière en entrant dans rombie 

Kiij 
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jÈjLi . 2)^ la TYigommetrteé • 
que forme le corps de Jupiter au point 
où il intercepte les rayons du foleiL au. 
point C. c*eft-à.dire , qu*il obfervc le mo- 
ment où les points C. A# E« font dans; une 
même ligne droite. 

Cela étant ainli , paifque le fatellite emw 

j)loyç 42 heures à faire fon tour, fçacliant 
e tems qu'il a employé depuis B. jufqu*eti 
E. on fçaura la grandeur de Tare BE. 

Or , lupofez qu'il y ait employé 6 hea^- 
les ^ Tare BE» fera la feptiéme partie de la 
circonférence, comme ^ heures fontlafep-. 
tiéme partie de'41. 

Ainfî dans le triangle ACD. on connoî^ 
traTangle CAD. oppoféau fommer, à l'an*^ 
gle BAE. que Tobfervatcur a connu par 
Ion obfervation , & ayant mcfuré l'angle, 
ADC. qui eft la diftancc en degrez du ceii-* 
tre du folcil C. au centre de Jupiter A* 
donc letroiûéme angle fera connu } d^ail* 
leur on connoit le coté DC« diilance de lâL 
terre au foleil ; donc on connoicra tout le 
jrefte ^c'eft-à-dire , DA. diftance de la terre 
À Jupiter , & même AC. diftance de Jupi-. 
ter au foleil. 

IV. 

Our prendre la hauteur d'un aftre , comH$^ 
hfoied^ audejfuf de l^hmfon , & Joncom^ 
flmmt oti défiance oh zjgtiit par le moyen d^^ 
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^afirolabe. Figure 49. planche XXX. 

L'AsTROLABLi n*eft autre chofe qu'un 
cercle ou anneau de cuivre ou d autre mè^ 
tail ABCD.dont chaque quart de cercle 
divifé en 9o degrez :il y a une alidade mO'*' 
bile.FG, fur le centre E. portant deux pu 
nules à fes extrêmitez F & G* lefquelle* 
font percées par un petit trou , par lequel 
on fait pafler le rayon du foleil. 

P R A T I CLV 

S Oit le foleil au point K. dont on veut 
connoîcre la hauteur , fufpendez Taflro- 
labe par la boucle A. afin que fon dianietra 
AB. ioit vertical , & fou diametxe CD. foit 
ItorifontaU 

Tournez fon côté vers Taftre ou foleil K,. 
ch hauflant Pun des bouts de l'alidade F.: 

Îufqu'à ce quQ le rayon de Taftre paffe par 
es deux pinulcs F & G. 
Alors Talidade marquera par fon excrê-.: 
axiité F. fur Taftrolabe les degrez de la hau-* 
leur de Taftre , depuis le point C. de Tho- 
tifon ^ jufqu au point du meri$lien F. com^ 
pris entre le rayon horifontal EC. & le 
rayon de Taftre EF, parceque cet inftra* 
ment repréfente un vertical, terqueft la 
méridien. 

\ 

■r* • • • • 

Kin| 
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É 

R E M A K Q^U JE, 

CEt ittftrument eft commode & fort 
démoiiftratif j mais il eft dcfeûueux 
en ce qu'il eft trop petit, & qu'on ne peut* 
point s^en fervir fur mer à caufe du mou- 
vement des Vaifleaujc. * 

V. 

9 

POtiT ohferz'cr la hauteur du foleil , parle 
V oyen de Lame an ajlronomiquc . Fig^ 51, 

L'anneau AsTRONOMictUE eft un cer- 
cle de cuivre , un peu large §c fans alidade ; 
il y a un petit trou au point C. qui travexfe 
Tanneau parallèlement à fon plan ; ce trou 
tA éloigné de 45 degrez du lufpenfoir oa 
anneau B. 

\ ^rOn fait, fervir ce point C. ou trou pour 
centre d'un quart de cercle DE.divilé en 
^ o degrez , duquel l'un des rayons CE. eft 
parallèle au difimetre vertical BH, tiré du' 
lufpenfoir B. & un autre rayon horifontal* 
CD* perpendiculaire au même diamètre 
BH. enfuice on a tiré des rayons du point 
C. à tous les degrez du quart de cercle 
DE. lefquels marquent les degrez dans la 
fuperficie intérieure de l'inftrument depuis 
F, jufqu'en Cette conftrudion doit pre- 
xnicrement être faite fur, un plan, puis 
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De la Trigonométrie. iij 
être portée dans le fond de rinftrumenc 
• pour avoir les degtez FHC. 

P A T I Q^V !• 

S Oit la hauteur du foleil au point K. 
prenez Tanneau par la boucle B. 6c 
lournez-le vers le foleil enfortc que fon 
rayon palTant par lé trou aille marquée 
au fond de Tanneau les degrez de la hau- 
teur du ^foleil , depuis F. jufqu'en L c*eft^ 
à-dire , entre le rayon horifontal CF. ÔC 
le rayon de laftre CI. & la partie IHG. 
marquera fa diftânce au zenit entre le rayon 
CI. de l'aftre, & le rayon vertical CG. 

. Ces ohfirvations [ont plus exaàes quavec 
l^afirolabe^ farcequk proportion de leur gratis 
deuTy les àegnx. de Panneau font plur grands 
que ceux de tafirolah. 

VI. 

POur mwver la hauteur du. foleil avec uft 
(juart de cercle gradué en^o degrez , ayant, . 
deuxpimles A ôç B. Jurl'un defcs rayons AB, - 
& m fil avec un plomb AC, attache' à fort ceth, 
tre A, Fig» 54 pl. XXXI. 

Il faut tourner le quart de cercle vers 
Taftre foleil D. de manière que fon, 
rayon DAB. pafle par les deux pinules A 
& B. alors le fil à plomb qui doit toucher 
librement les degrez 4u quart de cercle, 

Kv. 
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SCË. fMfiftiira en C^les degrn. de la hdutew 
du foLeil , depuis C. iupju'en E. & /en complet, 
ment depuis C. jufqiien B, * 

. J. R E M A R Q^U B. 

V 

ON peut également trouver la hauteur du fi* 
leil par le moyen d^un demi quart de cercle 
m la manière fuivante. F/^. 55 pL XXXI. 

1 Si le foleil eft en E. & en une hauceur 
moindre que 4 5 degrez ^ il faut faire pafTer 
JÈDti rayon par les pinules^ D & & pour 
lors le fil àplombtouchanc les degrez entre 
B & C* marquera la hauteur du folèilen G, 
car fi le foleil E. étoit dans l'horizon , fon 
sayon pafTant par les pinules D & B. feroic 
horizontal, & le rayon AC* feroit verti- 
cal , & le fil à plomb paflant par le point 
C. ne marqueroit aucune hauteur y mais 
autant de degrez qu'on éleveroit la pinulc 
en abaifTant la pinule B. pour recevoir 
le rayon du foleil , ce qui ne pourra fe faii 
2e fans que le fil à plcm b fè recule du point 
C* en s*appro chant du poinç B. d'autant de 
degrez que le foleil paflera 4^ degrez de 
hauteur. 

Jl faut obfeYVer que la pinule D. du demi 
fuart de cercle doit être place de tell^Jerte , que 
BD. foit perpendiculaire fur le rayon AC. & 
far confequentlapimdeD. doit être mouvant^ 
le leng du rajon KQ. 
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IL R B M A R q^u I. 

ON peutaufli prendre la hauteur dm^ 
foleil par le moyen d*un inftrument 
triangulaire portatif ^ en ce que il peut 
plier commodcmenc ^ & dont la conftruc^ 
tîon fe fait ainfi. Hg. 5 6 pl. XXXI. 

Faices un triangle ifocelle ABC. redaîxW 
gle en C. avec trois règles de bois qui s'a* 
pftenc enfemble par leurs cxtrênxitez avec 
des vis , pour lors cç triangle fera entière- 
ment femblable au triangle ÂBD« de la fi« 
gure 55. après Ton diviferale côté BC^ ei» 
degrez & minutes , par le moyen d'un de* 
mi quart de cercle BE« gradué en. ces 4^5: 
degrez & i'inftrument étant fini on s*ea 
fer vira pour prendre la hauteur du foleil 
de la même manière qu'avec le demi quart 
4e cercle-, & plus cet inftrument eft gtand,^ 
meilleur il c(l« 

VIL 

POur obfervâr la hauteur du foleil fuf la mer^ 
par le moyen d'un infirumem appelle l'of^y 
halefirille y dont U figure 58 en fait voir icy 
la cwjlruaiêH. Fig. y8 pl. XXXII. 

T®, Il faut, après avoir pafTé le marteau 
PC dans la flèche AB. du côté de fa facç 
platte, & vers le bout.de Tceil A. ( c'eft^ 

^mCi qu on appelle le bout de la flèche. :çn 

VI 

• . 

% 

4 

• -s 
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ce point ) appuyer Je même bout à côté 
de Toeil , & regarder Thorifon fenfîblepâr 
le bout d'en bas D. du marteau DC. fui- 
vant le rayon horifontal ADF. il faut faire 
gliiTer le marteau JDC. le long de la flèche 
Ab. en rapprochant ou le reculant de r<xîl, 
jufqu'à ce que Von voie Paftre ou Ifc foleil - 
K« par le bout d'en haut C. du marteau , 
& alors ce marteau marquera au point E.Jùr 
la flèche les de gnz.de la hauteur eit^ foleil fur la 
çolomné ^ui va en augmentant vers 90 degreii^ 
ou vers le bout de l'mil A. & il marquera audi 
vis-à-vis le complément de. fa hauteur 
dans Tautre colomne qui va en diminuant 
.vers le même bout de Tceil A. 

Remarquez, ^u il faut gue /a fieche AB. foit 
bien divifee par fis quatre faces en degrez, & 
minutes y & en deux colommes y pourpjiuvoir y 
trouver Ms hauteurs des afbres & letists cmflé^ 
ments. 

. Remarefue^ aujjfl qt^il faut apptyer contre 
Vœil un petit morceau de verre rouge ou hUu 
pour fe conferver la vue des rayons du foleil ^ oh 
. dm autre afire trop èrdlant. . 

Si Ton veut obferver la hauteur des 
aftres par derrière , il faut premièrement 
ajuf^er le plat du marteau dans le bout de • 
la flèche , de forte que le tout fôicà Tuni/ 

59* XXXll. 
' ^nluitc l'on pafTera dans 1^ jiéchelpplu^. 
.-■ ■ «M 
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petit des quâtre marteaux qui a une petite 
.ir^verfe M. Ton côté plataufïi vers le bouc 
A. & i'on ajoutera urte petite ^vifiere ou 
pinule au bout du bas du marteau DC» 
' L'Arbaleftrillc étant ainfi préparée , 
comme le motitre la figure 59 pU XXXIL 
il faut tourner le dos vers l'aftre ou foleil 
K. & regarder rhorifon fcnfible par la vî- 
iiere D. & par.dcffous la traverfe M. du pe- 
tit miarteau, & en regardant ainfi rhorilon 
par le rayon vifuel DM, on approchera 
ou Ton reculera ce petit marteau jurqu'à 
ce que l'ombre du bout C. du grand mar«» 
• tèau fe termine fur la traverfe du petit 
marteau M. à Tendroit qui répond au mu 
lieu de la groileift de la flèche , alors le petit 
marteau mar^juera fut la fieche les degresi de l4 

hauteur du JoleiL 

Cette manière efi préférable a la première 3 
farce tjue l'œil n a ^u'm feui rayon horifontal à 
chferver au lieu de deux » & parcequelle eft 
plus jufie (juelapréc/deme y & moins incommoi. 
de a cau/e des rayons du Joleil. 

VIIL 

POurobferver la hauteur des ajlres parle 
moyen du quartier Anglois. Fi£. 60. pl. 
XXXII.. ^ 
< Le quartier Anglois n'efl: autre choie 
{i]^u'uu.(^uaic 4e ceicleABCp£. mefurépac 
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deux arcs BÇ. DE. de deux difFércnts cer- 
cles, ces deux arcs font compiémetit L'uti 
de l'autre. 

L*arc BC. eftde 30 degrez, divifé par 
degrez & minuces au moins de 10 en 10 
minutes, & l'arc DE. de 60 degrez; ces 
deux arcs ont un même centre en A« le 
grand rayon AB. cft d'environ t pieds, & 
le petit AD. poura être d'un pied. 

Il faut de plus à cet inftrunient trois pe« 
tits marteaux, l'un que Ton place dans tou-* 
tes les obfervations au centre A. l'autre 
comme F. pour glilTer fur Tare BC. & le 
troifiéme conîme G. pour être placé fur tel 
degré que Ton veut de Tare D£. 

Le premier A. de cdP marteaux doit 
avoir une vifiere à peu près de la longueur 
d'une épingle le long du marteau , & le fe- 
çond F« doit avoir feulement un petit trou 
pour l'enfoncer fur la verge BA. jufqu'au 
centre A. & les deux autres marteaux F & 
G. doivent avoir des entailles pour entrer 
fur les arcs BC. DP. afin de gliflTer jufte^ 
ment & doucement delTus , c'el^ pourquoy 
ces arcs doivent être par tout de mênje 
gcodeur» 

P R A T I Q^V U 

• * - • • 

POurohfirver donc la hauteur du fcUil 
parle fnoyen du qukTthr ^mUis tig* 60^ 
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Il faut premiereincnt ajufter le marteau 
At fur le centre, & le marcbau G« fur tel 
degré qu'on voudra de Tare DE. pouryû 
toutefois qua la partie GD. avec les }0 de^^ 
grez de Tare BC» foienc du moins au0L 
grand que la hauteur de Taftre H, 

iiprès cela on tournera le dos vers Taftré 
H. & Ton hauflera ou Ton abailfera le 
marteau F. en le faiifant glilTer fur l'arc BC. 
jufqu à ce qu'en regardant Thorifon fenfî- 
ble par les deux plnutes ou vifieres ÏF & A» 
enforte que le rayon du foleil H» pafTanc 
par deflous le marteau G. tombe fur la pi- 
nule A. & alors la Jomme des deux, arcs BF. 
DG.fera la h^uutir de l'afire ou foletl H. & la 
fomme des deux arcs de refie CF. £G. fera le 
complément de fa hautent oh, de Ja difiance até 
z^enit. \ ' 

On pourroit prendre auffi la hauteur des afkes 
pardevant , au moyen durneme infiniment 3 malt 
fins d^§çilement & avec moins d'exaUiiude^ 

POur obferver la hauteur des aftres par le 
moyen d^'un demi cercle. Fig. pLXXXh 
i^^Si Von prend la hauteur d'un aftre , 
comme du foleil E. pardevant, il faut ap- 
pliquer rœil en A. & regarder l'horifoii 
par les pinules A &B. ajuftées le long du 
diamètre ^ & haufTer ou abailTcr h pitiul^ 
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C. gliflant fur les degrez de rinftrumeBt , 
jufqu àce que le rayon de Taflre paflè par 
ceue pinulc pour venir à Tceil au point A. 
alors Us degrez. de B en G. marqHeront la ha$i^ 
tenr de l'aftre oh du fcleil £• • 

V. Si Ton vouloir prendre la hauteur de 
Taftre par derrière, il faudroit rae«rel*oeil 
en B. & tourner le dos à Taftre en regar- 
dant i'horifon par les pinules B & A. & en 
chauffant ou bailTant la pinule C. enforte 
que le rayon du foleil pafTant par cette pi- 
nule, tombe fur la pinule A. alors l'arc BC. 
marquera comme cy-devam la hautet0rde l^^e 
OH du foleil At 

' \ Près a voir parlé de la hauteur des ajlres, 
jTjLquieft une partie de la Trigonométrie 
fpherique, il ne fera pas hors de propos 
de donner icy une idée générale des zones , des 
climats > des latitudes & des longitudes des Lieux 
fur la /w^^qui y owimiSi beaucoup de raport. 

Des Zones. 

TOute la furface de la terre, félon les 
Autheurs ^cft féparée en cinq bandes ^ 
afp9lléçs les cinq Trônes. 
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De la Trigonométrie. 
La partie de la terré renfermée entre 
les deux tropiques GH. IL. s'appelle I4 
Tofie tarride ou brulee , parce que le faleil ne 
^orc point de deflfus cecte zone, qui a Té- 
quateur EO. dans fon milieu j elle a 4^ 
dçgrez 58 minutes de largeur, qui eft la 
diftance d*un tropique à Taucrc. Fig. 61 
XXXIL 

Les deux parties de la furface de la 
terre renfermée dans les cercles polaires ^ 
s'appellent les deux '^(one s froides ou glaciales^ 
à caufe que les rayons du faleil , outre 
qu'ils font long temps fans donner fur ces 
zones, quand ils viennent à y donner, ils 
jie font que parelleles à ces furfaces« 

L'une de ces zones eft feptmtrlonale , com- 
me MNP. & l'autre méridionale 3 comme 
Q5R & elles ont chacune 46 degrez jS 
minutes de diamètre. 

3^. Les deux parties de la furface de la 
terre renfermées chacune entre un tropi- . 
que& un cercle palaire,c*eft-à-dire entre la 
aone torride &c l'une des froides , s'appelle ^ 
Tume tempérée ; Tune eft feptemtrionale , com« 
me GHMP. & l'autre. eft méridionale , corn- 
mie ILQR. elles ont chacune 4 j degrez i 
minutes de largeur. 

4". Enfin , les quatre points E. O : S. N, 
marquez fut le globe terrcftre , font ap-. 
peliez,' 
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SçâVoîr le point È. r est ou orient , c^eft-; 
à^dire le côté par où le foleil fe levé» 

Le point O, I'ouest on occident y c'eft-à-i 
dire le côté par 6ù le foleil fe eoûche. 

Le point S. s'appelle sud^ c'eft-à-dire 

Fendroit où le foleil fe trouve en pleii^ 
xnidy. 

Le point N. s'appelle nord, c'eft-à- 

dire lendroic diamecraleoienc oppofé au 
midy. . 

^ Le point N. porte aufli le nom de poU 
'0rïliqu€ 3 & le point Sé celui dcpdc amau 

Il eft encore bon de fçavoir que la 
partie du globe terreflre ONE. comprife 
entre Téquateur ëO« & le pôle ardique 
s'appelle hemifphere fuperieur^&c la partie 
ESO. comprife entre le même équateuc 
le pôle entartiquè, ^^;9^i//^^<r^ inférieur. 

Les cercles marquez fur le globe 
terreftrc qui vont d'un pôle à Tautre, conqN 
me NOSE. portent le nom de méridiens , 
ain(î Ton peut aifément comprendre qu'i| 
y a autant de méridien , qull y a de point 
lor 1 équateur terreftre. 

Les cercles qui coupent les méridiens 
terredres , cbmmè HDG, LL &c. fontap- 
lez parallèles a l'equateur. 

Les latitudes des lieux fe prennent fur les 
cercles méridiens / ou fur le grand meci« 
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cîieti même, & les longitudes Te prennent 
furies cercles parallèles à Téquateor, ou 
fur i'équateur même ^ ainlî qu'on le vera 
cy-après. 

Des Climats. 

GN appelle Climats , une bande fur là 
terre en forme de «One , parallèle à 
Téquateur OE, comme feroit par exemple 
Tefpace compris entre les deux parallelesi 
VT. AD. ftg. 61. pi. XXXII i ainfi il y a 
pluïîeurs climats dans la largeur de chaque 
zone. . » r 

La largeur de chacun climat eft réglée par 
1 augmentation ou plus grand jour d'Eté , 
d'une demi-heure audedus de iz heures ^ 
c'eft-à-dire, que le plus grand jour d'Eté ^* 
eft plus grand d'une, demi^heure à la ft» 
d*an climat, qu'à fon comrncncement. 

Le premier climat commence à Téqua* 
teur , & tous les aptres s'entre-fuccedent 
jufqu'à chacun des deux pôles , deforte 
que le jour, ayant 1 1 heures Xbus Téqua- 
teur , le grand jour d'Eté aura donc à 
la fin de chaque climat ii heures 7 , à 1& 
fin du fecorid climat i j heures , À la fin du 
tmfiimei^ heures \^ à la ân éke^tMtfi^mê 
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p 4 heures y à la fin d$ê fixtémn 1 5 heures ; 
àla fiti di\ huitième 16 heures ; ôc ainfl de | 
fuice en augmentant d*une heure par deux i 
climats , Ôc pacceque le grand jour d Eté 
cft de 24. heures Tous l'équaccur , les 12 
heures valent X4 climats , c'eJi-À-dire » ^ue 

le vingt-quatrième climat fbin Joas le csrcle 
claire y tam du coteda Nord, que du cote du 
Sud. 

L'on compte encore Jîjc autres climats , de- 
puis chacun cercle polaire ^ jufqu'à cha. 
cun des pôles ; le premier ^ finit par la laci- 
titude ou le jour eft d'un mois ; le fécond^ 
finit oà le jour a 1 mois j letroifiime , finit 
od le jour a 3 mois j le quatrième 3 où il y a 
4 mois ; lecincjutéme , où il y a j mois ; & 
enfin le fixiémè & dernier finit fous le pôle 
où le jour a 6 mois \ Se aind il y a 50 c/i- 
w^fj dans la partie du Nord ONE. & au- I 
tant dans la partie du Sud OSE. depuis Té- 
quateur , jufqii'à chacun des pôles i de 
forte que toute la fur face de la terre eft corn*, 
frife en 60 climats^ 

• Il fuit de tout cela que connoiffant le 
nombre des climats , auquel eft fitué un 
lieu, on connoîc auffi la longueur'du plus 
grand jour de ce lieu en Eté , en augmen- 
tant 1 1 heures d'une demi heure pour cha- 
que climat ; & au contraire connoifTant la- 
longueur du plus grand jour d'Eté ^ Tou < 
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De UTrigonomftrU. . 137 
connok par quel cliiiiat on eft , en prenant 
un climac pour chacune demi-heure. 

L'on connoîc par la même raiTon l'heure 
du lever & du coucher du foleil au plus 
grand jour d'Eté par chacun climat , parce^t 
que le foleil fe levé autant de quart d'heures 
devant iix heures , comme il y a des cli. 
mats, & ces climats écant réduits en de« 
grez , à ^ degrez 4 5 minutes pour chacun 
quart d heures ou 15 degrez pour chacune 
heure , çft ce que nous appellerons le com- 
plément de l'heure du lever du foleiU 

Problème. ' 

Roiwer la latitude far laquelle finit m 
JL climats 

Faites cette règle de proportion , corn- 
roe le finus du complément de l'heure du 
lever du foleil eft au funis total j ainli U 
tangente de la plus grande décliiiaifon du 
foleil 9 eft à la tangente du compfément 
de la hauteur ^du pôle ou La latitude de la 
fin du climat , & c'eft de cette manière 
qu'on a fait la table ci-aprcs des climats ^ 
dans laquelle la latitude de chacun climat 
eft marquée vis*-à-vis de ce climat* 

Cette propojitio'i fe trouve par la féflution du 
triangle Ipheri^ue LIG. Fi g. 64. pl. XXXII. 
carûA. Tun des pôles du monde CGD^ 

J'équateur MGS. l*horifon ALI, le cercle 
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fioraire du lever du foleil dans fa plus'gran# 
de décIiaaifon^Le coté GL du triangle GIL» 
eft connu , étant le complément de Tare 
iemunoûurne ID. oude l'heure du lever 
du foleil , & le coté LI. eft aufli connu, 
étant la plus grande obliquité , ou la plus 
grande dcclinaifon du foleil^ on troiwer^ 
donc par U règle de trois propofée l^arjgle IG Lt 
complément de la latitude re^^iàje^ 

* 

Table des Latitudes des Climats, 

climats > latitudes^ climats ^ latitudes» 
degrez. ^minutes. degré z ^ minutes. 
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De la Trigonométrie, x^p 

« 

De la latitude des lieux fur la 

Terre, 

I 

L*On appelle la latitude d'un lieu^ com- 
me A. fur la terre, ou fur la mer la dif- 
lance AB. depuis l^équateur terreftre EO* 
jufqu'àce lieu. Fig, 6i.pL XXXII, 

Les latitudes font de deux fortes, elles 
font iV^r^ aux lieux qui font dans la partie 
du nord , ou dans Themifphere fuperieur ^ 
comme A. & elles font Sud^ pour les lieux 
qui font dans la partie du fud , ou dans 
1 hemifphere inférieur , çomme F, 

^La latitude d'un lieu comme fe mefure 
furJ'aix du méridien terreftre AB, compris 
ciitrc ce lieu & réquateur terreftre EO. & 
fon complément eft fa diftance AN. jufqu'au 
pôle , ainfi les plus grandes latitudes nç 
peuvent paffer 90 degre^,. 

ToHS les lieux K&D. cjuifont fit^ un même 
parallèle ont une même latitude , étant éga^ 
lement éloignez de Téquateur j ils ontaulli 
.'par conféquent les jours d'une mçme Ion-* 
gueur fur tout ce parallèle , parce qu*ils 
t>nt la fpKere également oblique» 

Enfin la latitude d'une Ville fur la terre 
çft à régar4 de l'é<juateur tcrrçftrc ce <juc 



2 Trigonométrie. 

la déclinaifon d'un aftre dans le ciçl eftâ 

réquaceur celefte. 

La latitude d'un lieu fur la terre eftéealc 
en degrez àdeuxchofes dans le ciel } fça- 
voir à la diftance du zenic de ce lieu^ juC 
qu'à réquateur cdclle en Fi g. 6upL 
XXX IL & à rélevadon du pôle PN. au- 
deifus de rhorifon, 

Aind celui qugi n'auroic point de latitude 
auroît fon zenit dans réquateur , & les 
deux. pôles dans Thorifon , mais celui qui 
feroit en A. éloigné de Téquateur terreftre 
BD. par exemple de 50 degrez fon zenic 
Z. ferojt auffi éloigné de pareil noinbre de 
degrez du point dans Tcquateur celefte, 
& en même temps fon horifon SN. feroit 
autant abaiiTé au-delTous dupoIe> depuis P 
jufqu'enN. ce qui donne les moyens fui- 
vants. 

.. La raifon de régalité de fes trois chofes 
efl: évidente j car puifque notre zenit eft 
* un point du ciel qui répond fur notre tête , 
lequel eft toujours éloigné de 50 degrez 
de rhorifon rationel, à mefure que nous 
changeons de lieu fur la terre» notre zenit 
& notre horifon rationel changent égale- 
ment de degrez dans le ciel. 

Pourtromer U latitude d'un lieujurla terre ^ 
il fuffic donc de trouver la diftance de fon 
zcnit jufqu'à Téquateur, ou bien Tiéleya- 
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tion du pôle ao-deflus de fon horifon ^ ce 
qui fe trouve parle moyen des hauteurs des 
«ftres , ou de leurs cocnplenfients i & pa^le 
moyen des déclinaifons de ces aftres^ 6c de 
' leurs compléments^ 

* Problème. 

POur trouver la latitude d'un lieu par la dlfi. 
tance de fon z^enit 2, juffu'à Ve^ttateur A; 
par le moyen des afires lorfiju^iU pajjent au mt^^ 
ndien.Fii.6i.fl.XXXII. 

P R E M I ER Cas. 

LOrf<jue raftre C. eft entre le zenit 
te Téquateur A. rarbaleftrillc ou autre 
snftrument donne la diftancede Taftre C. 
auzenit qui e(l le complément de la 
hauteur, mais c'eft trop peu , il faut y 
ajouter la déclinai fon deTaftre qui eâ: Ùl 
diftance CA. jufqu'à Téquateur, ces deux 
choresCZ.CA.fontenfenible Z A. diftance, 
du zenit àTéquateur qui eft la latitude. 

Exemple. 

SI on trouve le foleil C. lorfqn'il eft âu 
méridien A. 30 degrez éloigné du ze- 
nit Z. & qu'on trouve ce jour-là fa décli- 
2iaifon de 15 degrez pour CA. les deux en<- 
fcmble font 45 degrez pour ZA, ou pour 
la latitude. 
. Fart. II. U 
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t. . L*on connoîcradonc que le foleil C. fè^ï 
jra encre le 2enîc & rék:}uac€ur A« en ce . 
que la déclinaifon du foleil fera du niêmç 
coté que ia latitude , & que la déclinaifon 
fera la moindre, ce qui. arrive depuis Té- • 
quînoxe du Printems jufqu'à celui de l'Au- 
tomne , qu'on foie dans la partie du Nord ^ 
cxx dans la partie du Sud. 

Sbcok^ Cas*. 

L Orfque réquatéùt A, eft entre Taftre 
D.& le zenit Z. il faut de la diftance 
de Taftie au ïemit DZ« eti retrancher la dé^i. 
jClinaifcHi DA. le refté AZ. fera la latitucb . 
a:equife. F ^3 XXXIL 

♦ E 3C E M P L £• 

r 

L:Â diftance DZ. étant uouvée de 50 
degiez,& la déclinaifon 10 degrez pour 
sPA. ces iD degreii étant retranchez de 50 
il reûera 40 degrez pour la latitude. 

Ce fécond cas arrive depuis l'équiQoace 
d'Automne, jufqu'àcelui du Printems, lorf- 

que le foleil & latitude fon^ de di^eippte 
sdiéiioaiittation. 

T a 6 1 s I B* .M 1 C A s. 

L Orfque le izenitZ.eft entré l'équateur A. 
& l'aftrè Ë. il faut de 4a déclinairon de 
X9.%i^ A^. çn içt; ^cher difta&ce ëZ« au 
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De Trigonametne. - 
Eenit , il refleia la diftance ZA. pour lala^» 
titude requife» 

Çe croifîéme cas arrive , lorfque la décli- 
nai fon du foleil eft de mcme coté que la la^ 
ticude 3 & que la déclijiai/oj» e(t la plus 
grande. 

£ X £ M P t 

SUppofez que le xi de Juin Ton trouve 
le foleil E. éloigné de lo degrez du z^m 
AU Z. dans la partie du Nord , & que cè 
jour-là l'on trouve aufîî degrej: 29 mi» 
nutcs de déclinaifon auflî Nord pouc ladif«i 
tance^EA. derquels^oij en^fouftrait les 10 
degrez 3 il reftera 15 degrez 29 minute* 
pour la diftance Z A. ou pour la latitude» * 

Q^u A T B. I E*M B Cas.. 

LOrfqii*un aftre ne fe couche point à 
caufe de Tobliquicéde la Tphexe^ ellô 
(e trouve à deux hauccurs inégales iz heu- 
res Tune 3 près l'autre , fi l'on s'en veut fer«# 
virdans fa plus grandg hauteur pour trou- 
ver la diftance du zenic à l^équateui* , ilar^ 
rivera comme au premier xas^ ou comme 
au troifiéme. 

Mais fi laftre eft dans fa moindre hau- 
teur, comme en F. il faut à fa diftance au 
tsenicFZ. ( qu'on trouve avec les inftrii- 
tUSiU» ) y ajouter fa déclinaifon FÇ« ^ 
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ôter la fomme BZ» de i8o dejsjrez moitié 
du méridien BZA» ,& le refte ZA. fera la 
inoindre diftance du zenit à Téquaceur , ou 
la latitude requif^. 

£ X B M P L B. 

SI Ton trouve la diftance d'une étoile F, 
au zenit Z. de p degrez ^ & la décli-. 
naifon FB. de So degrez, la fonime fera 
i|0 degrez pour BZ« lefquels étant 6tea 
du demi cercle BZA« i8o degrez , il refte^ 
ra 50 degrez pour ZA, ou pour la Jaticudo 
jdemandée» 

^ C ï N QJ3 I B* M B Cas. 

QUand,par Tobliquité de la fphere , le 
foleil ne fe couche point ^trociver fa 
déclinaifon & fa diftance du zenit à Téqua- 
tèur y égal à la latitude far les deux haa-* 
teurs méridiennes du foleil. 

Il faut prendre la moitié de la femme des 
deux hauteurs méridiennes du foleil » ^ oti 
aura fa déclinaifon qu*il faut ajouter à fa 
moindre diftance au ;^enit, & on aura la 
diftance du zenit a l'équacevii: égale à la la-r 
jitude. 

Problème.^ 

P Our trouver la latitude par la haMCHf dti 
j^qIc PNt au-dejfns de i'h^rifon NS, />4r I0 
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fi. xxxir. 

1^. Lorfque Taflre eft au méridien au* 
deflus du pôle P. il faut de fa hauteur NE. 

^ trouvée par les inftrumencs^ ôter EP. com- 
plément delà dcclinaifon , & le rejie PNÇ 

jtra la hauteur du pôle , ou la latitude. 

1^. Si Tartre F. cft au méridien au-deflous 
da pôle P. il faut à fa hauteur NF. ajouter 

le complément de fa dcclinaifon ïl\ & U 

femme l^?.fera U hauteur du pôle , ou U la* 

titude. 

j^. Si Ton n*a point de table aftronomi- 
que de la déclinaifon de cet aftre » il fauc 
ajouter enfemble les deux hauteurs méri- 
diennes NE. NF. de ce même aftre , prî- 
fcs féparémcnt 1 1 heures Tune après l'au- 
tre y & prendre la moitié de la fimme ^ on aurék 
la hauteur du poU NP. 

Trouver la latitude d*uH lieu jur les globes , oh 
fur les cartes , tant géographiques cjuhydrogra^ 
phi^ues y il faut conduire le parallèle de ce 
lieu jufqu'au meiÂdien gradué ^ & le point 
de rencontre montrera les degre^^ 4f latitude 
de ce lieu. 
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De la lonntuàe des lieux fur la terre, 

m à 

LA Longitude a m lieu fur la terre oh 
furU met , comme feroic le poiftt A. t& 
fa dilhnce AZ.fi(g.6i./?/. XXXIL 

Ellè fe compte d'occident en orient juf- 
qu'à ^60 degrez fur des cercles parallèles à 
réquâteur, ou fur Téquatcur même , ainû 
Tare de Téquaceur CB. compris encre le pre^ 
jnîer méridien , & le méridien du lieu A. m0hm 
fue les degrés, de hngitt^de AZ.de ce lien. 
' Tout ce qu'on a dit de l'afcenfion droite 
d'un aftre dans le ciel , eft la même choXe 
que la longitude d'une ville fur la terre ^ 
toros Ie$ lieuxcomme V. A, B. qui font foii$ 
un me me méridien , font auflî fur une me-» 
me longitude mefurée par CB, & tous ceâ 
lieux ont midy dans le même cnomenc, par- 
ce qu'ils répondent fous le même meri-, ^ 
dten cele(le« 

i Mais comme ceux quifont plus vers To- 
kient^ ont §^us de longitutles^iU ont auffi 
plûtôt midy, & par conféquent il eft plui 
tard aux lieux les plus avancez vers TEfl: , 
ou qui ont plus de longitudes , à fçivoir 
il*une neure par ly degrez, & 4 minutes 
4'heuxes par chacun degré, ce qui arrive 
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pat le mouvement apparent 4tt folell d'o* 
rient en occident en 14 heures. 

Il eft donc: évident qme les arc$ de tous 
les parailelcs,& de Téquateur comme VT*Î 
AD. BX. compris entre deux méridiens 
VB. TX. contiennent également de degrés 
de longitude. 

' î 

À^anierv df trQ/tver la longitttde des 

lieux fur la terre, ■ 

IL faut après avoir prévû le jour & le 
temps que doit arriver qùelque phéno- 
mène dans le cÏQÏyComme feroit qiiclqtie cclipjfi 
de Urne y que deux obfetvateurs fe tro|iven|^, 
dans ce temps-là dans des lieux propo- 
fez ^ & que chacun remarque précilémenc 
à quelle heure lui ^ura apparu réclipfe^iSCt 
après s*êrre communiqué chacun Theure^ 
minute^ féconde de ion ohfervation y iU 
fçauront par là de combien différent Iqiirs 
longitudes j car celui qui aura trouvé lèm 
clipfe plus tard, fera le plus à rtil, c'eft- 
à*dire qu'il aura le plus de longitude , à fça^ 
voir i 5 degrez p^r chacune heure, &. un de« 
gré par 4 minutes d'heure , & une mU 
txuce de degre^^ par 4 fécondes d'heures» \ 

L» • • • 
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SI un obfervateur eft au premier ^meri- 
dien , & qu'il rémarque Técliple à 7 
heures 40 minutes du foir , qu'un autre ob- 
fçrvaceur Talc obfervé à 11 heures 51 mi-> 
n'uces du foir , on trouve 4 heures ii rau 
nuces de diâPérence ^ qui éranc réduites en 
temps ^ donnent degrez de longitude- 
pour le fécond plus que pour le premier. 

Comme les éclipfes de lune n'arrivent 
pas fou vent ^ l'on fait les mêmes obferva« 
lions aux moments des émerfîons & des 
immerfions des farellites de Jupiter , on 
Phchre prédite de ces phénomènes dans la con^ 
noiffance des T tmps par MM. de Académie 
Royale des Sciences > c'eft. pourquoi nous 
n'en dirons pas davantage fur cette ma- 
tière. 

TRoufuer la lorgiiude d^sm lieu fur U ttm 
fur m globe , ou f^r les caries geographi* 
^ues & hydrophi^ues. 

* ll^faut conduire le méridien de ce liea 
jofqu'à i'éqtiateur , ou jufqu'à un parallèle 
gradué oA le point de rencontre fe ttouvera 
'au de^ré de la longitude de ce lieu. 

Il fuie de là ce qu'on a dit au fujec des 
longitudes , que u Ton faifoit un tour en- 
tier d'occident en otiQnt^ontfouveroitunjout 
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De UTrigMomitrii. 1^9 
de plus que le vray quantième du mois^ & en 
fâifant un cour entier d^orienc en occident , 
m tfOHveroit m jour de wains que le vrai qumtié^ 
me du mois^ & ces deux jours contraires 
J un à V autre donne coient deux jours de 
différence. 

Des différences en latitudes 

longitudes. 

SI Ton part du point A. d'une laticudè 
Nord, pour aller vers Téquateur en B. 
lonaura diminué en latitude Nord^ & la 
différence fera en allant vers le Sud depuis 
A. jufqu en B. Ftg. 61 pl. XXXII. 

Mais Cl du point A. Ton eft allé vers le 
pôle du Nord en V. l'on a augmenté en la« 
titudc Nord , & la différence eft encore 
vers le Nord depuis A, jufqu'en V. & ainfi 
les différences Nord ou Sud ne donneronc 
du changement que dans la latitude , & ce 
qu'on a dit pour la pitrcie du Nord y fe doit 
aufll entendre pourla partie duSud. 

Que il Ion partoit du point A* d'une la- 
titude du Nord, & qu'on avançât vers le 
Sud jufqu'en F. en paflant Téquateur, la 

latitude deratùvécfçcoit du côcé du Sud^ 



Digitized by Google 



■% Dt la Triiommetrie. 

féroîtmefutée par Tare BF. & la ditfcu 
rence en latitude feroit vers le Sad depuis. 
A. jafqu^n V. quiTeroit égale à la fomme - 
jâe ces deux l^imidcs *BA. BF. 

Si du poiîTC A.'Pon avance ^ers TEst ea * 
D«ron augmente en longitude, & la drfFc-» 
rence AD. eft vers l'Esx, mais fi du point 
A. l 'Onieft allé es TGu^sr en Z. Vovïjk 
diminué en longitude, & la différence AZ» 
«ft«wrs*-rOvEST , &'ainfi4es changemetits 
€)ûi font )uftement vers TEst , ou vers 
rOuEST , ne regardent que la longitude j 
l'on doit toujours prendre pour différence 
'en longitude entre deux lieux celle qui .eft 
'ïnoii^re que i8p degrez* 

Si du point A. Ton avance au point T*. 
en allant entre le Nord & l'Eft , l'an aufa 
avancé en latitude & en longitude , & la ' 
"différence en latitude fera DT. vers le 
'Nord,& la différence en lono-icudefera VT* 
ïvefs TEfl ,& onauraTormé le triangle rc6- 
:tangle AVT. ADT. . 

Connoiffant la latitude & longitude d^un 
lieu , il fera facile de le trouver fur les glo- 
.l)esou fur les cartes terreftres ^ ou de Ty 
placer en cas qu'il n y fût pas , & cotnpiorfer - 
ainfi les globes & les captes terreftres ; il eft . 
'auffi f ciledc trouver ces ^dïftanres entre lés 
villes fur les globes , en le fervant des de- 
*greî des grands cercles pour échelle de *5t 
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ARTICLE IIX 

De la PUnimetrie. 



A Planimetrib eftuM panie 

de la Géométrie Pratique, qui 
nou^^rirfeigne à toifer oa à ^ne« 
furer toutes fortes de fuperficies 
tégulieres ou irréguHeres , reâilignes ou 
curvilignes , ceJl-À-dtrcs à connoftn combim 
elles cenriement de petits ^Mtf^ji^me mesure 
connue. 

Pour parvenir aux opérations pratiques 
de la .Planimeciie , il eft néceflai^re fça« 
voir auparavant qu'elles font les mefure« 
les plas ordinaires doj&t on a coûtuiM^fe 
fe fervir , fur-tout dans les travaux du Roy., 
;^ commenc on doit ufer de ces forces 
xnefures. \ 
D B s M B s y it B S. 

• 

if) Armi toutes les mefurcs dont on a coau 
X tume de fe fervir pour niefurer les fu.» 
peirÊcics ^ on a çhoifi toijc ^ comme celle 
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151 D e la Planimetrie. ^ 

qui étoit la plus coaimode pour les travaus 
du Roy , à laquelle on réduit toutes^les 
autres. . ^ * 

Nous dirons donc icy en paflant que les. 
grandes diftances fur la terre fe mefurenc 

Î)dLi lieues^ & qu'en France il y en a de crois 
brtei.-^ • • ' 
La grande lieuë qui comitm aS^ } tcifis. 
lamoyennc lieue rm/>;;f • 24 jo toifes. 
& la petite lieue qui contient %ooo toifes. 

On mefure aufli des grandes diftgnces 
par le moyen des pas fçavoin 
£n pas gçomé crique qui contient 5 f ieds 
ic en pas com mun qui contient zp.6 pweet 
On mefure encore en France la plupart 
'4e4 terres en arpent. ^ 

L'arpent eft une mefure qui vaut coû? 
jours cent perches. 

La percha eft plus grande ou plus petite 
en différens lieux j mais fa plus grande 
Jk>ngueur'n 'excedç pas 2 s pied$ , & fa .plus 
petite longueur eû ordinairement de 18 
pieds ; ainfi lorfqu'on veut mefurer un ^tm 
penc de terre avec la perche , il faut toû^ 
' jours fçavoir de combien de pieds elle eft 
com pelée , pour ne point faire d'erreur. * 
Ainfi fi on mefure un arpent avec une per- 
che de 18 pieds de longueur^iaperclie ijuac* 
lée contiendra 3 24 pieds quarrez,qui feront 

^ toifes quarrées ^ & partouféquent Tac-i 
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peut contiendra 900 toifes de fuperfîcie. 

Que (i Ton mefure un arpent avec une 
perche de 19 pieds , la.fuperficie de la 
perche eft de 561 pieds quarrez , ce qui 
raie 10 coifes & i pied ^& par conféquenc 
Tarpenc qui doit contenir 100 fois cette 
mefure y conciendroic looz toiles & iS 
pieds de fuperfîcie. 

Il ne fera pas inutile d'ajoûter ici une ca^ 
-ble du nombre des toifes & des pieds qui 
font contenus dans un arpent » fuivant les 
difFérentes longueurs de la perche en aug- 
mentant de demi pieds^ depuis 18 pieds juf» 
qu a Z5. 



TABLE. 



Grandeur de U 

perche en lon- 
gueur. 

lùTpjue U perche 

a I S pieds , 

$m arpent ion tient 

aiSp.^ 

à 19 p. I 

a 10 p. I 
9^iop.{ i 



Toifes ^uarrees & pieds 
^narres contenus dans l'ar^ 
peut > fuivant les différent 
tes longueurs de la perche^. 



900 toifes quarrees 

9 5 o A 5 pieds quarre^ 
001 1. 18 p. 
0^6 1. ^p. 

i6Tt. lip. 
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2^4 DeUPUnimetrie'. 
^ Il 1225 /«^o pi^ds quâmt^à 

z iip.\ 1284?. i p. - ' 
a XI p, 1 344 ^ 16 

a 11 p^ ^ •î4otff. 9 p. \ 
p. 14^9 t. 16 p^ 

a 24 I tfoo t. o p. 

a 24 Z'. V 1600 15/^. 

» • 

De la Toifi, 

LA Toise fc divife Cû pieds^j;ot^ji 
& lignes^ 

La, totji courante oh en Ungucur , contient d 
pieclsu . ' . 

Le pied contient 12 pouces de long^oï 
J44 lignes. ^ , 
^ Zff contient. 12 lignes/ 

Et la ligw -conùtvïi 1 2 points, a 

AinQ une toife quarrée contient 5 d pieds 
quarrez. 

. ^Le pied (luarré contient ].44 pouces^ 
Le pouce c]uarrecov\ticï\i 144 lignes.. ' 
Et U ligne qHarréeçoxitx^tit 144 points* 
L'on dira encore que la toife courante 
étant de tf^piéds , elle contiendra jx pour 
ces de longueur ^ ou 8 (4 lignes ^ ou cnfia 

10^6^ points^ 



i 
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I>e la ?lammetfie. 1 5 5 

L^on poura âu(ïî dire que la toife quai*- 
iée contecanc 56 pieds quartez , contieti-^ 
dra 5184 pouces qtime:(^^ ou 746496 Lignes 
^mrries , ou enfin 10745^5414 /^c?/;///^ 

R £ M A K Q^U £ s» 

1^^ T jEr de long , muhfliees ip^r des 

JLj toifes de large , prodH'fmt des toifes 
quiames ; ainfi le quarré A BC D. ayant 6 ipU 
fcs de parc & d'aucre de fes cotez , contien- 
•dra toifes quarrées. Fig. i. XXXUL 
De même les totfes courûmes fur des .toifes 
dchmieur , produifem également des toifes quaSf^ 
rés: car (î le redangle ABCD. a 7 toifes d^ 
long dans fon côté AD. & x toifes de hao» 
leur pour fon coté AB* ce re£langle con- 
tiendra 14 toifcs^«^rrm.yïç. ^/..XXXIIL 
x^. Les toifes de hauteur étam midtipdidôM 
par des pieds courans , produifent des pieds ^dont 
\l6 font une toife ejuafree. 

Ainfi le reftangle ADCB. qui a iî.toifes 
de hauteur AB. fur 3 pieds courans pour 
ie petit côté AD. donnera 3 toifes quar^ 
^ lées : car fi l'on multiplie les 6 toifes de 
«hauteur AB. qui valent .36 pieds , par les 
6 pieds courans AD, L'on aura loS .pieds 
equarrez , lefqaels étant dtvifez par ^6 » 
•xlonneront 3 toifes quarrées pour la valeur 
•de ce reôangle. Fig. 3. XXXIIL 
- j^\Jé^ ioifes dfi héutwr^ mulùfUécs féfd^ 
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fonces courants , proLduifent des pouces ^narrez, l 
dm 5184 font une toifc ^narrée. Fig. ^.PU 
XXXIII. 

Ainfi le reâangle ABCD. dont ruh des 
cotez BC« feroic de 6 toiles de hauteur ^ 
fur 6 pouces courans pour le petit côté 
BA. contiendroit 432 pouces quariez , qui 
ne fcroicnt à peu près que la neuvième par- 
tiel d'une toife quarrée , ainii de tous autres 
exemples, * " 

4^. Les toifes , pieds , pouces & lignes dehau- 
teur , multipUees par des toifes ^ pteds , pouces 
& lignes courans y produifine des toifes (juar^ 
rees ^ des pieds y des pouces & des lignes quar^, 
ries pour tftn faire ^nun total. 

Ainû dans le reâangle AKMG^ dont le 
côté AG. contient 3 toifes 5 pieds 5 pouces 
& 6 lignes de longueur , & le côté AK« 
3 toifes 3 pieds , 6 pouces 3 lignes de hau- 
teur , il faut, confidérer içy quatre choies j 
Sçavoir. 

1®. U faut multiplier le côté AB* de 5 
toifes par le côté CB« de trois toifes , & 
Ton aura pour lors la valeur du grand quat- 
re ABDC» de 9 toifes quarices. Fsg. ^^pU 
XXXIII. 

2% Multipliez enfuite le côté Eq. zi 
pieds de hauteur par BE, j pieds courans, 
& vous aurez 105 pieds quarrez^Mx tà* 
fes 1 ^ pieds quatre^ pour U valeur du rcSié/h 

gl^ Eq. 



« 
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Det^ TUnîfnetfie, ' 1^7 
De plus y xnititipliez le côté CD. de ig 
pieds par le côié Ch« de 3 pieds , & vous 
aurez 54 pieds <juarre2,^>« i totfe 18 pieds 
^uarrez^vouï la valeur du reâangle Cq. oa 
D\i. lelquclles deux fommes étant jointes 
. enfemble , donneront pour les deux reâan* 

gles Eq. & Cq. j toifes j i pieds quarrez.^ qu*il 

faut joindre aux 5* toifes du grand quatre 
ABDC. 

. j**.Si ron multiplie enfuite le côté Eo. 
de 158 pouces de hauteur par les 5 pouces 
Courajis EF. vous aurez 774 pouces quar- 
rez ^ pieds 54 poHces fuarreJL pour le 
petit redangle Fo. 

De plus y Cl Ton multiplie encore le côté 
lo, de 2 7 6 pouces courans , par les 6 pou- 
ces de hauteur Ih. Ton aura 16^6 pouces 
quarrez , ou 9 pieds ^6 pouces quarreK. pouf' 
WéUenr du petit reSangle Ho« 

4°. Enfin fi Ton n^^ultiplie le côté GM. de 
3099 lignes de hauteur par les 6 lignes 
courantes FG. on aura 9197 lignes quar- 
ré es 3 ou (J4 pouces cfuarrez. & 81 ligfics pour 
la valeur du nSiangLe des lignes GO. ou MF« 

De plus , fi Ton multiplie le côté KP. de 
5 ^ <^4 lignes courantes par les 3 lignes Kl» 
de hauteur , l'on aura 10062 lignes quar- 
rées , qui vaudront 68 pouces quarrez. & xy 
liçnnes pour La valeur du reÛan^e des lignes 

IÇL. M IL. lefquelles deux fommes donne* 
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fônsenfemble 131 pouces (juarrez^ & 108 li^ 
gnes qu'il faut dfoucer à la valeur du grand 

quarréABDC. 

Or ^ en ajoûtant toutes les fommes ci-de^ 

Vant : 

fins ^ 3^5ip- 

fins ii^p.^opM. 

fias i ; 1 pof4. I o 8 

J^w aura pour tôt. 1 2. 45 c^. » > 2 poî4, 1 08 /r^. 

ce qui fera la valeur cocalp du grand r^Ci^ 
tdiigle AKMG. ^tii vaudra en tm 15 tiiifis 
10 pieds 78 pouces & 10^ lignes qiMrrées* 
Cet cx/mple peut fervir de règle pour tout 
tu. Paffons masntenant aux différentes oper^^ 
tions que l'on peut faire dans U ^Janimetri^ 

que nous r^duifins à deux Serions. 

SECTION PREMIERE. 

De la PUnimetrie Reâlth^ne. 

LA PLANlMETRIERECTlII6NE,eftafte 
fcieiice qui nous apprend à mefurer 
toute forte de fuperficies régulières bu îr*- 
régulières terminées par des lignes droites* 
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De la Tlanimetrie. %^^. 
Problèmes, 

I. 

COmme les triangles font les premiers 
de coûtes les figures j cependauc on ne 
fçauroit connoîcre ou concevoir la manière 
de les mefurer ^ qu'on ne fçache aupara«i 
vanc mefurer les quarrez ou rectangles qui 
font toû jours doubles des triangles de mèm 
jne bafe & de même hauteur^ 

Car Cl le triangle ADC. Fig. u pl. XXXUh 
à la même bafe AD* & la même hauteur 
DC. que le quarré ABCD. il n'aura par 
conféquent que la moitié de fa valeuj? 
parce que ce quarré étant divifé en deux 
triangles égaux , par la diagonale AC« qui 
eft rhypotenûfe de ces deux triangles ABC. 
ÂOC« il s'en(uivra que ce qaarré conter 
nant ^(5 pieds ^ chacun de ces triangles ^ 
comme ADC. n'en contiendfa que i8 , donc 
il eft nécclTdire de connoîcre la valeur des 
quarrez , avant de pouvoir mefurer les 
triano;les. 

Oeft pourquoi dans quelque quarré ou 
tedangle que ce foit ^ fi l*on multiplie ua 
de fes cotez AB. par un autre de fes cotez 
AD. /tf produit donnera Ufiptrjîcie de ce qnar^ 
re oiiveUangle y2L\nÇ\ qu*oii le voit dans cet. 
exemple & dans les fuivants^ 
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Delà PUnimetrie. 0$ 
!Ain(î en multipliant la diagonale BD« 
, de i6 toifes par la moitié de la diagonale 
AC. de 1 1 , c*efl:-à-dirc i6 par 6 ,ou iz par 
8 , vous aurez» égahmem 9 6 toi/a quarrées 
pfïïla fupçrjicie du rhombe ABCD, 

IV. 

fOut méfier tous triangles reUilighes. FSf, 

Il faut multiplier toute leur bafe par la 
moitié de leur hauteur , ou toute leur hau« 
teur par la moitié de leur bafe , comme on 
le vost dans les exemples fuivans : car tout 
triangle eft la moitié de fon quarré , de fou 
parallelograme,, de fon rhombe onde fon 
rhomboïde ^ de même bafe & de mêiae 
hauteur. 

Or, i\ Pour avoir la fuperficie du trian- 
gle équilatéral Fig. f^.pl.XXXIJI. il faut 
multiplier toute fa bafe AC. it pieds par 
la moitié de fa hauteur EE. de 5 pieds , ou 
bien multiplier toute la hauteur BE, de. 6 
pieds par la moitié de fa bafe AC. de 
pieds , & l'on aura d^me manière ou d^autre^ 
} ^ pieds quafrés pour U fiiperficie de ce trian^ 
gle : car ce trijingle eft égal au reûangle 
BDCE. qui eft aufÏÏ de 36 pieds quarrez^ 

Pour avoir la fuperficie du triangle ifo-* 
^glU ABC. Fig. iQ. pl. XXXIII. 

Î4ulti|)liçï toute fa bafe AC. de 6 pieclsL 
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par 11 moitié de fa hauteur EB. de 4 pieds , 
^ vous aurez 14 pi^ds quacrez pour lafu* 
perficic du triangle ifocellc ABC. cariLefi 
égal at^rtâangLel^DQlè.. 

3^, Pour avoir la juperficie du tùangU ohiih. 
fdfîgle AhC. FigM^ pl. XXXllh 

Mulcipiiez la moitié de fa hauteur BE, 
ée 5 pieds par toute fa bafe AC* de iS 
pieds » ou bien la. moitié de la bafe. AC« 
de 9 pieds par toute fa hauteur BE. de 6 
pieds ^ & w$u AW€l(Jkum pari & d'être 
pieds quamt pour U valeur du triangle ohtu^ 
[angle : car ce «triangle eft la moitié de fon 
xhomboïde ABDC. 

. 4**. *ZV«r avm la fiéperfieie JCm triangU 
nUangU BAC. Fig. 1 2. pl. XXXIIL 

Il faut aufli multiplier toute fa bafe AC 
'de 1 5 pieds par la moitié de fa hauceur AB« 
de 5 pieds , ou bien toute fa hauteur de 6 
pieds par la moitié de (a bafe 6 pieds ^ 
pouces , w«i aureTL d*une part ou d'autre 

4 5 piedi ffiorrez pour la fuperficie de €c triangle 
r^tlangle. 

» 

PO0t éntfùirla fuperficie entière de quelque 
paligone reguUerque ce foi^^ Ftg. 14. pif 

XXXIIL 

H faut réduire ou divifer ce poligone ea 
tout autant de triangles ç^^uk<^c le poli» 
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gone a de cotez , comme on le voit icy dam le 
fffitâgone k^CDE. &c mt£\àttt feuiemetitun 
de ces triang^les CKB. pour en connoîcre la 
valeur ^ ce tjuife fatt ainfi. 

Multipliez toute la bafe CB. de ce trian- 

Î;le qui eft icy de s o loifes par la moitié de 
a hauteur KE. d^ lo toiles ^ & vous aurez 
pour lors 500 toifes quarrées pour la va- 
ieui: d'un des triangles CKB, du pentagone . 
régulier : Or, fi vous multipliez la valeur 
de ce triangle 500 toifes par le nombre des 
triangles de ce poligone qui eft icy de 5. 
veuiauréT^ 1500 toifes pour la Juptrftcie emierre 
du pentagone propofé* 

Il en fera de même fï vous multipliez 
toute la hauteur KE. de zo toifes par la 
moitié CB. de la bafe , ou côté de 15 toifes j 
car vous aiirez également 500 toifes quarw 
lées pour la valeur du triangle CKB, la* 
quelle fomme de 500 toifes étant multifi 
plieé par le nombre 5 des triangles du i^çn^ 
tSLgone^onmtraég^itémeuf z^oo tinfes peur la 
.fuperficie entière du pentagone teguUer propofif% 

cet exemple peut fervir de règle pour toa( 
autre poligone régulier que ce foi(, 

VI. 

POur avoir la fuperficie d^n triangle ABC. 
dam UifHelon nrpeut entrer ni ccnmhre J^, 
j^erpendiculaire B£ • fig. ij pl. XXXi U% 
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' Il faut d'abord connoicre la valeur de 
fes cotez, comme en ce triangle le côte i 
AC. de 1 5 toifcs BC. de 1 1 toifcs , & AB* 
de 5> toifcs j cela étant connu , 

Prolongez le côté CB. à volonté vers D. 
& du point de Tangle A. abaiflez fur ce côté 
prolongé la perpendiculaire AD. mefurez 
cette perpendiculaire qui fe trouvera de S 
toifes , & la partie DB. du côté prolongé 
de 4 toifes 3 pour lors vous connoîtrez la | 
fuperficie entière du grand triangle rec- 
tangle en multipliant toute la bafe AC. de 
15 toifes par la moitié de fa hauteur AD, 4 
toifes , ce éfuivous domera 60 Mfes quarrùs 
pour La valeur dn grand tfiangle KÙC \ 

Or, n vous retranchez de 60 toifes la 
valeur du petit triangle extérieur ACD, qui 
fera de 16 toifes quarrées Jcs ^ 4^ toifes quaf- 
rées (]ui refieront de cette fouftrdSlion feront U 
fkperficie dn triangle ob tuf angle propçfe. 

R £ M A R (^U £• 

//^ triangle était é^uUateral au ifacelle , 
O ainji (jne le font les deux triangles ABC# 
ABC. Figures & 10. 

Il faudroit fur rextrêmité C. de Tun de 
leurs angles élever une perpendiculaire 
CD. & fur Textrêmité B. du fommet de 
cet angle, élever une autre perpendiculaire 

3Dt laprécédente»CD. pour lors G Von> 
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înefure laperpcndiculaii^GD. ^uijera dans 
le triangle e^m latéral de 6 pteds. & de S pieds 
dans le triangle ifoceUe ^ &c qu'on niuhiplie 
leur valeur par la moitié EC. de la bafe ée 
ces deux triangles , qui fera icy de 6 pieds 
pour Tun, & de 3 pieds pour Tautre, L*on 
. aurd 3 6 pieds quarrej^pour la valeur du triangle 
€(ji4ilateTal , & 24 pteds f our la valeur de l'tfoz 
eeUe. 

VU, 

POur trouver la fuperfîcie d'un trapez^e. Figi 
i6.pl. yixyim. 

1*. Si le trapèze ABCD. eft redangleen: 
A & B. divifcz fôn côté oblique CD. en 
deux également. au. point G, fur lequel 
point élevez une perpendiculaire EGF, qui 
lera parallèle & égale à Ton. côté oppofé 
AB. & ayant prolongé le petit côcé iîC. 
vers E. vous aurez pour lors un reâbangte' 
ABEF. qui fera é(2;al au trapèze , ainfi en 
multipliant le côté BE. prolongé qui eft de 
. i| loifcs par le côté AB, qui éft de i o toifes^ 
l%î aura 1 50 toifes pour la valeur de ce rdlarif^ 
gle » OH pour la Juperjicie dtt trapel^ propo/ii^ 
JFig. XPZ " . 

AirxuE.M Eiax. 



p 



Renez la fommc des deux cotez paral- 
lèles AD. BC. qui feront en tom^^o 

J^art.JA ' M 
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toi fes, prenez-en la moitié ij que v;ou$ 
iimiltiplierez par le côcéAB. de lo toifes , 
& vous aurc':^ également 1 5 o toifes ^narrées 
ptmrla fuperficu^H trapcTe ABCO, ^^ig-iu 

fl. xxxin. 

z^. Si tt tritpeze ABCD. Fig. 16. pU 
'XXXilL na aucun angle droite on en troufife^ 
^a également [a fuperficie de cette forte. 

Divifez fes deux cotez obliques Afi. CD.:, 
en deux également aux points G. fur lef- 
quels vous élèverez deux perpendiculaires 
.KGI. HGE. & ayant prolongé le côté CB. 
vers I. & le même côte BC. vers E. vous 
durez pour lors un reâangle IKH£. qui 
fera égal au trapèze , donc en mefurant cerec^ 
^ràftgle (juifira de 1 44 mfes ^narrées yl*on aura 
prouvé la Jupetficie du trape':^ prapofé 

A u T IC £ M £ T. . 

PRenez lafomme des deux côtez parat^' 
leles AD, BC. qui fera de toifes , 
prenez-en la nioîtié iS , que vous multiplie- 
xez par 8 toifes » valeur de la hauteur iK« 
du trapèze , & vous aiirez également 144 
èàtfes cjiuafitées pour ja fuperficie. 

VUI. 

1) Our trouver U fuperficie d'un trapeTuofdô 
> ABCD. Fig, 17 pL XXXIV. 
V JiiejF 1» ligne âC, laquelle divifera -le^ 



De U PUnimetfUi, i,6f 
trapezoïde en deux triangles ABC. ACD. 
dans lefquels abaiflez les deux perpendicu* 
laires BF* CG. que vous mefurerez , 8c 
^yanc connu les perpendiculaires BF« de 4. 
pieds ,& CG. de 4 pieds. 

Multipliez la baie AC, de 12 pieds pat 
la moitié de BF« de 3 pieds, & vous amK, 
3 6 pieds quâm^, four la valeur du triar^glê 
ABC 

Multipliez enfuite la bafe AD. de ij 
pieds par la tnoitié de CG« de % pieds , & 
vous aurel^ 5 o pteds quarrez. pimr la. vMenr éfy 
triangle ACD» 

Or s la valeur des deux triangles enfenir 
ble valant 66 pieds quarrez , aweU valem 
totale du trapezjîide fera de 66 pieds quartes 

^ I Pon ne pofevoie point tirer des diagonales i 
O ni des perpendiculaires dans le trapel(oiât% 
il fâudroit enfermer cette figure dans utt 
rhomboïde ABED. &: ayant tiré la ligna 
CE* Ton aura les deu^x triangles exccriçurs 
que Ton pourra connoître. -fïf. ly pU 
XXXIV. 

Ainfi après avoir mefuré la fuperficieda 
xhomboïde ABE« comme on Ta enfeigné ^ 
fî Ton en retranche la valeur des deux pe- 
tits triangles extérieurs BCE. DEC. ce qui 
rejtera fera la valeur du trape^oide propose^ 

Mij 
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IX. 
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POur trouver U fuperficie de quelque poligone 
irtegklter tel qu il foit , comme icy U feth 
tago?îe vreguUer ACBHG. Fig. iZ. fk 
XXXIV. 

'\ Tirez les deux diagonales .ou bafes AB* 
•BC. lefquellcs diviferont ce pentagone ir- 
xegulier en trois triangles ACB, ABG. 
GBH. dans lefqaels fî l'on tire les trois per- 
pendiculaires CD* GE. HI, & qu'on mefure 
'tes trois triangles en particulier pour n'en 
faire qu'un tout , ce total fera U JUperficie dn 
fentagQue itregulier. 

Car ayant multiplié AB» ii toifes par k 
moitié de DC. x toifes , vous aurez 24 
toifes quarrécs pour la valçur du triangle 

ACB. ' '* ^ ■ - ; : 

% ' De plus , (î Ton multiplie la même bafe \ 

%AB. de 11 toifes par la moitié de GE. 3 tot« j 
fes, vous aurez ; ^ t.oifes quarrées pour la 
valeur du fécond triangle ABG. 

Et enfin, fi vous multipliez la bafe CBj 

'de 10 toifes parla moitié de HI. de 4 toi- 
fes , vous aurez 40 toifes quarrées pour la 

'valeur du troifiéme triangle GBH. 

Or , ajoutant enfemt)ie les fon^pies de 
€c§ trois triangles j - 
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CVft-à-dirc , 24 toîfes pour le triangle ACB. 

3 6 toifes pour le triangle A B G ♦ 
40 mfes pourlemanglc GBH. 

vm aurcTile t. i 00 toifes quarrées pour la va^ 

leur entière du pentagone donne ^ ainji de tous 
autres poligones irregalierj. 

R £ M A s. Q U £• ' > 

I la figure donnée ou poligone prcpofe ctcit . 
.M tout-à'faû irregulier , on en trouveroh fa^ 
*€ilement la fuperficie en la manière Suivante* 
^Fig.i9.pl^XXXlY. • 

Il faut des deux angles les plus éloignez 
ide ce goligane tirer une ligne droite AB. 
jfur .laquelle vous abailTerez de tous les an-^ 
gles^e cette figure des perpendiculaires qui 
4iviferont la figure donnée en quarrez , eu 
triangles , en trapèzes , & en trapezoïdes : 
pr ) fi Ton mefure chacune de ces figures 
en particulier j pourles additioner toutes 
eniemble , le mal âhimera la fuperficie r 
tiere du poligone ou figt^te donnée , p ur fi irrcr 
guliere éfu^elle fuifje être % ce problème efi afez 
flair pour ifiivotr pas befoin d^unc plus grande 
explication. 

. ■ . ■ - 

V 

POur trouver la fuperficie d^'un pa^c y d'un 
bois , d'uniac^ ou d'un efiang dans lef^ueU 

Mii] 
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m ne pm entnr, iifaui je Jervir de la metbedf j 

Juivante. t 'tg, lo i\& xx pl. XXXIV. ^ 
Renfermez ces figures irregulieres dans ^ \ 
4es guarrez ou redangles APDC. & ayant 
connu ehfuice le contenu en fuperficie de 
ces quaruz eu reiiangies , ( fuivant les règles 
que nous en avons donné , ) tirez fur cha« 
cun des côcez de ces q narrez ou reâangles^ 
& de tous les angles Taillants ou rentrants 
de la figure irregulieie , tout autant de pes» 
pendicxilaires , lefquelles formeront exté- 
rieurement des triangles, des quàrrez, deè' , 
rectangles, des trapèzes, ou trapezoïdcs^ 
lerqueiles figures il fera aifé de mefarer ^ 
parce qu'elles font extérieures au parc,aui 
bois ou au lac^ &c. or , fi on retranche da 
grand quarré ou reâangle ABDC. la fiw 
.pçrficie de toutes ces figures irrégulieres 
extérieures » ee ^tU n fier a de eette fiu/ha&iê» 
fit a fans difficulté le conunn en fuperfieiedupafCM 
du keis, du lac eu efiang propofez. \ ce probli^ 
me ejl trop clair pour ^ aveir befiin aujji d'uffi 
flus^anke explicatien. 



1 
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SECTION SECOND^i 



LA Px.ANiMiTRi5 cktvUigM ^ mixti^ 
ligne y eft une fdence qui nous enfeign^ 
à mgitacer ou à vConripî|;jre toute forte 
fiipetficies terminées per dés lignes coXxt^i 

bes bu circulaires ^ oh par 4cs lignes, 
«ca & courbes. ' 




BcMirivB^av ^ . ^ 

cercle, il faut connoître auparavant la va^ 
leuir 4^fhndiamtttCy 6t celb de fa cir^ 
«onfécence , ainiî qjie nous Tavons (léjafai% 
voii: dans les principes généraux dç$ fuper^'i 



i"*. Ces deux chofes étant connues , mul« 



«ccoxilérénce <3a cercle BDC. par 14 toîfes 
iHicàcîé dvL diamerrci y ou fôn rayon AB. 
le produit 6 té toifes fera U Apei^çs^ du -çêtM 




ft^' Ou hitn multipliet toute la çirconrii 
férencedu cercle 88 toifes, par le quart de 
fok iiitiàœetre 7. toîiçs 9^ t>c^ la mipitié defoft 
rayon Ct. & vohs awez. e^alemenp 4 16 toijit 
frnut U fHperfim dueeulè pf^posi. 

^9. Ou bien multipliez tout le diamètre 
BC. de 18 toifes patie qoàrt'^ & ^kcoii^ 
ïérencè CD* de 11 toifes , & wUsamesifa^ 
tt les 61 f ïvifes ^mr ià fif^cic dû 




4^ 



x»tf i^'n» ^4^» plein d'téUi m ÂWê tmtr^ 
ta^e. figure. 

Il fâudroi^'^bord par une règle de ttoif^ 
âif coimne etv 2i 7 ] ainfi SS^ÉSs ckà« 

conférence du bâllin ou de la tour ^ fera à 

ton diàtMtt^ , qlti éft ^l'ê qoiîit^fft^ JtéiMt 

^nçpnnu^de cette proportitm , &^^^6ur lors 

la règle étant faite von ttkm xi toifes 

ie Sdmetre du cmiféadc la tour. '' 

Pour lors le diamètre étant côfthu , dê 

fitême quekcirébfffërence du cercle oii de 

la tour ^ on en tnuvera fa fu^P^e^^ ^^f^J^ 

^H^mvkntdêhdirc^ * " 
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AUTiCEMENT» 

OTVT trouvera aujfi la fuperficie du cmU • 
donné en faifant C analogie Juivante. ' 
' Comme 14 eft au nombre 11 , aîniî le 

iquarré du diamètre de ce cercle , qui effc 

'de 784. toifes , fera à fa fuperficie incon-i 

• • > ^ 

nue, . • 

' Pour lors la reple de trois étant faite à ^ 
l'ordinaire y on troufùera également 6i6 toi/es 
quarries pour la valeur de la fuperjiçte du cercle 
propôjé. ' ^ 

II. 

13 Our trouver la fuperjicie de la tmitié d'm 
. cercle dont l'on connort le dtametre , comme " 
ici de 21 toifes, & la demie circonférence 44 
toifes. Fig. 24. pL XXX IV. 
^ Il faut multiplier la moitié de cette de*^ 
niic circonférence de 21 toifes, par la moi- 
-tîé de fon diamètre 11 toifes, & voiis 
242 toiles pour la Juptrficie du demi cercle pro^., 
fofé. 

Car fi l'on multiplioit toute cette demiç 
circonférence de 44 par tout le diamètre 
'Z2 toifes , aurott 484 loi^et pour la fapcr** 
Jicie du cercle ernier. ^ • 

% f 

\ 

/ ' • • ï* 
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♦ * 

III 

Our trouver la fuperjicie (tun cfuart de etr^ 
X de ABC. Fig. i^.pL XXX ir. 

MuUipliez la moitié de fa circonfécence 
BC. de II toifes par fon rayon AB. ou AC» 
de 7 , VQHS awriK. 77 tqtfes de fiéferfieie fouf 
le cjuart de cercle fropofe. 

Car fi l'on mulciplioit le rayon AC. de 7 
toifes par tout l'arc BC. de iz toifes^ Tott 
aiiroit la fuperficie entière du demi cercle 
154 toifes. 

Et fî Ton multiplioit le rayon AC. de 7 
toifes par la. demi circonférence du cercle 
44 toifes , l*on auroit 308 toifes pour la 
valeur du cercle entier ^ dont la quatrième 
jtartie yy toifes ejl lavalenrdn quart de cercle 
propesé. 

^ IV. 

POur trouver la Juperfcie d'un feUeur de e$r^ 
de ADC. Fig. x6.pl. XXX r. 
On fe fert de la même méthode que cel« 
le du quart de cercle 5 ainfi en multipliant 
le rayon AD« de 8 toifes par la moitié de 
V^rc DC. de j toifes , l'on aura toifes pour 
la fnperjïcie du feSleur propofé. 

Car fi ce feûeur étoit par exemple la. 
moitié du quart de cercle A BD. en multk 
pliant AD. é toifes par la moitié 6 toifes 
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Varc entier DB. l'on auroit 48 toifes pour 
la fupecficie da quart de Cercle } donc «n en 
retranchant la moitié 2. toi/es , I'm efllt 
du fciieur propose, 

■ V. 

POta trouver la fuperficie d*m cercle ou il 
mancfueroit un feSeur, Fig. xy. pl, JCXXf^» ■ 
Supofez le cercle DEC. od il manque le 
feûeuc DAC. il fauc confidérec le cercle 
comme s'il étoit entier , & en ayant trou- 
vé topte la fuperficie de 191 toifes , retran- " 
chez-en la valeur du fedeur qui fera ici 
de 52 toifes , & les 160 toifes efui refteront , 
feront la fuperficie du cercle propofé »oft il mait» 
queleftSetirDKC» 

VI. 

POur trouver U fuperficie d'un fegmentdè . 
de , comme ABC. Fig, iS. pl. XXXV, 
11 faut multiplier la moitié de fa corde 
AC, qui eft de 4 toifes , jointe aux deux 
tiers de la hauteur ou flèche DB. de t toi- 
fes , ce qui fera 6 toifes , par toute la hauteur 
de la flèche BD. de j toifes , & l'an aura ' 
18 toifes pour la fuperficie, du fegmeut ^mi. 
ABC. 

AVTHEMENT. 

Aites de ce fejrment ABC. un fefteur; 
de cercle ABÇK* ^ «pr^s avoic troov^i^ 

Mvî 
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la fuperficie de ce fe^leur, en la manière 
aifée que nous e*n avons donné , retran- 
chez-en la valeur du pecic reûangle ACK, 

qu'il cil aufii aifé de connokre, & et qui 
rcfier^ d< cette fiufitaUion jfera la fuperficie du 
Jument fropofL 

» 

^ . l. R E M A K Q^U 

9 

SI U fegment du cercle était plus grand que h 
demi cercle ^ comme ACB. figure ^S. pL 

On en trouveroit la fuperficie en acbe- 
vaut le cercle ADBC. car pouvant pour 
]6rs cohnôître la fuperficie du cercle entier 
' filon en retranche la valeur du petit fcg- 
inent ADB.ce €fm te fiera de cette fouftra^lion , 
fera la fuperficie da grand fegment propafi 
ACB. ^ 

- I I, R £ M A s. Q u 

j^/f ^i^ fi portion du cercle dont on 
J,rÀ veut trouver la fuperficie ^ nejl ni feg^ 
pfent y ni feUeur d'un cercle ^ mais hien une l(one 
OH demie zjone ABCD. F g. i^.pL XXXp'. 

. On en trouvera la fuperficie , fi du point . 
E. comme centre on achevé le demi cercle 
DAFBC. & fi qu'enfuite ayant trouvé la ' 
fuperficie entière de ce demi cercle , on en 
retranche la valeur du fegment AFB. ce qui ' 
fi^etéL^de cette foujira^içn fera U J^pcrficit dc^^ 
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l^me M ponim de cercle prgfojee ÂBC D« - 

VIL 

% 

POuY trouver la fuperfcie d'u^e portion de 
cerclé ABCD. iju'on appelle (tm oh lumllcé 
. Fi^. io.pl. XXXF. : 

V 11 faut tirer la corde AC. 5^ vous aures 
pour lors un demi cercle ABC£. mefurez 
cnfuite ce demi cercle ^ te en ayant trouvé^ 
la. valeur , retranchcz-en celle du fegment 
ADCE. ( ainfii que nous l'avons enfeigné ) 
& ce €jtà refiera fera la [uperficie de la lune 
lunulie ABCD. , . 

• 

• ■ 

POar trouver la.fuperficie du fegment A DCE. 
il fautxhercher un point tel que F. qui 
foit le centre de l'arc ADC. & ayant tiré^ 
pour lors les deux .rayons AF. CF. on aura 
un fecSleur ADCF. dont on trouvera facile- 
jtient la fupcrfîcie: or^ fi de cette fuperficie 
on en retranche la valeur du triangle ACF^ 
C€ cjui refera de cette opération fera la fuptrfU 
cie du petit fegment ADCE. qui compofe 

a:vec' la lunulie ABCD. le decfti cercle 
ABCE. 

VIIL 

POur trouver la fuperficie d^une Urne plus- 
iftia demi pleine ABCD# commi çn h Vêit: 



%y$ De U TUnimetriel 

Il faut confidércr cette portion de cerc|e^ 
comme une portion du cercle entier ADCF« 
pour lors ayant trouvé la fuperficie du cer^ii 
de entier , retranchez-en la valeur de U 
lunulle AFCB. & ce qui refiera , fera la fu* 
perfide de la Inné ^ plus ^ue demU pleine , oh 
d'une portion de cercle plus grande qurn dem 
emle hbCD. en poura ainfimefurer lafitper^ 

Jicie dH cercle ABCDE. Bg. ii.pl. XXXr. 

*■ 

IX. 

POur trouver U fiiperficie d'une figure mixtt^ 
Ugne , con^me celle de lafig. %tépl. XXXf^. 
\\ faut mefurer en particulier les trois 
fegmens du cercle ABC. CDE. EFÂ. & le 
triangle ACE. pour les aditionner enfem- 
ble , & lesif total fera pi^ur Im la fiiperficie de 
la figure propofee AbCDEF. 

R s M A R Q_U I . 

L Or/que la figure mîxtiligne efi tout-à-fait 
irreguliere^ comme AhCDEVGH. Ftg. 
pl. XXXY. cnen trouvera la fuperficie en la 
mantere fuit/ante. 

: Tirez les cordes ACCE. EG. G A. & 
vous aurez pour lorsuntrapczoide AGEG, 
qui fera cooipofé de. la figure donnée , & de 
quatre fegments de cercle AHGt GFE* 
JEDC.GBA* 
Qi^ a après ayQii; tjrQuyé ja (up.eificifrd^ 
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l^e la Vlànimeifle^ irff 
trapèze ACEG. ainfi qu'on l'a enfcigné , 
on eu retranche la valeur des quatre reg«« 
• ments ; et qui rejlera fera le comenuen fupcr-^- 
fick d< la figtiri irreguliere mixtiligve dannei ^ 
6c dinil de cous les autres. 

X. 

POtiT trouver la fuper/icie d'me ovale geome^ 
trique , OH elipfe eommunémem^ appelUe 
ovale du Jardinier, comme AD BC. 1c tg, 5 6 pK 
XXXV. • 
Il faut multiplier le grand diamètre AB« 
. de II toifes par le petit diamètre CD. de la 
toifes 9 & L'on aura^ nombre 120 , dont il 
faûdra tirer la racine quarrée qui fera d'en- 
viron 11 toifes &| pieds, fi Ton fuppofe 
' pour lors que cette racine quarrée foit le 
diamètre d'un cercle , & qu'on en trouve 
lafupeificie en la n^niere précédente , ]t 
dis que U fuperficie de ce cercle fera égale À 
ceUe de i ovale pfopofee. 

Autre MBNT, 

Multipliez les deux diamètres de Vo^ 
vale l*un par l'autre , & le produit 
I Lo étant multiplié par le nombre proppr- 
tionel II , donnera un fécond produit 1510^ 
lequel il faudra divifêr par le fécond nofti- 
bre proporcionel 14, & lequotien 94. teifeê 
^ fera la fuperficie de ovale ; car la fupèf«i 

^ciede l'ovale eftaa redangle 4u pcodoifti 
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't^ o dDâ la Planimetriéé 

de fesdenx diamètres , comme ii. eft à 14/ 

f>uifque le cercle du grand diamètre de 
'ovale , eft au(R au quarré de fou diamètre, 
comme II eft à 14. 

U T R E M E N T. 

SOit pTûpofi' à mefurer TovaU KQV^D. fnp^ 
pofel^ fon grand diamètre AJi.de n pieds , 
& CO» petit diamètre 7 pieds. Fi^. ^6 pL 
XXXV, - 

Si la moitié du petit diamètre qui eQ: 
3 i eft multiplié par 11 pieds valeur du , 
grând diamètre ^ le pn^duit donnera 3$ 
pieds 

* Et n ce produit 58 ~ eft divifé par le pe- 
tit diamètre 7^ le quotien donnera 5 V 9 
lequel étant multiplié par ii grand dia- 
toetre , le prodm donnera la vraye [uperficie^- 
de l'ovale. ^ ' 

XI. 



PO ir connût tre la piperficie d*me ovale en 
forme d'm œuf AFBGDHCE. appelles 
^ovale du FeihtreFig. ^7. pl.XXXY. 
> Il faut tirer les quatrecordesAB.BDîDC. 
CApour lors vous aurez un trapèze ARDG 
& quatre fegments de cercle AFB. BGD» ^ 
D,HC, CEA. & ayant msfuré enfuite cha-' - * 
cdne de ces figures en particulier , pour 
fifèa faire, total ea les ^dditiontiaar^ 



uiyiu^Lù Ly Go.Ogle 



?y pl.xxxm. " 
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De U Pldftimtfi*: i6i 

: ÊnfâHnJblâ 1 total, c'efi-a-tUre la fonmt dté 
irâpekje , ^ des quatre fegmtnts , damteran I4 
/t^etfieif de l*evéile frepofie^ qtdfera de 45 tpi^ 
(esâuarrieSt' 

XIL • 

F ôiiitmimrla fipeYficU i^ane figmaff i^ 
raUltGEtD.Fig. ^^.pL XXXV. 
Il fauikoimôaiicer iettlement la fupier4 
Scie du demi cercle £GF» & celle de l'autre 
idemi cerde ELD. parce ^ue Its deux enfemhk 
\ . 4onncraiem U Jupevfçie de la^gure affprdeprokz 

i R ^ M A n Q^v e; 

L3Ss figures plmus^ p^koU^m ^ hyper^ 
boliqiêes , pement être mefurées , ainfi^u^Qij^ 

wufjH9^ Us Wédesf éÊT les mimes 
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